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D ArRiTHMETICA Ll'm' 72

quod B ceft 2§,utin priorequaftione,uerim generalis debet efle {o
luno,hmrmgiuu' trigonis € 2§34 B20,ACI§,AD 12,8 o w,c D9,
arcugmn* ciuseft 150, -

)

Dc rcgula qua plunbus peﬁtiom'bus mseninms ipniocamts
‘ ‘quantitatem, Caput XXX] xgn

Rzavz.a I.

8 X rcg!ﬂaﬁmills eft rcgula:cl’c medio,eft autem talis, Cﬁo
i i ftitue quantitates totidem in denominationibus liberis,
f;?\} i quorus eft numerus qugrcndamm,lndc intienies propors
=t tionem, qua inuenta,denuo pones res {ub numero quans -
titatum inuentarir,ucég propofitum eft,perfice operationem,& habes
bls ®quarionem,qua habita,habebis rei zftimationem,
QuvesTio 1.

Exemplum. Inuenias tres numeros proportionales,quorum qua
drathm primi fic mqualc fecundo & tertio; & quadratum tcrtr; fic =~
quale quadratis primi & fecundi,quia igitur quadratum tertij 2qua
le et quadratis fecundi & primi,ipfum fic 1 Gd' qdramm,a:qualc 1§
drato p:1,quare res Jeu proporuo,cﬁ RV R 14 Pt higitur ponemus
res L, RVIR I EPi LR 1 ,_,quadrammlgxturprmquaﬂﬂ
titatis,quod eft 1 quadratum, ®quatur fes | :
cundae & tertice fcilicet toridem rebus,igis | * ! pof. #gd.,
tur rei xftimatio, et a fgrcgamm exfecun |1 19d. 1gdqd.

“da& :ema,(}iam dividere aliquid per unitatem,qui eft HINGrus g
dratorum, non diuidere, igitur rei @Rimatio eft, R 15p. + piRe
ViR 1% 4_ p:+> & fecunda quantitas,eft quod producitur ex hac, i ing
v m 14Pp: ,_,&tema habebitur, ducendo rem quam habcs ing 14
prs ' QvasTio 1 .
Inuenias tres numeros proportionales, quorum tertius fit adqua
lis {ecudo & primo, & quadrar primi,fit 2quale aggrcgato fecundi
& terti), pones primum quadratir, fecundum rem, tertium unitatem,
& quia tertius,equalis ¢ft fecundo & pnmo,rgltm‘ ¥ quadratum,
quatur ¥ reip:1 &propomacmm 1 4P partesigitur ervnt, 1 po
fitio, & poﬁuonesm 15p:5 & pofitiones 11p: g 1 -5 & quia quas
dracii primi 2quale eft aggregato fecundi & ters |-
tr),:ouur i quadratum ®quatur pofitionibuswe (8§ P 2

1P Pl S PERTY; quartmw(hnnuoeritm 3=P 2 ”‘iF
SP z&pamsutmdes. ' prozes- JBA 30 ZPaS T
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QuvesrTrais iy, - '
Inuenias quatuor quantitates proportionales , quarum qua
tum quarte,equale fit quadratis primze, & fecundze , & quantitates
junctae fimul,faciant 10,capiam 1,rem , quadratum & cubum,igitur
§d'cubus,gquatur 5 quadrato p: 1, quareres ualet ex capitulo deriua
tiuori,R V™R Vicubicet piR-EEpiRv: #
cubica 2 m:g: 2%, igitur pofitaprima unita | ' ! E"r‘ 1Gd. s ffb
te, haec eft fecunda quantitas , &rertia erit 1 ¥ 7 qd.— 1 cubgd.
quadratum huius,{cilicet 2 v cubicatpire 23 piRe vicubica & m: e
Z3,,quarta erit cubus fecunda feu proportidis,inde iunctis quatuor
quantitatibus {cilicet unitate,re,quadrato, & cubo , & diuifo 10 per
aggregatum,exibit prima quantitas,qua ducta in rem habebimus fes
cundam, hac denuo,ducta in rem,habebimus tertiam , qua ducia per
rem,habebimus quartam.
QvesTio 1111
Inuenias quatuor quantitares continue proportionales , quarum
quadratum quarte,equale fit quadratis prima & tertix,& aggrega
wum<arum fit 10,capiam ut in praecedente 1,rem,quadratum, cubu,
eritigitur cu'Gdratum @qualis §d'Gdraro p:1,quare ex capitulo deri
uativoru,rei eftimatio et R v™:R vicubice 32 pir L5 p: TP v
cubicaZZ mig: 2% & huius Gdratu,quod eft idem, abieta g v™: eft
tertia quantitas,inde ductis inuicem fecunda & tertia, uel fecunda ad
fuum cubum , u¢l tertia ad quadratum ,& addita unitare confurgit
quarta,quibus quatuor quantitatibus iunctis, i per eas diuiferis ro,
is primam quaefitarum,qua ducta per fecundam, & tertiam &
quartam,praecedentium , habebis fecundam & tertiam & -quartam
quantitarem quas querebas, :
o REEVL A 1L |
Alia eft regula nobilior pracedente,& eft Ludouici de Ferrarfs,
qui eam me rogante inuenit,& per eam habemus omnes gftimationes
fermé capitulorum §d' Gdrati & quadrati rerum , & numeri, uel d
- quadrat mbi,quadmti%( numeri , & ¢go ponam ¢a per ordinem,
hoc modo ut uides.
qd'ad. equaledd. rebus & numero
qd §d. 2qualeqd. cubis & numero
qd'qd. =equale cubis &'numero
qd'qd. =quale rebus & numero
qd'qd. cum cubis 2equalia §d. & numero
qd'qd. cum rebus xqualiad. &numero
7 qdgd.

T EET R



De Arrtumerrca Lim  x, 73
- 7 §d'qd. cum cubis 2qualia numero
8 qd'qd. cum rebus zqualia numero
- 9 gd'qd. cum §d. =qualia cub. & numero
10 §dqd. cumqd. =equalia rebus & numero
11 §dgd. cum qd. & rebus xqualia numero
12 qd'qd. cumGd. & cubis zequalia numero
- 13 §d'qd. cim@d. & numero @qualia cubis
14 qdqd. cum@d. & numero xqualia rebus
15 qd'qd. cum numero 2qualia cubis & qds
16 gd'qd. cum numero ®qualia cubis
17! §d'qd. cum numero 2qualia rebus &gd.
18 §d'qd. cum numero=qualia rebus
19 §d'qd. cum cubis & numero xqualia Gd.
20 qd'qd. cum rebus & numero xqualia gd. :
In his igicur omnibus capitulis, qug quidem {unt generalifsima,
ut reliqua omnia fexaginta {eptem {uperiora , oportet reducere capis
tula,in quibus ingredicur cubus,ad capitula,in quibus ingreditur res
ut feptimum ad quartum , & fecundum ad primum, deinde quares
mus demoniirationem hoc mado.
DemonsTrATIO 1
Sit quadratum A g, divifum induo quadrata Ao & pr,&duo 3
fupplementa o ¢ & p &,& uelim addere gnomonem K & Gcircticirea,
ur remaneat quadratum totum A H, dico quéd talis gnomo , conftas
bit ex duplo 6 ¢ addit linear,in ¢ 4,cum quadrato G ¢,nam ¢ G cons
ftat ex G cin ¢ r,ex diffinitione data in initio fecundi elementorum,et
¢ reltaequalis c 4,ex diffinitione quadrati,& per 44°™ primi elemen
torum,, K ¥ eft xqualis ¥ G, igiur " H
duz {uperficies ¢ e & r x,conftant
ex G ¢,in duplum ¢ & ,& quadrata

G c eft ¢ u,ex corrolario quartxzfe E : -
cundi elementoru, igitur patet pro : 3 &
pofitum, fi igitur & p fic y §d'qd™ s _

& cpac pE,3 quadrata, & D Fo,
erunt B A § quadratum,& B ¢ 3 nes
ceflario,cum igitur uoluerimusad
dere qdrata aliqua,adoc &b &,
& fuerint c L & k m,eritad Bplen A o Sl G
dum quadratum totum neceffaria fuperficies L 8 », qua ut demons
- ftratum eft,conftat ex quadrato & ¢ numeri quadratorum dimidiati,

: nam
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nam ¢ L eftfuperficiesex G ¢ in & ,uroftenfum eft,& A s eft 1 Gdras

tum,quia ponimus,4p 1 {d'gdratum,FLuero& mN, fiuntex cc
in ¢ B,ex 42 primi elementorum,quare {uperficies L x m,& eft nume
rus addendus,firex & ¢ induplum ¢ B,id eft in numerum quadrato-
rum,qui fuit 6,& & ¢ in feipfam,id eft numero quadratorum addiro,
& haec demonfiratio noftra eft. |

Hoc peracio,femper reduces partem qd'gdrati ad g2, id eftad-
dendo tantum utricp parti,ut 1 §d'gdratum cit quadrato & numero,
habeant radicem,hoc facile eff,cum pofueris dimidiumnumeri quas
dratorum,radicem numeri,item facies , ut denominationes extrema
fint plus,in ambabus @quationibus;nam fecus,trinomium feu Binos
mium redactum ad trinomium,neceflario careret radice.

Quibus iam peractis,addes tantum de quadratis,& numero uni
parti,per tertiam regulam,ut idem additum alteri parti,in qua erunt
res faciat trinomium habens r: quadratam per pofitionem, & habes
bis numerum quadratorum,& numeri addendi utrigs parti,quo. has
bito,ab utroqs extrahes R quadratam,quz erit inuna , 1 quadratum
p:numero;ucl m:numero,ex alia, 1 pofitio uel plures p: numero , uel
m:numero,uel numerus m: pofitionibus, quare per quintum capitus
lum huius,habens propoficum.

Q.vasrion v,

'Exemplum,.Facex 10 tres partes proportionales,ex quarum du
&u prime in fecundam, producantur 6. Hanc proponebat loannes
Colla,& dicebat folui non pofle,ego uero dicebam,eam pofie folui,
modum tam€ ignorabam,donec Ferrarius eumn inuenit. Pones igitur
mediam 1 pofitionem prima erit—2- & tertia erit cubi, quare hzc
zquantur 10,ducendo omnia in 6 pofitiones,habebimus 6o pofitios
nes,zquales 1 gd'qdraro p:6 quadratis p: 36,adde ex quinta regula,
6 quadrara utrigg parri,habebis 1 §d'qdratum p:1 2 quadradis p: 36,
axqualia 6 quadratis p: 6o pofitionibus,nam fi 2qualibus 22qualia ad
datur,tora fient 2qualia,habent autem 1 fd'qdratum p: 12 quadras

tisp: 36, radi it 7 '
stfﬁfl qchf::‘i 1qd qd.p::gd.p: 36 a:qﬁ;&poﬁ

S, quili habes § £ 4o FT 3 &8 A St
ll')mt 6c¢.1‘.|l:1—:1drata p: 1 qd'qd. p: 12 §d. p: 363@36‘:{&' p: 60 pof.
60 politionib?iam apol. 1 qd.p: 12 pof,

haberemus negocium,{ed non habent,addendi igitur funt tot qua-
drati & numerus idem ex utrad parte,ut in priore relinquatur trinos

smium habens radicem,in altero autem fiat, firigitur numerus quadra
torum
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torum 1 pofitio,& quia,utuides in figuratertizregule , c 1 & nx,
funtex duplo ccina 5,& 6 ¢ eft 1 pofitio , ponam numerum quar
dratorum addendorum {emper 2 pofitiones;id eft dupli 6 ¢,& quia
numerus addendus ad 36, eft L m, &ideo quadratum ¢ ¢ cumeo
quod fit ex  c duplicato in ¢ ,feu ex 6 cin duplum ¢ 3,& eft ¥2,nu
merus quadratorum priorum,ducamigitur 1 pofitionem,dimidium
numeri {dratorum additortr, femper in numerum Gdratori priorir,
& infe,& fient 1 Gdratum p:'s 2 pofitionibus-addendaex alia parte,
& etiam 2 pofitiones pro numero quadratorum, habemus igitur ites
rumex communi animi {encentia , quantitates infrafcriptas , inuicem
z_ilualts,& ueracp habent radicem,prima ex regula tertia, fed fecuns

- quantitas ex luppos e L LD VO
ﬁmﬁ;‘-m, ducta pff:; 1 §d'qd.p:2 pol.p:r2. §d* p:1gd.p:i2

parte tri 5 - . pof. additi numerip: 36 zqualia. .
nm,ﬁtu:]zzglrgﬁmtfiru 2 P°£6 qdﬂtOrﬁspifio_poﬁp: 1 qd. pii2
midize partis {fecundx pof. numeri addii.

trinomij,quia igitur ex dimidio {ecundz in {e,fiunt 9oo,quadrara,&
ex prima in tertiam , fiunt 2 cubip: 30 quadratis p: 72 pofitionibus
quadratorum;fimiliter erit deprimendo per quadrata , quia ®qualia
per 2qualia divifa,producunt 2qualia,ut 2 cu. p:30 quadratis p: 72
. pofitionibus @quantur 900,quare 1 cubus p: 1§ quadracis p;36 pofi
tionibus 2quantur 450. | _
Sufficit igitur deducendo ad regulam,habere femper 1 cubum p:
numero priorum quadratorum,addira ei quarta parte p:numero pos
fiionum tali,qualis eft numerus gquationis primus,ut fihabuerimus
1 d'Gdracum p:12 quadratis p: 36, ®qualia 6 quadraris p: 6o pofis
tionibus,habebimus 1 cubum p: 1 § quadratis p: 36 pofitionibus s
qualia4§0,dimidio quadrari dimids) numeri pofitionum, & (i habes
remus 1 {d'Gdratum p: 16 quadratis p:64 2qualia 8o pofitionibus,
haberemus 1 cubum p: 20 quadratis p: 64 pofitionibus 2qualia 800,
& fi haberemus 1 §d'Gdratum p:20 quadratis p: 100,2qualia 8o po
fitionibus,haberemus 1 cubum p:2¢ quadratis p: 100 pofitionibus
zqualia 800,igitur hoc habito,in priore exemplo habuimus ; 1 cub.
p: 1§ quadratis p: 36 pofitionibus 2equalia 4506, igitur rei 2ftimatio,
per 17" capitulum,eft R v:cubica 2871 p: R 804494, pige vicubis
ca 2875 m:r 80440 1mig , hicigitur cft numerus quadracori, qui
duplicatus, eft addendus ex utragp parte,quia fupponuntur 2 res ad»
dendee, & numerus addendus ex utrags parte,ex demonftratione, eft
quadratum huius,cum eo quod fitex hocin 12,numerum quadratos

2

rum,
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rum,manifeftum eft agtem; quod s quadraga primi a.ﬁngld. eme
perefts qlmdﬂm;:almﬁonmn?n quadratorum,abi¢ alio, id
eft p:r: vicubica 287 £ prig o449 L prre vicub. 287 - miR 30449 ¢
p: 1,& hoc quiadinvidium prioris numeri quadratorum fuit 6 , &in
* addito trinonﬁofﬁ:my,’igimmmm fuit,urdixi,uerit reliqua pars,
fuit quadrata-6 p:duplohuius numeri,igitur fuitnumerus quadraro
rumg: v: cubica 2300 p: B §148752 p: R v: cubica 2300 mi R
5148752 m:4,&numeras rerum ex {uppofito fuit 60 , & numerus
eft (ut oftenfumeft) quadratum dicte quantitatis, plus duodecuplo
ipfius quantitatis,uerum quia ex {uppofito,ex numero quadratorum
in numerum @quationis fit quadratum dimidij numeri rerum, igitur
diuifo 900 quadrato dimidfj numeri rerum,per numerum quadrato
rum,exibit numerus,quantitates igitur {unt hee, ut uides , & quia las
tus A G eft compofir ex lateribus duorum quadratorii A D& p u di-

~quadrata = v:cubicas3oo pig 5148752 pigrvicibicazzoom:m 5148752 m:4
res . ‘g0 <

s -9%0
numerus K v:cbica 3300 pim 5143752 pigz vicubicaz joom:m 5148752 Wi 4

‘mifsis fupplementis ; erunt B primae & tertiz harum quantitatum
iuncte inuicem, Rz vitotius aggregati,quare R prime & tertiz quan
tatis,2equantur 1 quadrato p:Revicubica 287 1-pir: 80449 z PR VS
cubica 287 -+ m:iR 80449+ p: 1;{ed R prima -quantitatis , eft numes
rus rerum,quia eftr: toridem *quadratorum , & R tertiz quantitaris
elt numerus,quia tertia quantitas eft numerus, habemus igitur 1 qua
dratum p:numero,zqualia rebus & numero,minue minorem numes
rum de maiore , accipiendo Re;id eft accipiendo B2 denominatoris &
numeratoris,habebis 1 quadratum p:hocnumero toto;m:numeroin
frafcripto 2Glia numero rerix, huic {cilicet, R univerfalifsima g2 vicys

- “mv:cubica 287%” Smg_‘.i_p:l}fv cubica ’87?:.'m* 3014-9.‘.:__;!%
20 . f
BV: TRV anri300pB 148752 PR V=€U-=i°°m=qrr|487n m:4

‘bicx 2300 p; R §348752 p: B V: cubica 2300'm: B §148752m:
4 necrefert,quod numerus ille fit compofitus ex p: & m: nam tan-
tum refert dicere, 3 quadratum p:8>xquatur 6 rebus, quantum dice-
re 1 quadratum p:10o m: 2 , 2quatur 6 rebus , fequere igitur capitus
lum quintum, de quadrato & numero , 2qualibus rebus, ducendo
dimidium numerirerum in fe,& auferendo numerum 2quationis, in

~de refidui fumendo Rz uniuerfalifsimam, quamaddes dimidio nume

Tl res
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ri rerum, & habebis rem qua fuit media quantitatum proportionas
liumquefitorum. . - -

% QvesTio v .
: Inuenias numerum,qui fic 2qualis radici fuz quadratx , & duas
 bus radicibus cubicis pariter acceptis,dices igitur fi talis numerus fue
rit cu'quadratum radix {ua quadrataneceffario eft 1 cubus,& duze ra

dices cubicz funt 2 §d. igitur y-cu'qdratum , quabitur 1 cubop: 2
gdratis,deducendoigitur adiinferiores denominationes per d. erit
¥ §d'Gdratum equale ¥ pofitioni p:2,pofui atit 2 radicibus cubicis,
quia cum regula fit generalis,hoc tam& modo dupliciter {olui poteft,
ut patebit. Name fi 1 §d'Gdrarumaequatur 1 pofitioni p:2 , igitur 1
gd'gdracumm: 1 2equabitur 1 pofitioni p: 1,nam abaqualibus 2qua
lia anferuntur,divide igitur ambo haec,per 1 pofitionem p:1,commu
nem diviforem,habebis 1 cubum m: 1 Gdraro p: 1 pofitione m:1 , %
qualia 1,igicur 1 cubus p: 1 pofitione, |y 5dgd. m: »
- ®quacur § quadrato p:2,igiturex 18° | 4 pof, p: ¥
capitulo, rei ®ftimatio cft B2 vicubica g2 g ;
2203 e vicub. e 323 m: 2 p: = 'Pci L
. %> Xeu'qdrant huius eftnumerus quae- Boaglit e o) L P
~ fitus,cuius B2 quadrata,& 2 radices cus :
bicze funt illi zequales , & tales radices funt duplum quadrati huius
quantitatis cum {uo cubo. | :

At regula generali fic faciemus quia enim 1 §d'Gdratum ®qua-
tur 1 pofitioni p:2,addemus ad utramdp partem, 2 pofitiones quadra
torum,cui fuh{cripfimus §d. ut intelligas non effe ex genere priorum
dmzﬂr;mgqnqnhfed efle politiSes | ; gd'qd. p:2 pof.p:1 §d.

_ quadratoru,igitur numerus addens numeri Jd. numerigd. -
dus,eft 1 quadratum numeri §dras | 5 pof, p:g pof. p: 2p: 1 qd.

torum,& hoc eft,utintertia regula | jumeri gd. numeri §d

huius capituli,quadratum b £, nam -

hic additio {upplementorum eft ut X qu:Jpn?fnii’j cub.
 DC, AC, D E, ad quadracu fimplex . r

& p.jgicur fufficic addere quadrari | % ZCUAME 2 CUPFDoL.

¥ ,ablp additione fuperficierum FRGUL L anpi2 pof.

_¥L & m N,quee erant neceflariz in exemplo quintz quaeftionis , quia
igitur additis 2 pofitionibus p: 1 quadrato numeri quadratorum, ad
-1 pofitionem p:2,fit totum 2 pofitiones numeri Gdratorump: 1 pof. -
p:2,p:1 quadrato numeri quadratorum, & hoc habet radicem,opor
tet ut quadratum dimidij mediz qmmitatis-,qu:tT eft 1 pofitio,eques
. 9 tur
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rum,manifeftum cﬁmaquod R quadra;a primia feme
pc&rtﬁ 1 quadm?p:flimd;o numeri quadmormn (¢ alio, id
p:R: vicubica 287, P 80440 L prre vicub. 287 L migz 80
B4 &WMGMMmﬁmquadnmmﬁnw*gm
~ addito trinomio fait m: ¢.igitur torum fuit,utdixi,ueri reliqua pars,
fuit quadrara-6 p:duplohuius numeri,igitur fuit numerus quadraro
rumg: v: cubica2300 p: R §148752 p: B2 v: cubica 2300 m: R
$148752 m:4,&numerus rerum ex fuppoﬁto fuir 60 , & numerus
eft (ut oftenfum eft) quadraturndn&z quantitatis, plus duodetuplo
ipfius quantitatis,uerum quia ex {uppofito,ex numero quadratorum
in numerum quationis fit quadratum dimidfj numeri rerum, igitur
diuifo 9oo quadrato dimidijnumeri rerum, per numerum quadrato
rum,exibit numerus,quantitates igitur {unt ha, ut uides , & quia las
msaec&compoﬁmcxlum’bus duorum quadratori A D& p k dis

~quadrata = v:cubicas3oopik 5148752 pigrvicubicazjoom:m £148752 m:4
-ges . ‘60 1 ’

900
- numerus R v:cubica 2300 pime 5143752 p:g: vicubica 2 3oom:n 5148752 M4

‘mifsis fuppltmmus serunt R primae & tertize harum quantitatum
iun&z inuicem, Rz v:totius aggregati,quare R prima & tr.mz quan

tatis zquannn- 1 quadrato preevicubica 287 2pige 80449 prReve
cubica 287 - m:R: 804494 p: 1,{ed R prima. ‘quanitatis , eft numes
rus rerum qma eltr: toridem: quadratorum & R tertiz quamx:aus
elt numerus,quia tertia quantitas eft numerus, habemus igitur 1 qua
dratump: numero,zqualia rebus & numero,minue minorem numes
rum de maiore , accipiendo Re;id eft accipiendo Rz denominatoris &
numcratoﬁs,habcbis 1 quadratum p:hoc numero toto;m:numero in
frafcripto 2Glia numero rerix, huic {cilicet, R uniuerfalifsima g2 vicys

g V:cubica zﬁlp:pimy‘...p 8 v cubica 1.87'.'.:5:; ioﬂg_i.pzq.
30 .
‘mv: eV m-:;oop:tﬂ-l-&rﬂ PR Vicu. ‘§°°"m 14875 mie

bicx 2300 p;R: §348752p: R V: cubica 2300'm: B §1487¢2m:
4 nec refert,quod numerus ille fit compofitus ex ‘p: & m: nam tan-
tum refert dicere, 1 quadrarum p:8,zquatur 6 rebus, quantum dice-
re 1 quadratum p:3oms 2, 2quatur 6 rebus , fequere igitur capitu-
lum quintum, dcquadrato & numero , 2q uahbusrcbus ducendo
dimidium numerirerum in fe,& auferendo numerum @quationis, in
«de rgﬁchn {umendo Rz uniuerfalifsimam, quamaddes dimidio nume

Yires
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Qvastio viL
Si quis igitur dicat, inuenias numero qui ductusinge cubicam
fuam p: 6 faciat 64,dices igitur , pofito eo numero 1 cubo, habebis
mu:;n“g' d'Gdratum p:6 cubis 2qualia 64,quare per feptimam tranf>
mutandiregulam [eptimi capituli huius habebimus 1 §d'qd. 2quas
le 6 rebus p:4,unde habica ftimatiene ex hoc capitulo per nonam
regulam eiufdem capituli,habebimus intentum. Et quibu{dam adeo
uidebuntur difficiles hae operationes , utuix eas ueras efle credant,
nos autem oftendimus modum,quo quantitates it irrationales 2+
quiualentes numeris , ad numeros reducancur, & dedimus demons
ftration€ utramap, & Geometricam 4 caufa,& Arithmeticam ab effes
(o QvesTio ViiL
Facex 6 tres partes proportionales,quarum quadrata prima &
fecundie iuncta fimul faciant 4,ponemus primam 1 pofitionem,quas
dratum cius eft 1 quadratum,refiduum igitur ad 4,eft quadratum fe
cundx quanticatis;id eft 4m:1 quadraro,huius radicem,& 1 pofitios
nemdetrahe ex 6;habebis tertiam quanticatem, ut uides,quare ducta
primain ter , 9 ' it
tiz habebis |7 pol. | vire4mr Gd. If m:1 pc_:-f.n_z:mvu}m.l qd.,
& poficiones | S pol.m:1 Gd.m:re vi4Gd.m:3 -."|d-’.qd.
m:1 quadra | 4|6 pol. m:gzv: 4 quad. m: 1 Gd'qd.
tom:rev: 4 |6pol. m4xqual. g v:4 quad.m:s gd'qd.
quadratorit |36 quad.p: 16 m:48 pofl.equantur
mr§dgde | 4quad. m: 1 §gd'gd. |
- gqualiagm: |32 quad. p: 16 pr1 Gd'qd. qualia48 pol.
1 qdgdrato |, qdqd. p: 32 quad. p: 256 ®qualia 48
: fccun a‘.’;ab’ po.{: P: b3 40 :
fjce 1 (dras - | ol
tum m:ex partibus;habebis 4 equalia 6 pofitionibus m:g: v:4 quad.
m: 1 §d'qdrato,quare 6 politiones m:4 axquantur R v:4 quadratos
rum m: 1 §d'gdrato,quare quadrata horum eriam equalia funt,a qui
bus abfjce 4 quadrata comunia,ex utracg parte , habebis tandem 32
quadrata p:16 p:1 Gdqdrato,zequalia 48 pofitionibus,quare adden
do 240 utriqs parti,id eft reliduum quadrari dimidij numeri quadra
torum,habebis 1 Gd'gdratum p: 32 quadratis pr2§6,2qualia 48 po
fiionibus p:240,addesigitur 2 pofitiones quadratorum p: s quadra
to p: 32 pofitionibus numeri quadratorum utricp parti,prima igicur
pars habent radicem neceffario,& quia uolumus fecundam etiam ha
bere,qua eft 2 pofitiones quadratorum p:48 pofitionibus,ex prioris

bus
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bus p: 1 quadrato p: 32 pofitionibus numeri quadratorum p: 2 40,du

* cemus primam partem trinemij in tertiam ut uides; & dimidium fe-
cundz in {e,& fient §76 quadrata zqualia 2 cub. p: 64 quadradis p}

| pany

480 ;;;f. quadratoril _ 576] quad. |
acthaadic el fon 2pof.p:48 polip:1 §d.p:32 pol.piz40
p: 32 quadratis,p: P‘?c' quad. ﬂ?:l!'neriqmd. '
240, quare per47 capitu | © N\ g -
lum huius, habebimus 1 2 cub.p:64quad. p:480 pof. |Gd.

cubum zqualé 101 4 res
rum p:420+<,inde habita huius eftimatione per {uum capitulum,mi
nue 10 %;tertiam partem numeri quadratorum,ut in €0 17° capitulo
habes, & confurgit rei fi¢te aftimatio, habebis igitur 1 quadrari p:
1 6 p:dicta @ftimatione,ex una parte,equalia rebus que funt g dus
plizftimationis inuenta p:R: aggregati ex quadrato dicte ftimas
tionis,& eadem ¢ftimatione ducta per 32,8 240 numero addito,hoc
aurem uc liquet, eft minus priore numero,quia fi loco 240 adderens
tur 256, eflent equales,igirur 1 quadratum p:eftimatione inuenta p:
16 m:re v:illa trium quantitatum, id eft quadrati ftimationis cum
eadem dudia per 32,& cum 240 tand uno numero,equantur rebus
quie funt fecundum radicem dupli 2flimarionis inuentz, quod eft |

propofitum,
: Qvasrio 1xM
Inueniasnumerum,cuius §d'Gdratum , cum quadruplof{ui, & 8
gquetur decuplo fui quadrati,dicemus igitur 1y Gd'gdratum p:4 pol.
p: &,@quantur 1 o quadratis. Q uare femper pofitiones dabimus qua .
dratis,& auferemus 3 Gd'Gdrato, &

habebimus 1 §d'Jdratit p:8,2equa- | ! 34Gd-pi4 pol.p:8

fe 20 quadratis m:4 pofitionibus;& | ____1° qd.

quia uidemus numerum quadrato- |} §d'qd.p:2 |10 gd.m:4pof.
rum efle magnum,& rerum parutr, {1 §d'gd.m:2 Gd.p:8

ideo conabimur minuere numerum 8 gd. m: ¢ pol.

quadratorum potius,quam augere,
& faciemus ur diminutio fitex utras
que parte 2 quad.nam 3 minoriimo
d 2 quadraris fcmper fermé eft inci-
piendil, quia non oporter ut uenias
ad m: quad. ex parte rerum; quia
fic non haberent radicem,fubductis
igitur 2 quadratis ex utrag parte,
habebis

1 Gd'qd.m:2 Gd. p:1
8 Gd.m: 4 pof.m:7

2 pof. |1§d. p: 2 pol.

1 gd'éjd:m:z pof.m:2
qd.p:s qd.p:2pol.p:r
8 Gd.m:2 pof.qd.m:4

pol.p:1 qd.p:2 pof.m:7
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habebis 1 §d'qdratum | 8 m:2 pof.gd. |4 pof. | ¥ Gd. p#2 pofim:7
m:2 quadratis p:8, 2+ 4quad, | 8 mezpof.
qualia 8 quadraris m:

pofitionibus, darum ;ﬂ‘ig;}fg;ﬁ?‘.‘“m*’ e
eft aire, quod fi 5 §d' g e A -
gdratum m: 2 quadra 3 v riasd vt bl ineenlt Bt DA L
tis debet habere radis | ¥ €ub. p:30 2quatur 2 quad, pii§ pof.
cem,Oportet ut numes pol. 2 '
Y ficp:r, federac p:8, . P g S
igitur oportebit auferre 7 ex utragp parte, habebimus igitur ¥ §d'§s
dratum m?2 quadratis p: 1 ,22quale 8 quadratis m: 4 pofitionibus n:
7,addemus igitur per m:ut diGum eft, 2 pofitiones quadratorumad
reliqua 2 Gdrata meex regula,& addemus per p:ut in eadg, ad nume-

-rum 1 {drati p:2 pofitionibus ex utracg parte,quare habebimus par
tes zqles, qua enim addunmur & minuuncur funt 2Glia, igitur §m: 2
pofitionibus quadratorum m: 4 pofitionibus,p: 1 quadratopr2 pofi» -
tionibus m:7 numeri, habent radicem, multiplicando igitur primam
partem,quz eft 8§ m:2 pofitionibus quadratorum,in tertiam,quae e
1 quadratum p: 2 pofitionibus m:7,fit illud quod uides 4 latere , pro
numero quadratorum,& hoc zquale efle debet 4 quadratis , qui‘eft
numerus produtus,ex dimidio medize partis in fe, quare abfjciendo
quad. utringg, fiet illud multinomium,zquale 4,quare tandem redus
¢tis partibus ad {uas confimiles erunt 2 cubi p:6o,2quales 4 quadra
tis p: 30 pofitionibus,& 1 cubus p:30,2qualia 2 quadratis p;: 1§ pos
ﬁtionil:lus,quarc res ualet 2,uel per capitulum,uel etiam folo fenfu ex

eriendo. L3S R
5 Circa quod notanda {unt tria. Primum, quod reduxi rem ad ex» Not™.
perimentum in numeris,ut uideres ueritatem rei facilius , flultumeeft
enim {emper difficultatem addere difficultati,fecundum , quod 1 cu=
bus p: 30 gqualis 2 §d.p: 1§ rebus,habet aliam rei ¢ftimarion€ quim
2,qua cognita eft ex fuo capitulo,fed pro nunc ne operatio longior
euadat,eam relinquimus. Tertium notandum eft,quod tu uides , des
monftrationem fic tenere in m:ficutin p:& quod numerus femper cft
addendus neceffario,quia confurgit ex quadrato numeri quadratos

rum cum numero quadratorum priorum , feu quadraca fint addenz

da feu minuenda,ducto in dimidium numeri quadratorum minuen#
doru. Hocftante,diximus quod rei aoftimatio eft 2,8 addendz funt
2 res per m: quadratorin,igitur minuemus 4 quadrata ex utrads pars
te,habebimus'igitur 1 d'Gdratum m: 6 Gdratis ;{/ 1,zqualia 4('lqua,

ratis

— e

-
4
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dmnqm'4poﬁnombus m:7.pronumero-autem addendus eft qua-
dratus numeri dimidij quadratorum detra

¢torum,;& hoc du:mdlum eft 2, quadrariz . qd’qdmm4:lg;ld|;;
cuius eft 4,& fimiliter produ&um X M | —=gma e o,
mero priorum quadratorumin rei @ftima | 1 ?1 - — _qr'P
tionem,quod productum cft 4, igitur ade | & quad. m:4pol. m: 7

demus § utriqsparti, & fent tandem ueuie |Mi4quad.  p: 8
des,1 gd'gdratum m:6 fdratis p:9, gquas 4§d. '-":I;:P"fP L.
lia 4 qdratis m: ; 1. quad. m: 3
‘*pof:l?cmhb“sfﬁ lqdqd.m 6qd.p+9_l;.m ot

i,m Hum diosg | 2pol. mis

autem quod am- 1 2 S oA sl 'lmzpof

bo hacc habentra |y d.xequal. 2 pof. i
d;lqcsduphces,ut 1qd.p:2 pol.xcqual.4| R gm:s

“-‘d""f’&d fa&'a €17 praftimatio | = 2*zftimario
du:;'l;roncucmunt resReg i1 |resesmer

e u;;madduo quad. 4p:re 12 [quad. 6 iRz 20°
capitula,uel ;] 9 1gdgd.28 G zads qd‘qd. 56 mir: 2880
podramru:)nmicl{l:pe:': 4resRe48p:4 _’4‘re'sr;z 8om:4

uel 5 quadrarum | 99 99-R:768 E;) T qd'qd-im:p 2850 prg
i:'ufh?fic:?ﬁ:; aggreg. R 1 200 p:40 | aggreg. 6o mixg 2000
Eapuul.afum xfti | 10 quad. 4o plaonids qd. Som: R"“E‘f

mationes funt r:-
pi&Rem: l,d1c0101t11r quod i =flimationibus 1 qdqdran p:

" 4politionibus p:8,xquantur 10 quadratis,cuius probationis -expe-
rimentum habes a latere dilucidum,ut patet,non declaro autem,an fa
ctaalia pofitione perueniremus ut duu cum 1 cubus p: 30,equabatur
2 quadratis p:1 § rebus,ad alias duas zftimationes, fed fite delectac
operatio,per teipfum pozes illud inquirere.
VoS T LD:. s,
Inuenias tres numeros proportionales , quorum aggregatum fi fit
8,& quadratum certi,fit 2equale aggregatoex quadratis primi & fe-
,Ponemus eos per primam regulam 1,1 pof 1 quad. eruntigi-
turquadrata 1,1 quadrarum, 1 qd qd igitur 1 q ‘qd. Zquatur 1 q-
drato p:1,quareex capnulo derivatiuorum 24°,habebimusrei fti-
mationem R V:8 § 3 p: +, & tertia quantitas,eft cius quadratum, {cili
cet R 1 4 p:+, X prima fuit 1,igitur torum aggregatum eft 5% p: R

E-
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x. 78
4 L pR ViR 14 p: 4, hocatitnoneft |7 ip"

8,ut propofitxeft,dicigitur pgrregu | pierg 3

lam trium quanditaciy, i1 L PiIR1g (RVIR I LpIE 2"

e vire 1 fprreffec8,gdeflecupri |y 30w 1 T vine 1 L ps -
?mquaﬁ:as:%&s PR B i Gl o
per 1 tp:R I PR VIR 1 i & exit4 PR VIR 0O P10 MIRR VS
R 1920 p318,& hacelt prima quantitas, qua habita fi duxeris eam
per R 1 3p:-+habebis tertiam quantitatem , qua fi duxeris denuoin
~ primam quantitatem ultimo inuentarum,rz v™* produdti,eft fecunda
quantitas,& ne mireris quod tertiam quantitatem preponam fecuns
da in operatione,quia eft longe fimplicior.

_ QvasTio xI.

Si quis dicat,inuenias numerum,qui duCtus in R fuam cubicam
m:3,faciat 64.Pones illum 1 cubum,igitur ductus in g2 cubicamm: 3
producic 5 §d'Gdratum m: 3 cubis,equalia 64, igitur 1 d'Gdratum
m:3 cubis,equatur 64,dico quod poffumus {oluere modo {eptima

uzltionis,& etiam alio modo, fine tran{mutatione,quo poteft etiam
lslolui {eprima quaftio,& facilius,{ed uolui docere ambos modos , ut
melius {cires operari,debes igitur fcire duo. Primum,quod ut res de
bent femper manere abalia parte,a qua eft numerus cum quadratis,
& non 4 parte d'qdrari,fic cubi,feu p:fen m : debent manerecu gd'
gdrato.Secundum,qudd ut numerus rerum nund debet uariari, fic
nec numerus cuborit. Et poflumus addere tertium his , {cilicet, quod
ubi {unt res,peruenimus ad 1 Gd'gdratum piquad. p:numero,equas
lia quad. rebus piuel m:& numero p:fic hic peruenimus ad §d'gdra
wm p:quad. p:numero, 2qualia §d'gd. cubis p: uelm: & quad. p:
Hoc intellecto, fic foluitur quaftio,addes ad numerum 2 pofitiones
qdratori, igitur ducto eius dimidio in {e,fit 1 Gdrarum numeri quas
dratorumquadratorti,diuifo igirur eo per 64,habes-2 Gd. numeru

qd*gdratoru y | = < -a . N i=

(c:l[ua:le uides,§d | &% ‘]f*:l pi1|m:3cu.|pi2 P’?lﬁ ﬁ.t_?;]_- z_;_);f. |64
addidiftiad has ' 19 S e L. L ek b
bendam radicem 2 quad. pro numero §d'gd. & 2 pofitiones pro
~ numero quad. igitur addes eademad 1 §d'gdratumm: 3 cubis, &

habebis 3%-quadrati p: 1,pronumero Gd'§d. & m:3 cubis & 2 pofi-
- tionibus,pro numero quad. igitur ad hoc uthabeat radicem,oportet

ut extrema inuicem ducta,producant,quantum dimidiir media quan
tiraris in fe,eft autem dimidium 1 % cubi,quod duétum in fe;producit
2 pau'quadrara,& 5 quadrati p: 1 numerigd'gd. in 2 pofitiones nu

2 men
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meri quad, producit 7 cubi p:2 pofitionibus numeri cu'quadrati, nd
" gd'gdratum inquadgamm,pmdln’:::g 'quadratum, habes igitur -
cubi p:2 pofitionibus numeri -cu'f;jd..;Sualia 24 cu'qdratis , igituruc

cu'qdratum,ad cu'Gdratumin qualicate,ficnumerus ad numerum,
quare £—cubi p:2 pofitionibus,qualia 24;quare 1 cubus p:64 pofi
tionibus qualia 72,quarerei zftimatio, p:R: v: cubicar 11005 %
p: 36;m:ge vicubica R # 100§ 5= m: 36,8 duplum huius pro §dratis
addeturutricp parti,;radix igif, ex una parte eft 8 p:rebus fub nume-
ro zftimationisrei,ex aliaaut fdrara fub numero gev: 2 Gdrati,hus
ius arftimariois addito 1 , m:pofitionibus {ub numero gz dupli huius
zftimationis. QY EESTEIO X I

Si quis dicat, 1 {d'§dratum p: 3,2quatur 12 rebus, addes 2 pofi
tiones quadratorum,& 1 quadratum numeri quadratorum , quare
fichabebit 8 quadratam fine numero ut clarum eft , igitur addemus
ex alia parte pro numero quadratorum 2 pofitiones,& pro numero
7 quad.m;3 habe 1 Gdqd.p: 3 | 12pof.
bie paroes ut i Sobab At e s

%! 1 §d'qd.p:2 pofip:1 Gd. [2pof. [ 12|51 Gd.m:3

plicatis partibus, |’ 1%
}JAth 2 f:)ubos w. 119dqd. p: 6 quad. p: o | 6 quad.p:12 pof.p:6

quales 6 rebus p: 36,8 1 cubum,2qualem 3 rebus p: 18, & res ualet
3,igitur partes funtut uides,& erit 1 quadratum p: 3, Bz prima pars
tis,equalis rebus 8 6 p:numero B2 6,& res quafita erit, R ViR 6 mz
ITPpiRIE QvaesTio XL

Inuenias numerum,cuius §d dratum cum duplo cubi , fit 1 p:
ipfonumero,igitur dices, s d'qdracum p:2 cubis@quanturad 1 po
fitionem p: 1 ,hic non datur locus radici {ubtrahendzae , nec diuiioni.
Sed dices ex prima regula,inuenias tres numeros. proportionales,
quorum aggregatum ad aggregatum fecundi & tertij eandé habeit
rationem,quam aggregatum fecundi & tertij ad primum. Pones igis
tur cos 1,1 pof. 1 quad. habebis igitur 1 Gd'Gdracum p:2 cubis p: 1.
quadrato,xqualia 1 quadrato p:1 pofitioni p:1,quareabiccto 1. qua.
drato communi,habebimus 1 §d'Gdratum p: 2 cubis,2qualia » pofi-
tioni p: 1,ergoiam fcimus rationem quantitarum, quia uero ex aggre
gato in primam,fir quadratum aggregari fecundae & tertiz,igiturtas
le aggregatum eft diuifum fecundum proportionem habentem me=
dium & duo extrema,& eius minor portio eft 1,igitur refiduum (&
eft maior portio) eft R 1 }p: +, & hoc gquatur (ut fupponitur) 1 .
drato p:1 polfitione,igitur quantitates {unt ur nides. iy <

: ' edie
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