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De Arrrumerrca  Lin x | 46
- Etfimiliter dices, de cubo cubi & cubo , nam poteft referti ad
re¢ & cubum,ut enim res eft gz cubica cubi,fic cubuseft g cu: cub cue
bi. Poteft & referri ad quadrari, & cubum quadrati,nam ex utrags
in fuamradicem,producitur compar denominatio,nam ex quadraco

in rem,fit cubus,& ex cu'Gdratiin cubum , fit cubus cubi , fed prior
modus eft facilior, i

~ De capitulis imperfectis & particularibus,  Cap. XXV

, =N Egule ha,dicuntur Fcntra]ts , & hoc'duabus de caufis;
&8 prima, qa modus in {e generalis eft, quamd; repugnet na
:\ 8 tura xftimacionis,ut fit univerfalis,uelut fi quis dicat,om
s nis numerus productus ex aliquo in fe ducio,quadrarus

eft,regula eft generalis,nec tamen {equitur, quod per hanc regulam,

cognofcam omnem numerum quadratum,quianon licet cognofcere
omnem numerum,qui ex alio in fe ducto producitur. Dicitur & gene
ralis regula, quia exhauric =ftimationis genus uniuer{fum, quamd
ftimatio non exhauriat regulam , particulares tamen funt regule,
quia non omnem propofitam quzftioné per illas foluere pofumus.
Cumigitur cubus zqualis eft rebus & numero,& éx numeéro res
rum feceris duas partes,ex quarum una in alterius radicem ; fat nu=
merus 2quationis, tunc adde quarcam partem eius partis , cuius fus
menda effer radix,aleeri pard,& gz aggregari,addiro dimidio e par
tis,cuius affumpfifti radicem, eft 2ftimatio rei. ‘
Exemplum.Cubus zqualis fic 20 re | 1 cub.{lis 20 reb’ p:32

bus & 32,tuncex 1 6 inrz 4,fit 32,igitur 16— 4

addo 1 quartam partem 4,ad 16,fic 17, R 17 Pl

cuius R p: 1,dimidio g 4, eft rei ftimatio,quarereseft gz 17 pi1.

- Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numero, & inueneris duos
numeros,producentes numerum 2quationis,quorum unus fit g ags
gregati,ex altero & numero rerum;ille qui eft g2 ¢ft rei xftimatio,
~ Exemplum.Cubus xquatur 24 p:32 | cub®2{lis 24 p2 32 reb?
rebus,& funt duonumeri, producentes ‘ 6—4-—32
24, qui funt 6 & 4,quorum 6 eft r: aggre 36
gati,ex 32 numero rerum , & 4 alio pro- ‘ ]
ducente,nam 6 eft v 36,igitur 6 eft rei ftimatio.

* Cum fueritcubus wqualis rebus & numero,& ex numero rerum
feceris duas partes,ex quarum utrac in alterius radicem mutuo, hat
dimidium numeri @quationis,radices illarum partium,coftittune jun
€t rei eftimationem. Mo Exeme
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- HieronyMI CAnnn;nl
Exemplum,Cubus zquetur 10 rebus cub’z{lis 10 reb’p:24

p:24:&ex 10 fiunt dux partes, 9 & 1, o—. 3 '3
ex quarum mutua unius in gzalterius mul 3 <3
tiplicatione funt 9 & 3,qui iunifaciunt | 12

1 2, dimidilr 24,igitur radices 9 & 1,
funt3 & 1 ,iun&m,conﬂimlmtq,rciaqﬁ?:aﬁonm.

Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numero, & ex numero reris
feceris tres partes proportionales,ex quarum ductu mediz in aggre
gatum,radicum prima & tertiae,fatnumerus Xquationis, feu ex ters
tiain R primae,& prima ing; tertiz,quod idem eff, tunc tale aggres
gatum dictarum radicum,eft rei 2ftimatio, ‘

Exemplum.Cubus gquatur 19 rebus | cub? 2qlis 19 reb’p:30
p: 30,& ex 1 9 fiunttres partes proportios 4—6—9
nales, 9,6,4, exquarum {ecunda,queft 6 SR dn
in § aggregatum radicum prima & tertig, 2 -3
fit 30,ideo 5 aggregatum radicum , eftrei | ¥2—-— 18—30

ftimatio, _

‘Cum fuerit cubus 2equalis rebus & numero , & inucneris duos
numeros,quorum aggregatum,ductum in productum unius in alte
rum,producat tertiam partem numeri 2quationis,& quadrataillorz
aqualiafuerint aggregaro ex numero rerum,& producto unius inal
terum,tunc zggn’%amm illorum numerorum,eft rei xftimatio.

Exemplum . Cubus 2quetur 7 rebus | aub? x{lis7 reb’p: 90
P:90,8 3 & 2 dudti inuicem producunt 6, 5 3 ,'
qui ductus in §,aggregatum, producit 3o, 4 2 6—7—13
tertiam partem 9o, difterentia uero 13 ,agz 13 s/ 30
gregati quadratorum,abipfo 6 , producio _
unius in alterum,eft 7,numerus rerum,ideo §,aggregatum illorum
eft rei 2ftimatio.

Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numero , & inuentus fuerit
numerus cubicus,cuius R cubica,ducta in numerum rerum , produs
cat aggregatum ¢x numero cubico inuento , & numero 2quationis,
feuillorum differentiam,tuncres p:eademr: cubica, erit communis
diuifor cubi,p:codem numero cubico,& numeri rerum cum nume-
roaggregato,ex numero 2quationis,& numero cubo , ucl res m: g2
cubica eadem,erit communis diuifor,cubi m:numero cubo inuento,
& numeri rerum m:differentia numeri gquationis,& numeri cubi in
uenti,inde peruenies ad rei@eftimationem.

Exemplum, Cubus 2quatur 16 rebus p: 21 , tuncquia addito
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De AriTHMETICA Lin

*: 47
27 numero cubo,ad 21 fit 48,qui produ cub’=lis | 16 reb? p22s
citurex 3 Rzcubica 27,in 16 numerumre 3 Ve v 2y
ru, ideo dico,quod res pt 3,erit cOmunis 4'._3" _4'5
diuifor,addito 27 utrig parti,{cilicet cu yrespt 3
bo & 16 rebus p: 21, inde fadta diuifio-

& g s .
ne,habebis quadratum m: 3 rebus p: o, i i 48
®qualia 16,quare {dratumagbitur 3 rebus p:7,& reserit R 04:pt
1 %, Et fimiliter, i dicamus,cubus ¢quat 4 rebus p: 14, hicabicGto 1 §
ex 27 numero cubo,differentia quae eft 1 2,continet4, numerum res
rum,in 3,radice cubica 27,ideo dico,quod abiecto communi 27 , ex
ucracp parte,fiet cubus m: 27, 2qualis ' | cubus ®glis 4 reb?p: 1§
4rebus m:y2, inde diuifis ambobus

3 27
per rem m: 3, commimem diuiforem, 1z 12

fiet quad. p: 3 rebus p:9,equale 4, qua
re zquatio nulla fequetur,quamuis per
ueneris ad modum xquandi , in detras :
&ione,nifi forfitan aliquando per m:{yncerum.

Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numcro,& ex numero rerum
auferarur 3 quadrari rei,& gerefidui addatur,aut minuatur, ex dimis
dio rei,aggregatum ductumin quadratum refidui, & refiduum dus

&um in quadratum aggregati,producunt numerum 2quationis.
Exemplum.Cubus 2quatur 14

rebus p:8,& rei zftimatio ¢ft 4,cuius cubus acqualésr; 4rebus p:8
Gdratum eft 16, huius 3 funcs2,abije | 154 quadraum 1 6

1resp:3
| cub’mi27 [4resmii2

ceex 14numero rerum ft 2 refidui, Fqdrati 12— 14— 2
cuius radicem adde,& minue ex 2, di 2PiR2 DIOPIR 32
midio 4,zftimationis rei,funt 2 prge | _2M:R2 6M'R 32
2,8 2 m:iRe 2,dico igit quod ex uno 8

in quadrarum alterius mutuo fiunt 8 fcilicet numerus @quacionis,

Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numero , & diuiferis dimi-
dium numeri 2quationis,per rei 2ftimationem,addiderist prouen-
tum numero rerit, & ab aggregato detraxeris 3 quadrati ipfius rei,
R refidui,addita & detracta;a dimidio zftimationis,oftendit partes,
ex quarum ductu unius in quadratum alterius mutuo,producitur di
midium numeri eftimationis,

Exemplum.Cubus sequatur 14 rebus p:8 , & 2ftimatio eft 4,
diuide 4 dimidium 8,per 4,2ftimationem exit 1,addead 14 fic 15,
abijce 12,qui {unt3 quadraci 2ftimationis,relinquitur 3, cuius radis
€ addc ac minue,ex 2 dimidio zftimatiGis, habebis 2 p:r: 3,& 2 ms
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eft3 Gdrari 6,fcu ralis aggregati, quod

R’ 3sex quorum dutu unius,in quadra | cubus alis 14 rebus p:8

tum alterius mutuo,fit 4 dimidium nu- i 4 4

meri xquationis, 1§ —12—3
Cum fuerincres 2qualescubo&nu { 2p:R3 J2mire3

mero,& inueneris numerum,qui ductus 7R 48| 7 p: 2 48

in gz aggregati,ex ipfo & numero reri, 2 | 2

producat numerum quationis, tunc di '

midia eius rz,addica uel detracta radici differentizc numeri xquano-

nis, &!——e:ufdem egati,conflituit rei 2ftimarionem.
thmplum. ubus p:12 2quatur cub? & 12 xlis 34 rébus

34 rebus,tunc quia addendo 2ad 34, - A |

produ&um exiplo 2,in 6 & 36 aggre- | -

gati 2,&X 34 eft 12 numerus ®quaridis, 23 z—? &

idcodsco,quod fi ad 3, dimidiu radicis 2 g

36 addatur uel minuatur B2 7 differens 34

tizc 34 numeri 2quartionis & 27 ,'quod .371

confurget reizftimatio, 3 p:r: 7,uel 3 m:g 7.

Cum ﬁ.xenntrcsaequaks

cubo & numero , & fubn'axens talem

numerum ex numero 2quationis,ita quod r: cuba differentiz,ducta
in numerum rerum, producat numerum de tractum,tunc res m:g: cu
bica differentize erit communis diuifor,facta detractione , & haec res

gula fimilis eft {extze, ficut praecedens {ecundz.

Exemplum. 16 res 2quantur cubo

& 21,detradto 4.8,r¢lmgu1tur 27,cuius cubus & 21 2{lis 16 reb?

R cubica 3,ducta in 16 numerum rera, g, 2

producit 48,igitur detracto 48,ex utra - 27 35

que parte; fient cubus m:27 , & ré6vres - 48

m: 48 , inde diuifor communis erit res resm: 3
cub’m:27 | 16 resm: 48

m: 3,& prouenient quadratum & 3 res
& 9,aequaha I 6,quarc quadratum & 3 rcs,acquabuntur 75X rei a:fh

matio erit,Rz 95 m: 1 3
Cum fuering res a’qualcs cubo & numero, & ex numero rerum
feceris tres partes proportionales,ex quarum fecunda,ducta in diffe
rentiam radicum primae & tertize,feu ex dudtu prima in g: tertize, &
tertie in Rz primae, differentia aequalis fuerictertia parti numeri ¢qua
tionis,erit differentia illarum radicum rei ftimatio,& eft fimilis 4°,
Exemplum. 19 res @quales funt cubo & 18 , cumex 19 fadta
fuerinttres partes proportionales 4, 6, 9, €x quarum media 6 ducta
in



De AriTumerica ‘Lis, =x. 48
‘in differentiam radicum o & 4., qu d’t cub’® & 18 2qles 10 reb?
1 ,fiat 6, certia pars 18 numeri 2quatio’ 9 i1l G
nis,ideo dico quod 1 differentia talium 31 D
radicum clt rei ftimatio. . T L ASONEN
< Cum fuerint res gquales cubo & nu

mero , & cum r: cubica numeri zquauoms,dxulfms numerum- res
tum,& de eo quod exit, feceris duas partes , ex quarum dutu unius
in quadrarum alterius,fiat numerus 2quationis,tunc quantitas pros
portionalis,inter R rubicam numeri 2equationis,& partem,quam du
cis in Jdracum alterius,ut fiat 2quationis numerus,
" Exemplum. 13 res aquantur cus . i
bo p:8,diuifo 18 perz g cubam 8, exic | 187es *quales cubop: 8
&,ex quo fiunc dug parres 8 & 1,exqua | 2 9
rum una qua ¢ft 8,in quadratum alteris 9"‘“"’;8 <
us quod eft 1, fic 8,numerus gquationis, :
ideo 4 numerus proportionalis inter 8,
part€9,quam duxiftiin quadrarum 1,alcerius partis , & 2 g cubam
- 8 numeri 2equationis,elt rei ®ftimatio,
Cum fuerit cubus & numerus aqualis rebus , & ex tertia parte
- numerirerum, feceris duas partes,que ducta in fuas radlces,prodw
cant duos numeros, qui iuncti,zequales fint dimidio numeri xquatio

nis, aggregacum illarum radicum, eft rei witimatio,& eft fimilis ters
tiz regulae.

et rei eftimatio.

Exemplum. 14 res, 2quantur cus

14 res gquales cubo p:1 8
bo & 18, capio §,tertiampartem 1 §,ex | §
quo facio duas partes , 4& 1, quaedus {1 —4
&rinfuasradices,2& 1, producunt 8 |1—2 - res3
& 1, quorum aggregatum g, eftdimis |j §ligiasy
dium 18 numeri equarionis,ideo dico, 3

quod 3,aggregarum talium radicum , eft rei 'xfhmauo Etiam fn::ls,
eriam ex regula generali, quéd quotiens ex numero rerum poffunt
fieri duze partes,quarum una dudta in aleerius radicem , producatur

numerus equationis,quod talis g eft rei aftimatio, & quéd hoc pos |

teft effe duobus modis , & quomodo cadatin Binomio uel recifo &
integris,ideo quamuis effent fimiles prime regule, quia tamen ex cas
pitulo generali , quafi uiolenter in eamrapimur , {atis fueric admos
nuiffe hic.

Cum fuerirnumerus 2Glis cubo & quadratis,& {ciueris exnumes
ro quadrarorum facere duas partes,ex quarum ductu unius in quas

dratum
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dratum alterius,fiat numerus gquationis,tunc duces partem qug non
in fe ducitur , inaggregatum eius qua in fe ducitur,& quartz partis
cius,quae nonin {e ducitur,producti g2,detracto dimidio partis,qua
noninfe duditur , eft rei ftimatio.

Exemplum.Cubus & 20 quadras | cub?® & 20 Gdrata 2qlia 72
ta,quantur 72,ex 20 fiunt duz pars 2 38
tes, 18 & 2,& ex unain quadrarir alres 4%
rius fit72,namex ¥8 in 4 ficy2 , dico, - 2
qudd fi 18, ducatur in 6 % aggregarit E‘ 18_117
ex 2 reliqua parre,& 4-1,quarta parte R117mM: 0 i:

s ipfius 1 8,fet 1 17,cuius R, deracto o,

dimidio 1 8,oftendit itimationem rei R 117 m:9. ;

15% - Cumfuerint quadrata 2qualia cubo & numero,& inueneris nue
merum non minorem quarta parte numeri quadratorum, nec maios
rem tertia parte,cum quo diuifo numero wequationis , proueniat nus
merus quadratus,cuius radicis dimidium additum numero quadras
torum, faciar quadruplum ipfius diniforis,tuncaftimatio rei eft dus
plum numeri diuiforis,p:uel m:radice producti, ex quadruplo diuis
foris,indifferentiam numeri rerum, & tripli ipfius diuiforis.

‘Exemplum. Cubus p: 48 xquatur

o quadratis,tuncquia 3,quinoneftmi |’° quad. xl. cubo& 48
flor quarta parte jo numeri quadratos | 3 e

rum , nec eius tertia parte maior,diuidés | % - 4—16

48 producit 16 , cuius medietas radicis | 12 2—-30—13
queft2 ,additaad so numerum qua- | 6p:Rer2uel 6miRz12
dratorum,conftituic 5 2,quadruplum di
uiforis 3,ideo dico,quod fi duplo diuiforis quod eft 6 , addaturuel
decrahatur R producti, ex 12 quadruplo 3 diuiforis,in 1 , differens
tiam 10 numeri rerum,& 9,tripli 3, diviloris,& eft tale producium
etiam 1 2,quod conflituemus utram¢p =ftimationem , 6 p:re 1 2 , uel
SmiR 12. |
Not®,  Ecfcias,quéd per capitula cognofcuntur regule & quaftiones
fuper his formatg cum facilitate, quze alids uix folucrentur,ipfze uero
regulze fumptze {unt ex demonfirationibus capituli fexti, 8 ego non
appofui eas,quia intelligenti noftros libros fuper Eudlidem,funt per
fe manifefta,& non intelligens nG curabit illas,nec quaret, quoniam
non {unt ¢i neceflariz,
3 recium fuerit nunc oftendere,qudd ha regule non pof
funt efle generales , refpectu xftimationis , & modus in uno fufficies
ad
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D: Aritumerica Lis x 49
ad oftendendum in reliquis capitulis. Capiamus igitur capiculi pros
ximius,& de quo magis poflet hoc credi,propter multiplicem gftima
tionem , & fic cubus p: numero,zqualis 7 quadratis,& fic2 § nume
rus pofitus,id et numerus,qui primo cognofcitur in {exto capitulo,
regula fecuda,ericigicur exilla regula,rei @ftimatio , R 16 p:25,Gt
6 $;quare refidui ad numerum dratorix eft4, quareex demonitras
tione pofia ininitio terti libri,produdit 6%, in §dratu4; eft nume=
rus fractus,& eft22,8¢ econtra,ducto Lin gdratum 6 3,fic frattus nu
merus etiam,{cilicet 14 5%, quare pofito numero quadratorum intes
gro,& zftimatione fractis numeris conftituta,numerus quationis,

qui eft {uperatio partium,quz funt rationales , quadratorum ad cue
um,nundp poterit efle numerus integer,fed ralis 2quationis numes
rus producitur ¢x una parte numeri rerum, in aleerius quadratum,
Hoc oftenfo,Capio cubum & numerum xquales 7 quadratis, manis
feftum eft autem ex demonftratis in feptimo fuper Euclidem , & ex
regulis fexti libri, deducendo numerumad quadratum & cubum,
quod maxima productio partiti 7 in quadratum alterius , eft 5o 2%,
-igitur poterit dinidi 7,ut producat numeros integros,per multiplica
gionemunius partis in quadratum aleerius,ab 1 ufgg ad §o, & nonin
fradtos,ex demonfiratis igitur inintegros , atin integris non poteft
fieri nifi eriplex dinifio,ut patecinfigura, | 7 :
nec produci plus quim 6,20,36, 48,50, |1 6, 36, 6.
igitur refidui 4¢ numeri,nullomodoper 12§, §o, 20,
genus huius zftimationis exhauriri pote l Bl o 4880
runt,particularis igitur eft,ac ualde etiam particularis,nec tamen cres
das,quod in alijs capitulis,numerus pro Binomij aut recifi altera par
tenon pofsit inferuire,ut faepius in exemplis docuimus. _
Cum fuerit cubus ac numerus 2qualis rebus,& ex B numeri res
rum feceris duas partes,ex quarum dudtu prima in duplum quadras
ti fecundae,& fecunda in quadratum prima; fiat numerus ®quatios
nisstunc fecunda pars erit rei zftimatio. .-+ - TR _,
. Exemplum.Cubus & 48,¢quantur | cub? & 48 qualis 25 reb?’
25 rebus,tunc quia ex §,8 25, funtpar- 2 S g it
tes 3 X2exquarnmduGuzin 18 'dus | 4 88 o4
plum quadrari 3,& ex 3 in4 quadratum 12— 36
2,fic 48, ideo dico,quod 3 pars,cuius | ' 48
quadratum duplicatur,eft reizftimatio. = -
Cum fuerint cubus & quadrara,2qualia numero,& duo numes
ri differentes in numero equationis,ducti muimxlu\,]produxerim tans
s kil
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tum , quantumex cubo Tpqd. in cus %cubus & 221qd. =ql. o8

bum differentiz r: cubicarum talium
numerorum;tunc differentia talium g2
cubicarum;elt reizeftimatio,ut inexem | 7
plo a latere patet, res enim facilis eft. - 421

3375- — 12§ 27
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Oftendirregulas '.niaiorcsf,quaz funt omnino fingulares,
AP Capue XXVL

&a Vando quadratum quadrati & res,equantur quadratis
W & numero,& dinifo numero rerum ac numero wequatios
S0 nis,per numerum quadratorum , dimidium exeuntis ex
A eiPp numero rerum,fuerit radix prouentus numeri xquatios
nis iam diuifi,runc aceipe g2 numeri primi gquationis,& ei adde quar
tam partem numeri quadratorum,& totius accipe radicem uniuerfas
lem,a qua minue R eiufdem quartze partis numeri quadratorum, res
fiduum eft rei 2ftimatio.

Queft. ' Exemplam.Quatuor iniere fociecatem, Primus pofuit quantita

tem. Secundus pofuit quadratir quadrari decima partis primi, Ters
tius pofuic quintuplum quadrati decimae partis primi. Quartus pos
fuit quings,& tantum pofuit primus cum fecundo, quantum fertius
cum quarto, Queericur quant quifp pofuerittPone qudd primus
pofuerict 1o res,{ecundus péfuit igitur quadratum quadrari , tertius
3 quadrata,quartus autem ut dictum eft,pofuit §. Igitur quadratum
quadrati,& 1o res,equantur § quadratis & §,dividendo igitur nus
merum rerum per numerum quadrarorum,exiret 2,cuius dimidium
effet R 1, qui proucnit diuifo § numero xquationis, per § numerum
quadratorum;igituraccipe R § numeri 2quationis , cui adde quars
ram partem numeri Gitadratorum,& et 2 § pr1 §, cuius accipe B2
viquaelt g viR:spi1 4, &abea minue quartam partem numeri
quadratorum,habebis rei zftimationemg ViR s pirfmi e 1 4, &
habcbunrut nides. - |

Eodé modo, ubi §d [P, %Y §0000 p:12§ Mz 125
gd"xquetur cifdemcon | * L7FP:R 50O MR ViR
ditionibus Gdratis rebus | , g1 7990 p:781%
& numero,regula tenebit |3, 12z PR 12§ M RVi78325 piI§6S
Bimilis , & in ceftimatione |4 % '

erit idemmodus,nifi quod in fine addemus R quart partis numeri
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