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De Aritamerica Liz x 23

: Defccundaqumnmc incognita muluphcata. Cap. X.

@l Vmuero du quantitates incognita mulnphcantur saut

S in fe ducantur , quatuor fient modi, quorum maior pars
& : el tria habet membra.
1_-'__:-({ DemonsTrATIOL
Primus eft,cum quadratum unius,& quantitates ip{a comparan
tur.Sicigicur primo quadratum & c,cuius latus A 8,gquale duplo 4
8( quintuplo E,gratia exempli,igitur pofita & b 2
quah numero rerum,fthct 2, erit A p 2quale dus
plo A e, igit ¢ F xquatur qumruplo E,quare ex 1§*
fexti elementortim, A s ad E,ut g ad ¢ b, eft autem

A B pofitio,& ¢ p pofitio m: 2,& § numerus cognis |

F D
tus,quare regulaeit,
| Recvira. A ¥
Pofita re quantalibet,duceamin fe,detracto nus B
mero rerum, & quod exit,diuide per numerir igno

tx quantitatis,exibit @flimatio ignote quantitacis. Excmphtm ,;ponas
turres 7,ducatur in 2 m: fc,qma pofitum fuit , ut equaretur duabus
rebus,& quing quanntanbus fiet 3 §,diuide 35, per § numeru quan
titatum, exit quan: etiam 7,& {i ponatur res 10,ducemus eam in 2 m;
ideftin8,& het 80,undediuilo 8o per §,exit 1 6,quantitas 2*.Quod
fi quanritas 2* ponatur cognita,multiplicabimus eam per fuum nume
rum,& producto addemus quadramm dimidfj ipfius numeri rerum,
& radix tonus,addlto dimidio numeri rerum,eft ftimario rei. Ex-
emplum, (it 2* quantitas 1 6,ducemus in § fit 80,adde 1 , quadratum

dmndq numeri rerum,fit &1 ,huius gz eft 9, cui addito dun.lcho numes
ri rerum fit 10,quantitas ipfius rei.

EMONSTRATIO,
Rurfus,fit decuplum A B,equale quadrato A8
& feptuplo &, gratia exempli, & fic quadratumas »
fuperficies & ¢ & B fit 1 0,igitur feprupli £ 2quas
le eft ¥ b fuperficei,& ut in precedentiy A B ad &, fic 7

ad ¢ b,quare regulaeft,cum resequantur quadrato 3
.rei X quantitatibus, lg
Recvira

Pofitam rem quantamcungg libuerit,minuemus
~ex numero rerum,& ducemus eam in refiduum,pro

ductum dividemus cum numero quantitatum,quod exit eft quantita -
EXR. .o

A B
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tis zeftimatio. Exemplum,ponatur hoc in cafu res 8,minue ex 10 nus
mero rerum,relinquuntur 2,quos duc in 8,fit 16, diuide per 7 nume
rum quanticatiy,exit 2 Z zftimatio quantataus,quod fi fecunda quan«
titas cognita fit, ducemus eam innumerum fui, & quod produditur,
a quadraro dimidij numeri rerum minuemus,& radix refidui, addita
uel detracta,a numeri rerum djmidio,oﬁendit aftimationem rei. Ex-
mplmn,ponanu- quantitas fecunda 2 Z,ducatur in 7 numerum quan
titacum, fic 1 6,abijce hunc numerumex zg,quadrato dimidij 10 nu=
meri rerum,& relinquitur o, cuius radix addita uel detracta d §, dimi
dio ro numeri reram,oftendit 8 uel 2,xftimariones ipfius rei.
DemonstTraTIO.

'3 Sit etiam E numerus,zqualis quadrato A B,quod eftac,& nus
mero A’ qui i eft {uperficies ¥ p,pofita igitur 4  prima, numero fes
cuda,E terria,B D quarta,eritproportio A B ad e;utnumeri ead e D,
quare regula erit, cum quantitares 2quantur rebus& quadrato res
rum. Resvia.

Polfita rem quantamcungg libuerit , ducemus in aggregatum ex
ipfa & fuo numero,& productum dmtdemus per numerum quantita
tum,& quod exit elt 2ftimatio quantitatis, Exemplum, § quantitates
xquatur 7 rebus,& quadrato rei,& res et 3,dicemus igitur, duc 3 in
10,aggregatum 3 ftimationis rei & 7'numeri rerum, fit 30 , dinide
per §;numerum quantitatum,exit 6,aftimatio quantitatis. Quodfi
quantitas fecunda ficcognita,ducemus eam in fuum numerum,& pro
ducto addemus quadratum dimidfj numeri rerum,& radix rotius,de
tracto dimidio numeri rerum,eft eflimario rei. Exemplum, ponarur
6,quantitatis ftimatio,quando § quantitates zquales func7 rebus,
& quadrato rei,ducigitur 6 zftimationem quantitatum in §,numeri
quantitatum,fit 3o , adde his quadramm 3+ dimidij 7 numeri reru,
{cilicer 42 %,ab huius radice,qua eft 6 2, [iauferas 3 4 dimidiumnu
meri rerum,relinquetur 3 2ftimatio rel.

Not™.  Solemus autem his uti poﬁnombus, cum duorum numerorum,
qui ab initio ponuntur,nulla exprimitur comparatio, necin aggrega
to,necin differentia,nec in muldplicatione,nec in diuifione , feu pros
portione,necin radice, his enim'quings modis comparantur numeri,
quare fi unus confiftat;nulla eft fecundze quanticatis urilicas , fed una
pofitione quzftio foluicur.

DemMoNSTRATIO.

4  Quod fi produétum,ex re in quantitatem,quantitaribus & rebus

comparetur,confurgent duo modi tantum , aut enim tale producta,
: quans
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quantitatibus & rebus 2quabitur,aut res- zquabuntm produdio &

quanmanbus,fit& res A B,quantitas A ¢, nUmCrus quantitatum A D,
numerus rerum A E, eruntigitur ex fuppofito;duz fuperficies o c,& |
B E,2equales 4 Foeftautem A ¥ gqualis quatuor-fu -
ciebus,G 4, G B, G, G ¥, igitur hae quatuor ¢
fuperficies,equales funt {fuperficiebus o c& & &,
detradtis itagp 2qualiter tribus {upficicbusc a, 1|,
G B, G C, relinquetur altera G A,2qualis 6 F,qua
reex1§* fextielementorum,a p ad pe,utc sut ©
E A,proportioigitur numeri quantitatum,ad res
fiduumiex re,ut refidui quantitaris, ablato nume - 4~
1o rerum , ad numerum rerum, fecundum hoc
mregula. s R B G s :
Si nota fueritres,abfjciemus ex eanumerum quanmatu & cum
refiduo dividemus produtum,ex numero rerum in numerum quan
ntamm,quod exu:,eﬁ addendum numero rerum, & totum eft quans
titas. Exemplum,fint sores X 12 quantitates, xquales producto rei
in quantitarem,& fit quantitas 1 8,tuncabijcies econtra, 10 numerum
ferum,ex 1 8 quantitate,& rchnqumlr 8,a1m quo diuide m,produ
Gumex 10 rerum numero,in 12 quantitatum numerum, & exit 1§,
quem adde,ad 12 numerum quanmatum,ﬁt 27,rei zftimatio , unde
1o res,funt 270, 12 quantitates {unt 21 6,quaiuncta faciunt 486,
productum 1 8 quantitatisin 27 rem,& ita po{luimus exemplum, re
gulg conuerfum,ut intelligas unam & eandem effe rationem. Quod G
produdtum ipfum cognitum i fit,diuide ipfum productum per. numes
rum quantitatum, i fitminor numero rerum,aut per numerum rerti,
i ille fit minor numero quantitatum,& dimidium exeuntis, ducin {e,
dquo abrjce illud,quod prouenit,diuifo producto ex numero maio-
re in produdtum quantitatis,in rem,per numerum minorem , feu nus
merus rerum {it maior,{eu minor,& R refidui,addita uel detradta,ab
co quodinfe duxcras ,oftendir =ftimationem quantiratis, aut rei i {cili
cet,que minore nuimero defcibitur,inde | yes quan: pmdu&u
diuilo per eam produto, exitilla,que | 5 6\ il 64 _
eft maiore numero definita. Exemplum Fuiin
2 res & 6 quantitates, equales {unt quan \_

B

LRV .

titati rei,qua eﬂ,grana exempli 64, dis 2 6.l_.6_ " 2 %_f
uido 64 per 2,minoré quims, exit 32, 384 4
cuius dimiditt 16,infeduce s 8 fit246, | 7 8
abijcio ex hoc; 9 2:qui prouenit,divifo, .. T

.;8*‘
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384 producto 6,in 64,per 2,relinquuntur 64,cuius radix eft 8, qua
additauel detractad 1 Gnumero,aqlnan in {e duxifti,oftendit rei 2efti-
mationem 8,uel 24,quare {i res valet 8;quantitas etiam eric 8 , diuifo
enim 64 per 8,exit 8,8¢fi res ualet 24,quantitas eft 2 2, diuifo 64 per
- 24, inutroq cafu, 2 res & 6 quatitates, gquantur 64 quantitati rei.
" DEMONSTRATIO. | _

Quod filatus Unum,zzqé.l(amr producto unius in alterum; & reli
quo lateri, fit latus illud & 3,& reliquum A E,numerus uerolateris A s
eft a c {uperficies,igitur E ¥, fitex {uppofito,ex 4  in fuumnumeri,
eadem autem fit ex A ¥in E ¢,proportioigitur ABad A E,utnumeri
axad E c,eft auir & c refiduum a & quantitatis,& & ¢ numeri rerums
quare regula erit, . Regveyra, . ;

Cum fuerint res zequales quantirari rei,& quantitatibus,& nota
fuerit quantitas,minuemus eam ex numero terum , deinde ducemus
quantitatem in {uum numerum,& productum diuidemus per tale res
fiduum,quod exit,eftftimatio rei. Exemplir, 1 o res,zquantur quan
titati rei,& quatuor quantitatibus,& quantitas ipfa eft 8, aufero 8 ex
10,relinquitur 2,duco etiam 8 quantitatem,in 4 numerum ipfius , fic
32,quem dinido per 2,refiduum reliGum,exit 16, 2ftimatio rei, &
ubi prima detractio nequiret fieri,cafus non poteft in ueris numeris
effe.Si uero nG quantitas,{ed ipfa res,fit cognita,quiaex A B, inAc,

fit,quantir ex 4 £ inaggregatumex A B et numero 4 §,dinidemus pro
- dudtum ex numero rerum in 2ftimationem rei,per aggregatum ex re
& numero quantitatum,quod exit,eft quantitatis zftimatio. Exems
‘plum, 10 res 2quantur quantitati rei,& 4 quantitatibus,& reseft 1 6,
duco 16 remin 10 numerum rerum, fit 1 6o , diuido per 20
' gatum ex 4 numero quantitatum & 16 rei zftimatione , exit 8,
aftimatio quantitatis, i uero quantitas rei cognita effet , duces talem
quantitatem rei,in numerum quantitatum,& productum diuides per
numerum rerum,cui exeunti;adde quadranr dimidij eius, quod exit,
diuifa quantitate rei per numerum rerum,& radix aggregati, addito
dimidio,quod prius in e duxeras, eft rei zftimatio. Exemplum; fint
4 res equales § quantitatibus,& quantitari rei,qug fit 45,ducam 45,
per § numerum quantitatum,fit 22¢,diuido per 4 numerum rerum,
exit §6-4;cuiaddo 31 25 quadratum § £,dimidij prouentus 4¢ diuifi
per 4, & fit totum 87 £Z,cuius radici qua ot 9 2, Gaddantur £ di
midium prouentus diuifionis, et 1§ res,
| DemonsTrATION
Cum uero quadrarum rei,& quantitas rei,& res;inuicem compa
rantur,
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rantur, funt modi tres,primus eft, cum quadraci rei,gqualeeft quan
titatibus rerum & rebus, & fic A B-res,cuius quadraum ac, & fic B »
quantitas,& A D quantitates rerum,& erit,ut quoties B F in 8 D conti
netur,totus fit numerus quanutaus rei, DC :

igitur erit rerum numerus , quia igitur B ¢ @
aequalis eft 4 3,& ¢ D eft numerus rerum,erit
‘utrdetracto numero rerum ex re,relinquatur
B D,productum ex numero quantitatis rei,in
quantitatem. unde regula. 5

Recvra. '

‘Cum quadratum rei 2quatur rebus , & ~ ° ®
quanutanbus rerum,fi res eft cognita, auferemus ex ea numerum res
rum,refiduum diuidemus per numerum quantitaris rei , & prodibit
quantitas. Exemplum, 1 o res cum 4 quantitatibus rerum , 2xquantur
quadrato rei,& res eft 30,aufero 10ex: ;o,rqummr 20,quem diui
do per 4,numerum quantitatis rei , & exit §, aftimatio quantitatis.
Quad fi quantitas nota fit,ducemus eam in numerum quantitatis rei,
& producto addemus numerum rerum,& conflabitur rei ftimatio.
Exemplii, 10 res & 4 quantitates rei,equantur quadrato rei, & quan
titas eft 7,ducemus 7 in 4 numerum quanntaus, & fiet 28 , cuiadde=
mus 1o numerum rerum,fiet eftimatiorei 38.Si uero produ&um ex
re in quantitatem cognitum fuerit,ducemus ipfum in numerum quan
titatum rerum, & ei gddemus. quadratum dimidfj numeri rerum , &
radix totius cum dimidio numeri rerum fuperaddito , eft xftimatio
rei. Exemplir, drari rei gquamr 10 rebus, & quatuor quantitatibus
rerums& quantitas rei eft o,ducemus §o in 4 numerum fuum, id eft
quantitatum rerit, & fit 200,cui addemus 24,§dratum di-
midij 1o numeri rerum, fic zzg,cuius radici addo ¢, dimi= :
dium numeri rerum,& fit 20 Jrei a:fhmano,mde diuifo 50 s 3
produ&o rei; in quantitatem exit 24, ®ftimatio’ quantitas (.,
tise s DEmONSTRATION :

Quod fi quantitas rei,2qualis it quadratis rei &nu-
mero rcrmn,ponemus rem A B,& quantitatem B C, & quan
titas rei A C,ea:caufa neceflario erit & p cnumerus rerum,
& a b eritaggregatum quadratorum, igitur detradtanc by
ex B C,relinquetur .0,qua diuifa per numerum quadrato:

,Pdelblt B ¢ equalis A B.regula igitur eft. -

EGVLA. .
Cum fuerit quantitas. rei,2qualis. quadéans rei & nus

mero

E D
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mero rerum,X tueritnota res,ducemus eam in numerum quadratos
- "““",& Pmdﬂéhmnmm rerum , & conﬂabitt?::luamiﬁ
tas. Exemplum,quantitas rei equatur 6 quadratis rei,& o rebus, &
reselt4,ducgine numerum quadratorum,fit 24,adde ¢i 1 0,nume-
rumrerum, fit 34,2flimatio quantitatis. Q uod fi quantitas cognita
fit,auferemus ex ¢a numerum rerum,& refiduum dividemus per nus
merum quadratorum rerum,quod exit,eft xftimatio rei. Exemplum,
quantitas rei equatur 6 quadratis rei,& 10 rebus , & quantitas ipfa
eft 34,aufero 10 de 34,relinquitur 24,quem divido per 6,numerum
quadratorum,exit 4-¢ftimatio rei. Si ueroquantitas rei cognita fit,di
‘uidemus eam per numerum quadratorum , & prodeunti addemus
quadratum dimidij ¢ius, quod exit divifo numero rerum per numes
- rum quadratorum rerum,& radix totius,cum detractum fuericidem
" dimidium, erit rei cftimatio, Exemplum. Quantitas rei aquatur 6
quadratis rei,& 60 rebus,8quantitas rei cit 1200,diuide 1200 per
6 numerum quadratorum rei,exit 200 , cui addo 2§ , quadratum g,
dimidij prouentus 6o numeri rerum,diuifi per 6 numerum quadras
torum,fit 22,3 cuius radice,que cft 1 5, aufero § dimidium ipfius
prouentus,& relinquetur 1 o,rei zftimatio,inde diuifo 1200 , quieft
quantitas rei,prodic 1 20 zftimatio quantitatis.
v it b DemonsTraTION
_ Quod i numerus rerum, it equalis quadrato rei & quantitatis
‘bus rerum (etenim ad unum quadratum,uel ad ynam quantitaté rei,

- per cOmunem diuifion€, femper,ut in uniuerfis dictu eit
capitulis,reducere licet) ponemus.4 B rem,gdratum eius
A C,numeru rerll B D,eritigitur E b numerus quantitatis |
rei,& ¢ b numerus productus ex numero quantitaturin ¢ {
quantitatem,qug fit ¢ F,quiaigitur ¢ D, eft refiduum a B Ip
& B D, erit regula haec. Recvira. :

- Cum fuerit numerus rerum , 2equalis quantitatibus
rerum,& quadrato rei, & fuerit res cognita , auferemus
cam ex fuo numero,& refiduum dividemus per quantis 4 ®
tatis rei numerum,quod exit, eft quantitatis -zftimatio . Exemplum,

10 res,gquantur quadrato rei,& tribus quantitaribus rei,& res eft 4,

- auferemus 4 ex 10;relinquuntur 6,divido per 3,;numerum quantitas
tum rei;exit 2,2(timatio quantitatis. Si uero quantitas cz%m‘ra fit,du
cemus €am in numerum quantitatis rei,& productum auferemus ex
numero rerum,refiduum cft rei 2ftimatio. Exemplum, 1 o res 2quan-
tur quadrato rei,& producto rei in‘quantitac€ ter ; & quantitas eft 2,
| duces

D

E c
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ducémus igitur 2 2ftimationem quantitatis,in 3,numerum quantitas
tis rei,& producitur 6,quem aufero ex §o,numero rerum , relinquis
tur 4,eftimario rei.Si uero producdtum ex re,in quantitatem , cogni¢
tum fuerit,ducemus illud in numerum {fuum, & productum auferes
. musd quadraro dimidij numeri rerum,& radix refidui addira uel des
tracta,ab ipfo dimidio numeri rerum,oftendit zftimationem rei. Ex+
emplum, 1 o res,2equantur quadrato rei,& 3 quantitatibus rerum, &
quantitasrei eft 8,ducam 8 in 3 ,numerum quantitatis rei,fit 24,hunc
abijciemus ex 2§,quadrato § dimidfj 10,relinquitur 1,cuius rz, quae
eft 1,addita uel detradta ex §,oftendit 6,ucl 4,2ftimationes rei,unde
diuifo 8 quantitate rei,per 6,uel per 4,exit 1 4 uel 2,ftimatio quan»
tauis, DemoNsTRATION - :

- Quod fi quadratum rei,& quantitasrei , & quantitas , inuicem
comparentur,confurgunt tres alij modi , fit igicur primo quadratum
+ rei,equale quantitatibus rerum,& numero quantitatum ; & ponatur

a B res ipfa,cuius quadratum & ¢,zquale fit quanticaribus rerir (qua
fint AD,itaut D E,fic quantitas) & numero quantitatum D E, qui fic
F B,ericq (uperficies 6 r 2>
lis ex fuppofito , fuperficiei c
¢ K,quareex 1§ 6 elemento ¢ | K|
rum AB,ad D uclutur,ad b -
D c,eft aiit 4 Bres,D E quanti RO - $
tas, H FAUMErus quantieatir, ' + Trgd |
< p refiduum rei,& produdti '
€X NUMEro quantitatis rei, in A
ipfum quanticatem,quare res |
gulaeft. Recvias 1 |

Cum quadratum rei,2quale fuerit produdlis , ex quantitatein
rem& in numerum, fuerittp res ipfa cognira,ducemus rem in numes
rum quanticacum rerum,& producto addemus numerum quantitas
tum,& cum aggregaro diuidemus quadratum rei,prouentus eft ofti
matio quantitaris. Exemplum,quadratumrei,equale fit fex quantita
tibus rerum,& 20 quantitatibus & ipfa res fit 12,duco 12,in 6 nume
rum quantitatis rei,fit 72,cuiaddo 20 numerum quantitatum,fic 9 2,
cum hoc diuido 144 quadratum reiexit 1 43, quantitasipfa, i uero
quantitas cognita fit,ducemus eam in numerum fuum, & {eruabimus
productum,deinde ducemus eandem in numerum quantitatis rerir,
huiustp producti dimidium,in fe ductum,addemus priori producto
& radici,ipﬁus,aggrcgati » adfjciemus dimidium: quod in {e duxeras

: ' (& 88 |

mus,

D
) 4

R
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mus,& totum eft eftimatio rei. Exemplum,Quadratum rei,

fit 12 quantitaribus,& § quantitatibus rei,& quantitas ipfa eft 2,du.
cam 2 quantitatem,in J 2 numerum {uum, fit 24 , deinde ducam cans
dem quantitatem 2,in § numerum quantitatis rei,& fit 10, huius dis
midium quod eft §,duco in fe, fit 2§,addo ad 24,iam feruavi, fic 40,
huius radici qua eft 7,addo idern dimidium quod eft §,fit 1 2,2ftima
tio rei. Vbiautem nota effet quantitas rei (& eftin figura fuperficies
£ x)ducemus eam in fuumnumerum,& producti tertiam partem,ad
cubum reducemus,ducemus & quantitatem reiin numerum quantis
tacum,& dimidium productiin fe multiplicabimus, & ab hocauferes
mus partem,quam ad cubum duxeramus, id eft cubum ipfum, tertize
partis,primi produdti,quem {eruafti,& radicem huius refidui , addes
mus & minuemus,a dimidio {ecundi producti,& radices cubicze ags
gregati , & refidui fimul iuncte, funt peftimario rei. Exensplum.
Quadratum rei,xquale eft 1 2 quantitatibus, & 2 quantitatibus rei,

& quantitas rei eft 24, ducam 2, in 24, fit 48 , huius tertiam pars
tm’ qua:(ﬁlé, dl.lﬂmadm’ . " : | .
bum,fit 4096 , ducam etiam 24 Quad.ra Q"‘?: Qua:rd
in 12,fit 288 , cuiusmedictatéin &l ,

fe duco,& fit 1 44 medietas, & ei L 288 > 48

us quadratum,20%36,ab hocau 144 16

fero 4096, relinquitur 16640, 20736 —— 4098
cuius rfdicem addo & minuoa 16640
144:fuc144pRe 16640 X144 T IR
m:Rt 16640, horum radices cus 144 M:R 16640
bicz iun@=, funtrei zftimatio. -

Qudd i ex numero,per z2qualia diuidendo,fumpta medietas,nd pro -
ducar quadratum ®quale,aurmaius cubo tertiz partis primi produs
¢ti,operaberis per refiduum regula capituli , cubi @qualis rebus &
numero,nam facta multiplicatide per productum,utin exemplo per
24,quinumerus eft quantitas rei,erit cubus 2equalis rebus & numes
ro,rebus quidem produdtis ex quantitate rei in numerum fuum , nue
mero autem producto ex quantitate rei in numerum quantitatum ; ut
in exemplo dictum eft,quod quadratum rei 2quale fuit 2 quantitatis
bus rei,& 12 & quantitatibus,8 quod quantitas rei eft 24 , dicemus
igitur cubus ®quatur 48 rebus,p:288 numero, & 48 producitur ex
24 in 2,8 288 ex 24.in 1 2,ergo ponamus quod quadratum rei gqua
le fit 2 quantitatibus rei & 3 quantitatibus,& quantitas rei fit 8,duce-
mus 8 in 2,& 3,& producentur 16 & 24,igitur cubus xquabitur 16

rebus
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rebus p: 24,& resualet g2 1 3 p:1,ex €apitulo {uo,inde diuifo 8 quan-
titaterei;per g 13 pr1syexite §% | Quad. rei Quan:  Quan;rei

m: $,quantitas ipfa,eftautemqua | 3 i
dratum gz 13 pi1,hoc 14pire §2 R
&:}{uan:itas reieftr7s 5 mt%, ARV 1é
&

8,cuius duplum eft 1 6,& tres quantitates funt,R §2 m: 2 , qua
iuncte cum 1 6,duplo quantitatisrei,faciunt 14 p:re §2,qdratum rei,

Nota quéd i hac regula.femper res eft media proportionalis, Not™ i
inter quantitatem & aggregarum ex numero quantitatum,& produs -
€to rei in numerum quancitaris rei,ut in exemplo,R: 13 p:1, quaeft
res,eft proportionalis inter gz §Zm: ,que eft quantitas, X R g2 p: .

§» qui conftat ex 3 ,numero quantitatum,& productoex Rz 13 pi1,re
ipfa,in 2,;numerum quantitatis rei.

Nota etiam,quéd regula hac pendet ex capitulo cubizqualis re Not™
bus & numero,uelut fequens,ex capitulo cubi & numeri 2qualium fecud.
rebus,& ultima,ex capitulo cubi & rerum 2qualium numero.

Nota etiam,quaod res eft eadé,quze queritur in capitulo cubi ¢ Not™
lis rebus & numero,fed quann’tas,:}{ numerus , qui prouenit diuifo terriux,
quocung numero,pet rem ipfam,nam eidem capitulo, cubi qualis
rebus 8 numero,competit una {ola res,fed infinite quantitates , ue-
lut ditum eft hic,quod res et g2 1 3 p: 1,& diuifimus 8 , quantitatemn
rei,fi autem ponatur cubus equalis 16 rebus & 24 numero , erit res
femper &2 1 3 p:1,{ed pofita quantitate rei 4,erit numerus quantitatis.

6,& quantitatis rei 4;& quantitas Rz 1 $m: %, :
_ DemoNsTRATION

-Quod fi quantitas rei,aequalis{it quadratis rei,& quantitatibus; 10
ponemus A Brem,& quantitatem B ¢,& numerum quadratorum, fes
cundum quem 2 G,xqualis A B,continetur in 80 , & erunt quadrata
ap,iuncta , & £ ¢ refiduum , equale numero quanritas '
tum,& fit numerus quantitatit ¥ ¢ eritigitur ¥ 3, ¢quas ¢
lis £ ¢,quare B ¢ quantitatis ; ad 4 B rem, ut o ¢ refidui .
rei,ductzein numerum quadratorum, 3 quanticatead E |-+ D
€ Fnumerum quantitatum , erit etiam ex hoc g3 refis-
duum,2quale A ¥ refiduo,quare a 2 media proportios
nalis intér & n& B ¢,divifam fecundumnumerit, fecuns | | [©
dum quem B G continetur in 8 b, i

Nota igitur,quod in hac tota regula,res media pro- :
portionalis eft,inter quanticatem diuifam , per numerum quadrato- Not® ,
rum,& refiduum rei & numeri quandtatum. . - '
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Regulaigitur eft,cit quantitas rei,zqualis fuerit quadratis rei &
quantiratibus,& res nota fuerit,ducemus eamin fe, deinde in nume-
rum quadratorum,& productum diuidemus, per refiduum rei a nus
mero quantitarum,& quod exit,eft quantitas. Exemplum,Quan; rei
@quatur tribus quadratis rei,& 12 quantitatibus , & fitres 20, gras
tia exempli,duco 20 in fe,fit 400,duco 400 in 3 numerum quadratos
rum,fit 1 200,diuido 1 200,per 8, differentiam rei & numeri quantis

. gatum,exit 1 §o,quantitas ipfa. Si uero quantitas ipfa cognita fit, non

'Y

res,duc eam in numerum quantitatum,& productum divide per nus
merum quadratorum,quod exit,abijceex quadrato dimidij prouens
tus quantitasis diuifee per numerum quadratorum , & radix refidui,
addita uel detracta,i dimidio eiu{dem prouentus,oftendit zftimatio
nem rei, Exemplum,Q uantitas rei,22qualis ft 4 -quadratis rei, & 3
quantitatibus,& quantitas ipfaeft §o,duc §o.in 3 numerum quantita
tum,fit 5 go,diuide 5 §o,per 4 numerum quadratorum,exit 37 <, des
inde diuide §o,per 4, {cilicer quantitatem per numerum quadraros
rum,exit 1 24, huius dimidium,quod eft 6 3, duc in fe,fit 39 ;%4 quo
abijce 37 L,relinquuntur 1 5%, cuius radix et 1 £,qua addita uel des

eractad 6 oftendit xftimationes rei,7 £,uel 5. Si autem producium

feu quantitas rei cognita fit,ducemus quantitar€ rei in numeri quans
titatum, & productum diuidemus per numerum quadratorum, exiés
eft numerus,qui cit cubo gquatur tot rebus, quotus.eftnumerus qui
prouenit diuifa quantitate rei per numerum quadratorz. Exemplum,
Quantitas rei,quafit 1 §oo,xqualis eft 4 quadratis rei,& 6 quantita
tibus,ducemus igitur 6 in 1 §00,fit 9000,diuide per 4 numerum qua

dratorum,exit 22 §o, numerus, o ; .
qui cum cubo xquatur 37§ re- Quan: rei  Quad.rei quan.
bus, eft autem 374§ numerus, 1500 : 4 i

qui prouenit , divifo 1§00 nu= 223(7,5 S’?m
mero quantitatis rei ; per 4 au- §

merum quadratorum,per.capitulum autem {uum;resualet 10, uel R
300 m: §,& uterdp iftorum numerorum, poteft efferei ftimatio ;in
calu ifto,quando quant™ rei,quze eft 1 §oo,quatur 4 quadratis rei;
& 6 quantitatibus,& xftimatio quantitatis habetur,divifo 1§00 qui
<ft zftimatio quantitatis rei,per alteram wftimationemrei,
DemoNsTRATION
Cum uero quantitates ¢ b, innumero C ¥, ®quales fuerint quas
dratis & B rei,& quantitatirei p 2,reducendo.ad unam quanticat€rei; .
erit
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eritdetracta communi fuperficie pE, 3
{uperficies 6 ¥ 2qualis Ac,quarequa &
dratum 4 B,per primam fextielemen e
torum , zequale {uperficici, ex Ecin F 16 1
partem E ¥ talem,qualis A2, eftpars -

B C;igifar ex 16” 6' elementorum, A3
miedia eftinter o ¢ & partemiillam ex ;
s Funderegula. | ]

" - Regvia: :
* Cum fuerint quantitates , 2quas | A B

les quantitati rei,& quadratis rerum,

& fueritnota res ; ducemus eaminfe, deinde produ®um innumes
rum quadratorum , & diuidemus , quod producitur ultimo , pet
numerum quantitatum, detradia re, & exibit quantitas, Exemplum,
12 quantitates , equantur quantitatirei , & tribus quadratis rei,
& reseft 4,ducam 4.in {e, fit 1 6;ducam 16in 3 , numerum quadras
torum rei,fit 48 , dividam 48 5 per 32 numerum quantitatum, des
- tracto 4re,& eft dinidere per 8,exit 6,quantitasipla. Siuero quane
titas cognita fit,duc eam in numerum fuum,& productum divide per
- numerum quadratorum rei,ei prouentui adde quadratum dimidsj ei
* us,quod prouenit,diuifa quantitate per numerum -quadratorum , &
radix totius,detracto eodem dimidio , eft zftimatio rei. Exemplum,
12 quant® zquantur quan® rei,& 3 quadratis rei, 8 quantitas eft 6,
duco # 2 in 6,fit72,diuido per 3 numerum Gdratorum;fic 24, deinde
diuido 6 quantitar€,per 3 numerum Jdratorum, exit 2 , cuius dimis
dium quod eft 1,duco infe fit ctiam 1,addo ad 24, fic2§ 5 cuius 2 §3
detracto 1,dimidio 2,relinquit 4, aftimationem rei. Siuero quant®
rei nota fir,ducemus eam in numerum quanticasum, & produdtum di
uidemus per numerum quadratorum,& quod exit, eft numerus qui
sequatur cubo & rebus,quarum numerus eftid, quod prouenic diui

{a quantitate rei, per numerum cred O uane el :
quadratorum,inde gquatio rei; Q'“a;l rc_l Q_u;n m . ‘Q’u:n.
cft ftimario quaefita , unde di- 3 488"
uifa quan®® rei,per aftimationé | 53 |
rei,exibit 2equatio quantitatis. |[— 4

- Exemplum, 1 2 res,zequales funt quan® rei,& 3. quad. rei» & quant™
reiseft 24,duco 24.in 12,fic 288 ,diuido per 3,exit 96,deinde diuido
24 peridem 3,numerum quad. rei, exit 8 , igitur cubus p: 8 rebus,
@quatur 96,tuncuero per capitulum {uum,res ualet 4.Jdeo 4 eiﬁﬁ
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aftimatio,cum quo diuide 24 quantitatem rei, exit 6 quantitas ipfa.
Scias,quéd quodlibet capitulum, feuregula ex pracedentibus;
haber omnes propricrates contentas in cadem regula;in fingulis mo-
dis,quamuis modo utamur una, modo alia, fecundum quod illud
quod eft notum,aliud fie. Exemplum, in decima regula funt quingg
proprictates. P R I M A, quod proportio quantitatis ad rem,efturdu
&a re innumerum quadratorum, & detracta quantitate,, ad numerts
quantitatum.s £ C v ND A,quodres eft proportionalis,inter quantie
tatem diuifam per numerum quadratorum,& differentiam rei 4 nus
mero quancitatum. T ER T 1 A,quod ductareinfe, & poftin numes
rum quadratorum,ducto quadrato,tantum fit, quantumex quantita
tein refiduum rei& numeri quantitatum.Q v AR TAX QVIN T 4,
funt reliqui duo modi procedendi illius regule, adi mamuoncm rei,
homm exemplain quaﬁlombus fubiungere libuit,
QvasTio 1.
quemas duos numeros,quorum quadrara iuncta,fint 1 00,& pros
ductum unius in alcerum duplum fit aggregato coril. Ponemus prie
mum rem,{ecundum quantitatem, igitur quantitas rei, zqualiseft 2
rcbus X2 quanntanbus,quarc ex4 regula,propomo refiduireiad
2,ut 2:ad refiduum quanticatis,igitur erunt tres quantitates propore
tionales,refiduum rei,2,& refiduum quanntaus,res autem conflatex
fuo refiduo & 2,{ed quantitas ex fuo refiduo & 2,igitur res eft aggre
garii prima & {ecundze trium quantitati proportionalium,& quanti
titas aggregatum fecundzx & tertiz,igitur ex dictis in capitulo trium
quantitatum proportionalium,quadratum aggregari prima & {ecun
dae cum quadrato aggregari fecundae & terrize , & cum quadratofes
cundz,@quantur quadrato aggregati ipfamm trium quantitatum,
at uero quadratum aggregati primee & fecundz & quadrarum aggre
tifecundae & tertiz ex fuppofito faciunt 100,8¢ quadratum fecundz
eft 4>quia 2* quantitas proportionalis. fuicz, igitur quadratum ags
gregati omnium trium quanuramm eft 104, igitur tres quantitates
iple jundta,{unt & 104,& quia 2 * eft 2,erunt reliquae, {cilicet prima
& tertia,R2 1 04 m:; 2,fac igitur ex Rz 104 m: 2,duas partes,producen
tes 4,quadratum 2,& erunt R 26 m: 1 PiR Vi23 MiRz 104, X B2 26
M) MR V:23,miRe §04, qu;a res coftat ex prima & fecundapro
portionali,& qudtitas ex 3*& 2* pportionaliserit igitur ur addamus
2 utriqp parti,{cilicer fecundam quanmatc,&ﬁ'etrzs R 26 p.d PiR V3
23 iRz 104, qudtitas R 26 p: 1 MR V:i23 MiRe 104, horiz Jdrata
uncta funt 100,pracife , & productum uniusin alterum eltme 416
P4
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P:4, duplum aggregati corll, |36ty pire viz3 mime 104
mauc ‘0'“:;‘““‘ P’lfl’::d‘fd"s R26PI MIRVI23 MR 104
peruenires ad partes has, quas s ?
uides infra, liquerautem :{de mvv::;o P«f?z v..zoczssm:m 22?'4
ilke confufze magis funt,quam. |2 32 TR 200T TS gt
uis {uperioribus xquiualeant,
v ' VAESTIO Il
Jnuenias duos numeros,quorum drata iuncta fint 100, & quas
dratum maioris,equale fit ductui maioris in minorem quater cum
octuplo maioris. Ponemus maiorem rem,minorem quantitaré,critcg
quadratum rei,zequale 4 quantitatibus rei & 8 rebus,quare ex 6 res
gula,auferemus 8 ex re,& fiet refiduum res m: 8,unde divifum per 4
exibit} rei m: 2,8 heceft quantitas quadrara,igitur rei &4 reim: 2
zqualia funt 1 0o, quare 1 5% quad. p:4 m:1 re,xqbitur 100,& qua-
dratum 2quabitur 4% rei,& 90 -%, quareres elt R 90 155 pi 5. &
quantitas eft4huius m:2,{cilicet e § 224 m: 1 43,
Qvastrio rin )
Inuenias duos numeros,quorum Gdrara iuncta fint 100, & pros
du&tum unius in alterum,zquale fit triplo quadrari minoris, & fexcu
plo eiufdem minoris. Ponemus rem minorem numerum,& quantitas
tem maiorem, igitur quantitas rei, xquatur 3 §dratis rei & 6 rebus,
quare ex 7" regula,quantitas eft 3 res p:6 quadrata,igitur rei & triix
rerum p: 6 juncta f{unt 100,igitur 10 quadrata p:36 rebus p:36 , %
quantur 100,& 1 §d. p: 33 rei,equatur 6%, res igitur eft, R 9 1§ mi
1 £, & quantitas triplum huius p:6, id eft: 86 15 p: 3.
Tae QvasTio 111
Facde 20,tres partes proportionales,quarum mediz quadratit,
equale fit duplo producti mediz in minorem,& quadruplo minoris,
pofita media re,& minore quantitate , erit quadratum rei , quale 2
quantitatibus rei,& 4 quantitatibus.QQuare ex notando primo nong
regula,res media eft proportionalis , inter quantitatem & aggregas
tum ex numero quantitatum 4,ac producto rei in numerum quantita
tis rei,{cilicet 2, tertia igitur quantitas eft 2 res p: 4,quia igit 3° quanti
tas eft 2 res p:4,8¢ 2* res,8 hae cum prima conftituunt 10,erit prima
6 m: 3 rebus,quare ductaprima in tertiam, fier quadratum fecundz,
igitur 1 dratum @Grur 24 m: ‘ 2respi4 | res | em:3red?
eqdratis,quare 7 draragquan  1gpiw13% |Re3 3| 6mige 30
tur 24.8¢ res eft g2 3-3,& haec eft media, cuius duplum p: 4eft tertia,
videlicet 4 p:R 13 %,inde detracto aggregato f:{cunds & tertize i::h:;

29
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relinquitur prima 6 m:gz 305;h2 autem quantitates proportionales
funt,& quadratum fecundze eft zquale duplo producti fecundz’in
primam,cum quadruplo primz,ut proponebatur, ' |

De cubo & rebus aqualibus numero, Cap. XL

293 Cipio Ferreus Bononienfis iam annis ab hinc triginta fer
A\ “f-ll m¢é capitulum ho¢ inuenit , tradidit uero Anthonio Mas
Aea R § rix Florido Veneto,qui ctin certamen cit Nicolao Tars
k Z8 talea Brixellenfe aliquando uenifler, occafionemdedit, ut
Nicolaus inuenerit & ipfe,qui cum nobis rogantibus tradidiffet, {up
prefla demonfiratione, freti hoc auxilio, demonfirationem quacfiuis
mus,cam@p in modos, quod difficillimum fuit, redadam fic {ubiecis
mus. ‘DeEmoxsTrRATIO.
* « Sitigitur exempli caufa cubus s #& fexcuplum lateris ¢ 1
le 20,& %onam duos cubos a2 & ¢ 1..,:1!»!01‘:.1:1p differentia fic z:??t:
quod productum A c lateris, in ¢ x latus, ]
fit 2, tertia {cilicet numeri rerum pars, &
abfcindam c 8,2xqualem ¢ x,dico, quod fi £ L
ita fuerit,lincam a & refiduum , efle2quar
fem G u,& ideo rei xftimationem, nam de -
G miam fupponebatyr,quod icaeffet, pers . .
ficiam igitur per modum primi {fuppofiti e
&' capituli huius libri, corporapa,pc,pE A %
D F,ut per D ¢ intelligamus cubum B ¢, per ,
p ¥ cubum 4 B,per D A triplum c 8 in quadratum & B,per p E triplum
A Bin quadratll B ¢.quiaigirurex A cin ¢ K At 2;ex 4 Cin ¢ K ter, fiet
6 numerus rerum, igitur ex Az in triplum 4 c in< x Hunté6 res a s,
feu fexcuplum aB,quare rriplum producti ex 4 8, B ¢,4 C, eftfexcus
plum 4 B,at uero differentia cubi a ¢, acubo ¢ k ; & exiftenti a cubo
B ¢ i atjleex (uppofito,eft 20,8 ex fuppofito primo ¢ capituli, eft
aggregatum corporum D 4,D E, D F,triaigitur hacc corpora fune 20,
pofira uero 8 ¢ m:cubus & 8,2qualis eft cubo 4 ¢,& triplo A cinqua~
dratumc 8,& cubo 8 ¢ m:& triplo & cin quadrarum a ¢ m; per de-
monftracaillic,differentia autem tripli 8 ¢ in quadratum a c; & triplo
A ¢in quadratum s ceft productum 4 B,8 ¢,a ¢,quare cum hoc,ut de
monftratum eft,equale fit fexcuplo 4 ; igitur addito fexcuplo 4z,
ad id quod firex a ¢ in quadratum B c ter, fiet triplum B ¢ in quadras
rum A ¢,cum igitur B ¢ fit m:iam oftenfum eft,quod productum cs
in
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