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HIERONYMI/CAR

DANI, PRESTANTISSIMI MATHE.

. MATICI, PHILOSOPHL AC/ MEDICTH

ARTIS MAGNA,
- SIVE DE REGVLIS ALGEBRAICIS,
Lib.unus. Qui & totius operis de Arithmetica, quod
OPVS PERFECTVM
infcripfit,eft in ordine Decimus,

a é

Abesin hoc libro, frudiofe Lector,Regulas Algebraicas (Itali, deta Cof

fa uocant) nouis adinuentionibus,ac dmagnﬁndotﬁﬁm ab Authoreita
locupletatas,ut pro pauculis antea uulgd tritis,iam {eptuaginta euaferint.Ne
¢ folum , ubiunus numerus alteri,aut duo uni,uerum etiam,ubi duo duobus,
aut tres uni equales fuerint,nodumexplicant,  Huncatt librumideo feor=
fim edere placuit,ut hoc abftrufifsimo, & plané inexhaufto totius Arithmeti
cz thefauro inlucem eruto, & quafi in theatro quodam omnibus ad fpectan
dum expofito, LeGores incitaretur,ut reliquos is Perfectilibros, qui pex
Tomos edentur,tanto auidius ampleGantur,ac minore faftidio perdifcant.




HIERONYMVS

 CARDANVS MEDICVS ANDREZXA.
- Ofiandrouiroerudicifs. .~ 8. P.. D. .

ol | HIL ‘tam animo un@ uerfaui, Andrea dodtifs,
. 2@ Quam ut.eorum,qui de bonis literis bene merentur,
3 nomina pofteritati commendarem. Tum uero
B cipuam quandam diligentiam adieci ,{i tales cum
_ M cruditione humanitatem coniunxiffent, Quams
obrem cum te non {olum Hebrzearum , Grazcarum , ac Latinarum
literarum fcicntiam haud mediocrem , fed etiam Mathemaricas
rum habere intelligam, humanifsimum quocs femper expertus
fim , uifum eft, hocmeum opus, nullimelius pofle dedicari,quim tis
bi,a quo pofsit & emendari, (i manus mea imperium mentis
grefla fefelliffer) & legi cum uoluprare, & intelligi , tum uero etiam
cum authoritate commendari. Hoc exemplum , nifi fallor , 8 alfj fes
quentur,ac opera {ua,nonnifiin ea quam tractant arteeruditis des
dicabiit. Accipe ergo amoris erga te mei,& officijin me tui,tum pra
clarz (imul eruditionis tuz perpetuum teftimonium. Etquan® wm
talis fis,quem tua uirtus omnibus notum faciar,tamen cum Alexans
der 8¢ Cefar, fadtis (uis notifsimi,aliorum monumentis inferibi defis
derauerint , cuncp Plato,qui mira illa pgr fefe conderer, aliorum tas
men {cripeis laudari concupiuerit , {fpero meum hoc qualecungg offis

~ cium tibi quods non ingratum effe futurum, quéd& in his fortuna

o

quadam dominetur,pereantcp meliora fpe,{eruatis deterioribus.
Et ficmodo de hoc Glecunqg iudicium tuum,certum mihi tameneft,
officio meo me faﬁs(flacerc debere. Atgs utinam contingat illuftriore
exemplo,animum meum erga omnes oftendere, qui eo animi cando»
re {unt,quo te in fludiofos noftri temporis fuiffe (emper agnoui,
Sed dabitur forfan occafio melior, etfi non detur , hanc tas
men,glifcungs fit,perfjffe mihi nolim. Vale.v.ldus las
; nuarias. Mq Do x L VO Papl'xo
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Fol. 8. facie 2, uerfu ultimo. reliquas, «
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ARS MAGNA, QVAM
VVLGO COSSAM VOCANT, SIVE REs

GVLAS ALGEBRAICAS, PER D. HIERONYMYHM
Cardanum in Quadraginta Capitula redacta, Xeft -
: Liber Decimus fui Arithmetica,

De duabus acquationil;us in fingulis capitulis, ~ Cap. L.
8 A& C arsolimi Mahomete,Mofis Arabis filio initi

& um fumpfir. Etenim huius reilocuples teftis Leonar
' tus Pifaurienfis eft.Reliquir aut€ capitnla quator,
cum f{uis demonftrationibus , quas nos locis {uis als
{cribemus . Poftmulta uero temporum interualla,
= tria capitula deriuatiua addita illis funt , incerto aus
thore, quactamen cum principalibus, 4 Luca Pacciolo pofita {unt,
Demum etiam ex primis,alia tria deriuatiua, 4 quodam ignotouiro
inuenta legi,hac tamen minime in lucem prodierant,cum efenc alijs
longe utiliora,nam cubi & numeri & cubi quadrati aftimationg dos
cebant. Verum temporibus noftris,Scipio Ferreus Bononien(s, cas
pitulum cubi & rerum numero aqualium inuenit,rem fané pulchram
& admirabilem,cum omnem humanam f{ubtilitatem, omnis ingenij
mortalis claritatem ars hec fuperer,donum profecto celefte, experis
mentum autem uirtutis animorum;at¢g aded illuftre,ut qui haec attie
gerit,nihil nG intelligere pofie {e credat. Huius gmulatide Nicolaus
Toartalea Brixellenfis,amicus nofter, cut in certam cu illius difcipulo
Antonio Maria Florido uenifler,capitulum idem, ne uinceretur,inz
uenit, qui mihi ipfum muliis precibus exoratus tradidic. Deceptus
enim ego uerbis Lucax Paccioli , qui ulcra{ua capitula, generaleullu
aliud effe poffe negat.quands tot iam antea rebus 2 me inuentis, fub
magibus effer,defperabam ramen inuenire,quod quacrere non aude-
bam Inde augemiillo habito,demonfiration¢ uenatus, intellexi coms
plura alia poflc haberi. Aceo ftudio,auctatg iam confidentia, per me
partim,ac etiam aliqua per Ludouicum Ferrarium, olim alumnum
. noftrum,inueni.Porrd qua ab his inuenta {unt, illorum nominibus
‘decorabuntur,catera,qua nomine carent, noftrafunt. Atetiam de-
monfirationes,prater tres Mahometis,& duas Lodouici,omnes nos
ftree {unt, Singulety capitibus f{uis prazponentur,inde regula addita,
fubijcietur experiméum. Et quand longus fermode his haberi pof>
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fet,acinnumera capitulorum feries fubiungi,finem tfi exquifitae con
fiderationi in cubo faciemus, caetera,etia fi generaliter, §fi tamen per
tranfennam traltantes. nang it pofitio lineam, §drarum {uperficié,
cubus-corpus folidi referat,nee utiqs {tulc fuerit, nos ultra progres
di,quo naturas n licet, Irags fatis pfecie docuifle uidebitur, qui ofa,
qua ufqp ad cubum funt,tradiderit;reliq qua adijcimus , quafi coas
&i aut incitati,nd ulwra tradimus. In omnibus aure praecedentium, ac
maxime librori tertij ac quarti,meminifle operzprecium fuerit , ne
uel iterum tradendo nugax efficiar,aut obfcurior pratermittendo.
lam em docuiffe nos meminimus,que fint impares,aut pares des
nominationes, Nancg fdratum,& dratum Gdrati, cubumip quas .

drati,ac deinceps unafemper intermiffa. Pares, rem aut feu pofitios
nem,cubum,primumac{ecundum nomen,impares uocamus deno=
minationes, At uero quéd tam ex 3,quim ex m: 3,fit 9,quoniam mi
nus inminus du&it pducit plus. Atinimparibus denominationib?®
cadé{ernatur naturasnec plus nifi ex uero numero fet:riec cubus,cus
ius 2ftimario {ua fit m:feu qudd dicimus debiti;ex pofitione ullanu
meriueri pduci poteft,iam meminiffe oporter dilucidius explicarir.
Si igitur par denominatio,numero =qualis fit,rei xftimatio du#
plex eft,m:& p:alteraty alteri 2qlis,uelut,fi Gdratum 2quetur o, res
eft 3,uel 3 m:& fi equetur 36,res eft 4,uel m: 4,& figdratum Gdra
ti equetur 81, rei gitimatio eft 3,uel m: 3.CSponere autem pares des
nominationes nd eft admodumneceflarium,quiagd. quadrarum ad
deriuatiua capitula pertinet;ucru fi diligenter haec,qua {cribam;,anis
maduerteris,cit hac regula etiam uoto tuo farisfacies,nam cum Gdra
tum & §d"'qdratit numero aquantur,eadem erit ratio,qug in fimpli
ci,duplex gquatio {cilicet,altera p: altera meinuicem@p gles,uelut 1,
qd“qdratum p: 3 qdraris 22quantur 28,pofitio ualet 2 uel 2m: Acue
ro,fi §d“qdracx & numerus,gqualia fint fdratis,demonfirabimus fa
né in capitulo oftauo,duas efle rei ¢ftimariones ueri numeri,totidem
airt habebit per m:fingulas fingulis correfpondentibus =qles, uglus
fi dicam 1 §d"gd™ p: s 2,2equatur 7 dratis, pofitionis mftimario eft,
uel2 ,uel m:2,uel g2 3,uel m:Re 3, & fic funtGruorzgriones. Quod
fi caruerit gftimatiSe uera, carebit etiam ea,que eft per m:uelut 5 Gd*
qd” p:1 2,xqtur 6 §d**,quia non poteft 22quation€ ueram habere,cas
rebit etiam héta,ficem uocamus eam;quz debiti eft feuminoris. At
uero fi §d.§d™ numero & qdratis zequale fit, una femper eft rei uera
aftimatio,altera ei 2qualis,ficta, uel perm: uelut 1 §d*Gd™@quetur
2 Gdrauis p:8,rei eftimatio eft 2,uel m: 2. Eadem igicur ratio in cate
ris
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ris paribus omnibus denominationibus inter fe,cii numero fungunt,
at hoc per deprefsionem quomodo fiat,in 4° libro plene docuimus.

Arimparium denominationum , una tantum ®quatio uera eft, -

nulla ficta,ci folee numero cOparantur,uclut duze res xquantur 16,
aftimatio rei eft 8,duo cubi 2quantur 1 6,zftimatio rei eft 2, femper
autemnumerus cui comparantur denominationes , in hoc capitulo
uerus,non fictus fupponitur,quid enim tam ftultum , quim fundas

mentum ipfum infirmare,quand tamen ratio oppofita , in oppofitis -

effer perfequenda,eadem igitur eft ratio,ubi plures denominariones
numero comparantur,etiam(i mille forent,una eric 2ftimatio rei ues

ra,& nulla ficta,uelut 1 cubus p:6 pofitionibus,equartur 20, rei ®ftis - -

matio nulla eft prater 2,nedp ueraneq ficta.

Cum uero duz denominationes cum numero comparantur, aut
ambz impares, & comparatio fiet ad extremam,uel ad mediam,nam
de ca quz fir ad numerum,iam in praecedenti regula dictum eft , uel
altera impar;altera par,nam de utraqg pari,in tertia regula generalis
ter diximus. Si igitur extrema denominatio,cubus {cilicer, canumes
ro media,id eft pofitionibus comparetur, uide anex duabus tertijs
numeri Rerum in radicem tertize partis eiufdem numeri Hat ‘ducens
do,numerus propofitus aut maior , autminor, (i igitur fiatnumerus
propofitus praecife,eftimario rei eft duplex,&¢ una uera, feilicer g2 ip
{a,quz ducta eft. Exemplum,cubus p:16,2quatur 12 pofitionibus,
ductoigicur 8,qui eft$-de 1 2,numero rerum,in 2 radicem 4,quieft
4 numeri reriy, fit 1 6,numerus quationis propofitus, ftimatio igis
tur eft 2,radix 4,& alia eft ¢ftimatio Hicta, & eft correfpondens uerg,

cubi equalis eifdem rebus,8¢ eidem numero,ut in exemplo, fi cubus -

zquatur 1 2 rebus, p:1 6 numero,uera 2ftimatio eft 4,igitur fi cubus
p:16 gquatur 12 pofitionibus,gftimario rei eft m:4, nam 1 2 resfunt
m: 48,8 cubus m:4 eit m: 64,cuiaddito 16, firm; 48. Quod fi pro-
ductum ex $numeri rerum in R tertize partis eiufdem numeri,{upe=
ret numeri 2quationis propofitit; tunc capitulum habebit tres 2qua
tiones,duas ueras,& terriam fitam.Exemplit, 1 cubus p:9, equetur
1 2 rebus,una 2zquationum uera eft 3,aliar: § -y m:1 4, tertiam ficta
ex his femper aggregatur,& refponder aftimationi cubi gqualis eif>
dem rebus & eidem numero uere,& eft R §5p: 1 +& ita reliqua fis
&ta,de qua diximus,in alio exéplo , aggregaturex duabus weris, fed
quia uera {untinuicg quales,ideo Egz femper dupla eftuere. Ma
nifeitum eftigitur,quod falfee ®quartiones feu hidt , capituli cubi &
numeri equalium rebus, refpondent 2quationibus ueris capituli cus
' bi ®quas
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bi mqualis rebus & numero,ubi res & numerus fint idé, At uero ubi
ex tali multiplicatione Retertize partis numeri rerum , in duas tertias
eiufdem numeri fiatminus numero propofito,tiic nulla erit 2quatio
uera fed una A&ta,zequalis uera capituli cubi equalis totidem rebus
& eidénumero,uelut 1 cubus p:21 ®quatur 2 rebus, quand carcat
uera gquatione,fictatamen eft m: 3,& heec eft eftimatio uera cubi 2
qualis duabus rebus ac numero uiginti uno. | .
‘Ex his non difficile eft uenari,quot 2quationes habeat capitulx
cubi zqualis rebus & numero.Si igitur ex-*numeri rerum in radis
‘cem tertiz partis eiufdem, fitnumerus propofitus , capitulum habet
duas equationes;ueramaqualem fictee praccedentis regule , & ficta
xqualem uerae;ideo uera eft dupla fictae, quia ibidem ficta eft dupla
uerxe;ut1 cubus 2equatur 12 rebus & 16 numero , 2quatio uera eft
4:X fitaeft m:2,quia i 1-cubus p:16,2quatur 12 pofitionibus, i -
matio uera eit 2,& fictam: 4. Quod fi ex dicta multiplicatione, pros
ueniat plus numero sequationis,2ftimario uera erit una, refpondens
fallze praecedentis regule,& falfa duplex , utrags refpondens uerz,
praecedentis regule,utfi cubus @quetur 1 2 pofitionibus p:o2ftima
tiofallaurraggefte §3m: 1 +m: & 3 mSucraeli s4p: 1 L&
ita uides, qualiter falfae ueris, & uerz falfis fibi inuicem refpondent,
-exambabus autem falfis cGflatur uera,namex e § $m: 1+ & 3.fitye
§ 4 p11 £ Quod fi ex rali producto fiat minus numero zqtionis,zfti
matio ¢ft una tantit,& uera,ficutin precedentiregula eft una tantir,&
fia,uclut (i cubus qlis fit duabus rebus & 2 1 numero,zquatio eft
3ficurin cubo p:21 2quali duabus rebus zflimatio fiGtaeftm: 3.
JIn capitalis aut in quibus 2equantur inuicem numerus & denomis
natio par & impar,aut par eft extrema,ut quando §d™ & pofitio, &
numerus quantur inuicem aut denominatio -extremaeft impar,ut
quando cubus & §d" ®quantur numero, fi igitur §d" 2quatur pofis
tionibus & numero,habebit duas zquationes,unamueram zglem fi
&z, capituli Jdrati & reri earundem 2glium eidé numero , & aliam
fitam ¢Gjlem uereg alterius capituli. Exemplit,Si §d™ & 4 pofitiones,
quantur 21 ,xftimatio uera eft 3,& fitam: 7 ,& i §d"” zquatur 4
pofitionibus,& 23 ,gltimatio uera eft 7,& fictam: 3 ,i?!co habitis ues.
ris,mutuo habentur fictee,quemadmodum in praecedenti regula,fed
diuerfo modo,nam hicextrema extremis,ibi media extremis compa
rantur, [Nam ibi capitulum cubi & numeri 2Glis rebus, cGpararurca
pitulo cubi gqualis rebus & numero, hic capitulum Gdrati & rerum
-zqualium numero, ¢Sparatur capitulo §d* 2qlis rebus & numero.
At
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Atquando quadratit & numerus zquantur rebus,& cafus eft pofsis
bilis, tunc funt duze folutiones uerz, ut dicendo ‘quad” p: 12.2qua-
tur 7 pof ¥ ,pofitio poteft efle 4.uel etiam 3. nam in utroqp uerifis
catur, nifi quando numerus eft 22qualis quadrato dimidij numeri ras
dicum,nam tunc {olum eft una gquatio,fcilicet dimidium numeriipfa
rum radicir. In hoc autem capitulo nun poteft effe folutio fictas nec
aequatio per minus, fed ubi eft folutio per uerum numerum , eft dus
plex;ubi caret {olutione ucra,nG tamen magis poteit folui per 2quas
tionem fictam. : . |

Si uero equatio quacratur in capitulis cubi,quadratorum,& nume 3
ri,tunc fi cubus wquarur quadratis & numero,tunc eft una tantum fo
lutio wera,uelut {i dicam , cubus =quatur tribus quadratis p: 16. res
ualet 4. & non poteft alia inueniri.

N 0T A N D v m.In omnibus autem capitulis in quibus eft una tan= Not™s
tum folutio,xquatio eft facilior inuentu,& nitidior , uelut in capitulo
cubi & rerum @qualium numero,& cubi xequalis quadraro & numes=
ro,& in capitulo cubi 2qualis rebus & numero,ubi productio illa ex
" numeri in R tertixe partis eft minor numero. Idem dico,ubi cubus
cum numero @quatur rebus , & non poteft haberi’ nifi ficta aquatio,
reliquae autem in quibus multiplex eft =ftimario rei,{unt difficiliores
& confuf.

Si igitur cubus & quadratum, zequantur numero , tunc xftimatio
rei eltuna tand per plus,ubi ex -4 numeri quad” in quadratum duas
rum tertiarum eiufdem numeri fiat minus numero wequationis,& hxc

. #ftimatio cadem eft fiGta , correfpondenti capitulo cubi & numeri

xqualium quadratis {ub eadem quantitate. Exempliz . Cubus & tria
quadrara equantur 20,tunc quia ex 1 tertia parte nnmeri quadraros
rum, in 4 quadrant duarum tertiarum fit minus quam 20,dico quod
non eft nifi una eequatio,& res ualer 2,& hec eft 2ftimatio per m: cus
bip:20, gqualis tribus quadratis. V'bi uero ex ea multiplicatiGe talis
numerus pofsit produci,erit una xftimatio uera,& duzx fictx,& uera
correfpondebit ficte alterius capituli,& rurfus ficte ueris. Exemplir,
fi dico,cubus & 11 quadrata 2quantur 72,res eft R 40 m:4,pro ue-
" raeftimatione,{ed pro fiGaeft 3 m:uel R g0 p:4m:Etfi cubus cum
72 zqualis fit 1 1 quadratis,zftimationes uera funt 3.uel & 40 p:4+
& ficta et B2 40 m:4 m:1deo quaerendo fiGtam femper quacrimus ues
ram,& correfpondentem alterius capituli.

Notum eft autem ex hoc , quod capitula quazdam habent duas, not™,

quaxdam unam wftimationem,& quando habe:Btres, inuna parte cas
‘¢ ; pituli,
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pituli;habent poftmodumunam tantumin reliqua , uelut capituluriy

cubi 2qualis rcbus 8¢numero in parte inferiore, & capitulum cubi &
quadracori equaliumnumero,& capitulum cubi & numeri ¢qualium
quadratis aut rebus,nam in una parte habent tres zquationes,in alia
unam tantum,& fimiliter capitulum quad'quadrati & numeri 2qua=
lium quadrato: in una parte habet quatuor xquationes, inalia pofis
modum nullam,quedam uero habent duas per totum ; ut capitulum.
quadrati & rerum 2qualium numero, aut capitulum quadrau ®quas
lis rebus & numero,qua uero habent unam , funt,ut capxtulum cubi._

* &rerum xqualium numero ; & capitulum quadrau & numerixquas

Not™,

lium rebus , quod habet duas ®quationes in una parte , in afia poﬂ:& :
modum nullam.

Et fcnas,quod acquanones capmﬂorum cubi & quadratorum equa

* liumnamero,item cubi & numeri 2qualium quadratis;fic fe habent, -

quod differentiaequationum uerarum & fictarum {emper eft nume
rus quadratorum,ueluc,fi cubus & 72 ®quantur 11 quadratis,2qua
tio ficta eft Rz g0 migsuerce funt g2 40 p:4.& 3. differentia,Re 40 m:.
3 & 7 p:re4o.¢ft 11 numerus quadratorum, & ita , fi cubus &1
quadrata @2quentur 72 numero.

In his autem capitulis, qua duplici denominatione , impari & una
pan ac numero conftant,fi cubus & res,axquales fi nt,quadrans & nu,

. mero, xquationes pofluntefle tres', 8 omnes uerz , & nulla ficta,

quia ut dium eft;minus cumad folidum d«:ducntur, fit minus,& ita
minus 2quale effet plus, quod effe non poteft. :
Vbi uero cubus,quadrarir, & res, requales fint numero, tunc tres
etiam erunt equationes;altera p:duze m:& hoc, fi {ub eifdem denos
minationibus quadrata equari’ poffunt rebus numero & cubo , &
zequationes uerz hic,funt ictee inillo exemplo , 1 cu” p: € quad™®, 3
rebus,gquatur 18, tuncrei uera 2ftimatio habetur ex capitulo {uo,de
inde habet xftimationes fictas capituli, 1 cub. p: 3 rebus p:18@quas
lium 6 quadratis, & una earum elt 3,alia Rz 84— p: 11—, igitur m: 3.
uel m: Rz 8-4-p: 12, eft xftimatio ficta, 1 cub p: 6 quad"' p: 3
pol ™ @qualium 1 8.8 cum hoc eft etiam tertia 2equatio uera. ;
Ex hoc habentur tres wquationes capituli, cubi, rerum , & nume=
n,aequallum quadraris,ubi zquatio pofsibilis , cognofatur aute hoc
ex {uis capitulis,earum igitur duz uerz funt & ®quales, ut dictir eft,
xquationibus capituli totidem quadratorii & rerum & cubi aqualiiz

- numero eidem,ut’in exemplo dicto,tertiaautem uerac refpondet alte

m:sr.apxtuh,&cﬁﬁ&a,ldcozquano capituli 3 cu® pi6 quad™ p: Vp
pof
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pof™ uera eft 2quatio per m:capituli, ¥ cu™ p: 3 rebus p: 18 2qualin
6 quadratis. Arubi quadratorum numerus minor fic quam ut pofsit
2equari cubo rebus & numero,in capitulo cubi quadratorit rerum -
qualium numero,tunc una eft 2quatio uera nulla ficta ,atin capitulo
quadratorum zqualium cubo rebus & numero,una ficta, X nulla ue
ra,uelut dicendo, s cub.p: 1 quad® p: 2 rebus 2quantur 16,reiuera

xftimatio eft 2,& hac eft ficta 22quatio cubi & duarum rerum & 16

aqualium 1 quad®, Manifeftu igitur eff, capitula cubi,quadrator,
rerum,equalium numero: etiam cubi rerum & numeri,@qualiit quas
dratis inuicem fibi refpondere. |

Pariter capitulum cubi,2qualis quadratis, rebus, & numero , re
{pondet capitulo, cubi , quadratorum, & numeri , zqualium rebus,
ideoqp ubi res admodir pauce funt, eft zequatio una ficta, 2qualis ues
ra correfpondenti alterius capituli cubi 2qualis totidem quadratis,
rebus & numero.Exemplit. Si cubus equalis fit 2 quad™ 1 pof°*' 6,
numero,res ualet 3,nec plus aut minus,quia fi cubus & 2 quad® & ¢
numerus,aquentur uni pofitioni,nulla poteft 2equatio uera efle , fed
ficta eritm: 3. que eratuera in alio capitulo. Quod fi res tot fint,ut

 capitulum cubi,quadratorum,numeri,zequalium rebus,pofsit habes

re xquationem ueram, tunc @quatio uera duplex erit,& una ficta,
correfpondentes duabus fitis, & uni uera alterius capituli. Exems
pli. Sicubus & 3 quad™ & 6 numerus,equales fint 20 rebus, duz
erunt equationes uerx , fcilicet 3 ,& Rz 11 m:3, & una ficta , {cilis
cet Re11 p:3 m: Igitur 2ftimatio cubi,equalis 3 §d*,20 reb. 6 nus
mero,uera eft,r: 11 p: 3,& duz Aictx erunt,3 m:& R 11 m:3 m:.
Eadem ratione capitula cubi & quadratorit @qualium rebus &
numero,& cubi ac numeri zequalilt §d*** & rebus, [ibi inuicé refpon-
dent. Vbi igitur capitulum cubi&numeri 2qualium rebus & qdra-
tis nG habet @quationem ueram,habebit unam tantum fictam, xqua
lem uerz alterius capituli. Exemplum. 1 cubus p:72,2quatur 6 qua
dratis p: 3 rebus, rei ficta 2ftimatio eft ,m: 3, & haceftuera , unius
cubi & 6 quadratorum zqualium 3 rebus & 72, Et ficut capitulum
1 cu® p:72 zqualium 6 §d*™ p: 3 rebus,carer uera zftimarione, ficca
pitultx 1 cubi p: 6 quadratis 2equaliuxr 3 rebus p:72,caret icta , acubi
capitulum cubi & numeri 2qualium quadratis & rebus habet ueram
2ftimationem, habebit duplicem , & unam fictam, correfpondentes
duabus fictis,& uni ueraalterius capituli. Exemplit,cubus p:4 Gz
lis fit 3 Gd™* p:§ rebus,tunc uerz ftimationes funt 4, uel B2 14- m:
1-0&a uero eft,re 14~ pi-+-m:& hac eft uera ftimario capituli cu
: B 2 bi

10
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b‘BF 3:quadratorum xqualii § rebus & 4 numero,& relique duz,
fdhc“‘l'.& R 14 m:{untm: ineodem cafu & ficte. ©
~ Eft etiam manifeftum,quod f qd'qd™ & res & numerus compa-
rentur,regula{eptimain eis pnci(}t locum habebit, ficut in quadraro
rebus & numero,conferendo capitula capitulis , eadem ratio in l:dl‘
quis derivatiuis, DemonsTrAaTION
Etiam oportunum eft, ut oftendamus haec demonftratione, quod
etid intoto hoc libro facuri fumus, ut rebus tiadmirabilibus, ulora

experientiam , fidei ratio accedar. Sic  , 3 c
igitur gratia exempli,a 8 cubus, cazc ; T
numero aqualis b £ quad™ cumE Fres SO -

bus,& fit n eftimatio uera, quiaigiur PG E F
ex {fuppofito , A cequaturp 7, hatp 6 ' '
xqlis A 3,quia igiur b e fuperat 4 3, in 6 £, & 8 c eft 2equalis 6 F,ex
comuni animi {ententia,erit 5 ¢,;maior ¥ E in G £, X Jlisexceflus o &
{uper & B,talis 5 c,{uper e r.Ponat igitur # minus, & fi¢ta wquatio,
eritigitur A 3 & £ F,;m:fed p 5,& B c,remanent p: qa igirur differen
tiaa B & pDE;eft g B, X differérias c & & rieft etiam ¢ ,& tantir cft
detrrahere 4 3 exD &, & E Fex B ¢,quantraddere eas tandg m%fcquii'
quod pofita gltimatiSe pofitionis,m: 1, quod A B,clI D E gquatur s ¢
‘cum E F,utrumg; enim aggregatumelt refiduir ¢ &, igitur cubus cir
‘quadraris,gquatur rebus & numero eodé modo, & rei wftimario eft
m: u,quantum {cilicet in alia equatione fuit idem in alsjs. -

- Sequitur etiam,quod aggregatum partium in uno,eft xquale dif
ferentiz mucuz in reliquo , uelut fi dicam,cubus & 10 xquantur 6
quadratis & 8 rebus,& =ftimatio in hoc capitulo fit uera,eritin capi
tulo cubi & 6 quadratorir zqualium 8 rebus & 10 numero in ficta
aftimarione,aggregatum ex cubo & 6 cenfibus, wquale differenrize
cubi & 6 cenfuum in uera zftimatione , uel 10 & 8 rerum in eadem
uera zftimatione,&tantum erit aggregatum 8 rerum & numeri in i
€ta zquatione, |

"De numeroomnium capitulorum. ~ Cap. 11

T capitula ,qua generaliter {cire conuenit ; ufcp ad foli
.| dum extenduntur cubum, fimplicia uero, quoniam unie
ERYW us {unt generis,in unum contraximus, quanquam ipfum
£/ 58S =l ulp in infinitum extendatur . Qua uero cum numero
uadratum & pofitionem habent,tria {unt,& quamuis duas fortia-

: tur
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wur zftimationes unum corum,quia tamen fimul ille Siun&e funt,
tria rantum dicemus efle capitula, Atuero cubi & rerum & numgri
tria,ucrum cumunum illorum duas habeat xquationes, in quatuor
euadiit,totidem fiunt ex cubo quadratis & numero,iamigitur duo-
decim. At cubi quadratorum pofitionum ac numeri,{eptem; in eorix
autem quatuor gemina quationes , quare undecim fient capitus
la omnia, igitur prima & generalia uiginti tria, horum primo przter
miflo,quodlibet deriuatiua duo fibi fungit,alterum quadrati, altertt

i ratione,ertit igitur generalia derivativa quadraginta quatuor.
Poft hzc duo alia funt ignota quantitatis, alcerum cum multiplicas
tur,alterum cum per {e [%nmimr.eﬂ praterea unum generale medios
rum.omnium igitur primorum notabilium numerus uiginti fex,des
rivatinorum quadragintaquatuor , omnium collectio {eptuaginta.
Poft hec autem cum plura alia etiam fingularia adiecimus,{ed eorum
maior uoluptas & necefsitas, ea igitur non inter haec numerabimus,

Horum autem necefsitas fic colligitur , cum line {uperficiebus,
aut fuperficies lineis cognofcuntur,gdratorit,pofitionum, ac numeri
capitula oportuna funt,at fi ex latere sz?onico aut Solido,capiz
tulum fimplex, cum uero trium ignota duo fupponuntur,ea ad fus
perficies ac lineas pertinent,quantitatis ignotze,& rei, capirula explo
randa erunt,atqp ea fimpliciter, (i linez lineis comparantur ,sprodus
&a uero,cum fuperficiebus,at fi lineis corpora comparanda,cubi res
rum & numeri,{i corporibus,fuperficies cubi Gdratorum & numeri,
fin autem fuperficierum & corporr' & linearum ratio fit quacrenda,
capitula cubi Gdratorum pofitionum & numeri {unt utiliora. Porré
in his omnibus ad numertr femper comparatio fiet. Haec ratio praeci
pua eft,quands perfzepe omnibus in unoquogs horum uti neceflariiz
fit, operaeprecium tamen fuerit, fingula hac defcribere, derivatiuagy
fuis adiungere primitiuis. func autem hac. '

Capitula primitiua carentia deriuatiuis. 3
. Numerus zqualis rebus,uel numerus zqualis dratis,uel nume
rus gqualis cubis,uel numerus 2equalis §d'qd"*™ , uel numerus gqua-
lis nomini feu relato primo,ac ita deinceps comparando numerum
cuicundp denominationi.

Numerus & §d* qualia rebus,uel numerus & cubus xlia re
bus,uel numerus & cubus 2glia §d**,uel numerus & §d'qd™ =qua-
lia rebus,uel numerus & Gdrati §d** equaliagd® , uel numerus &
fd'gd™ xqualia cubis, uel numerus & nomen primum xqlia rcbus
aut qdratis aut cubis & fic abfp fine. i i
@, A B3 Numerus
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Numerus & pofitio;& ignota quantitas.
Numerus & qdratir pofitionis,&¢ ignora quantitas, feu numey,,s
& qd*™ quantitatis ignote & pofitio;fen numerus c §d*° polfitioy;s.
quantitatis ignotze,{feunumerus & productum ex pofitione in quy,y
“titatem ignotam, cumaaltera earum,uel cum gdraro unius earum.
Capitula primitiua. .. Capitula deriuatiua,
¥ Numerus 2qualis §d*> § 5 Numerus =glis gdgd & gd".
&rebus. . { 2 Numerus aeccllua]c}s cctll’qd' g(cub'a.
2 Numerus & res qualia § 3 Numerus & §d' @quales §d'qd'.
‘quadrato. 14 Numerus & cub’ 2gles cub'gd'.
3 Numerus & §d' equalia § § Numerus & d' §d' zqualiagd'.
- rebus. {6 Numerus & cub'qd’ qlia cub'.
4 Numerus zqualis cubo §7 Numerus xlis §d' & cub'gd'.
& rebus. {8 Numerus 2glis cub' & cubo cubi.
§ Numerus & resequas (o Numerus & qd' 2gliacub'gd’. -
lia cubis. V1o Numerus & cub’' @glia cub'cub’s. -
6 Numerus & cubus 2§l ; 1 1 Numerus & cub'qd ¢ql'gd' ¢§° pri*
+ rebusaqgtio prima. {12 Nu” & cub'cub' 2Glia cub' g?“ pri,
7 Numerus & cub' glia §1 3 Nu” & cub' d'eqlia §d' ¢G° fecunda.
rebus ¢g° fecunda. 14 Nu” & cub'cub’ gglia cub' ¢§°fecird*s
8 Numerus ¢ilis drato § 15 Numerus ¢glis d'qd' & cub'Gdraci.
& cubo. 116 Numerus ¢glis cub'gd' & cub'cub;.
9 Numerus & gdratum  §17 Numerus & §d'qd’ gqlia cub'qdraci.
xqualia cﬂ)o. 18 Numerus & cub'qd' glia‘cub’cub;,
1o Numerus & cub’ gglia § r9 Nu” & cub'qd'ggliagd'qd' =g° pri*.
~ Gdratogg°prima. 20 Nu” & cub'cub'gqlia cub'qd'eq°pri®s
11 Numerus & cub' glia § 21 Nu” & cub'qdeql'gd'Gd'eq lecud’
Gdrato gg°fecunda. 222 Nu” & cub'cub’ ¢ql'cu'qd' e§°fecird.
12 Numerus ¢qlis rebus §23 Nu” ¢Glis §d' & qd'gd' & cub'§d'.
o gdrato& cubo. 224 Nu” glis cub' & cub'§d' & cub'cy’s
13 Numerus Xres gqlia 24 Nu” & Gd' ¢Glia §d'gd' & cub'Gd .
quadrato& cubo. . 226 Nu” & cub'¢qliacubd & cub'cu’s
14 Numerus & res & §d’ § 27 Nu” & qd' & Gd'qd' eqlia cub'qd '~
¢qualia cubo. ' 128 Nu” & cub' & cub’ Gd' ¢qlia cu'cub’s
15 Numerus & Gd ¢qlia §20 Nu"& qd'qd'eql' §d' & cu'qd eg°p*
rebus & cub' ¢§° prima. 2 30 Nu” & cu'qd'eql cu & cu'cu’ ¢§°pri’s
16 Numerus & §d'gqlia § 31 Nu"& §d'qd'eql'gd'8ccu'gd eq°fec.
rebus & cubo ¢3° fecuda. ? 32 Nu” argdegl'cu' & cu'cu'gg°fec,
; : 17 Nume:»
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17 Numerus 8 cu’ gqlia § 33 Nu” & cu'qd'¢ql §d'& G§d Jdag® pri*
reBus & Gd' ¢° prima. 234 Nu” & alan'sq l*cu’&:iu'qqd‘gﬁ‘. pri‘s
18 Numerus & cu'xelia §35 Nu” & ard'eqlqd & Gd'gdiedfecs
rebus & d xG°lecudas 236 Nu” & ar'cu'zql'cu'™ cu'Gd'aq® fec.

19 Numerus & res &ar' §37 Nu” &qd'& cu'qd el qd qd'eq® pri* ©

~ 2qliafd'®g® prima. - 138 Nu” & ce'&cu'cu'gql cu'qd =° prits
20 Numer’ & res & cu’ §30 Nu'& Gd'& cu'Gd’ ¢l'qd §d' eq°fecs
gqles qd' =q°fecunda. 140 Nu” & cu'& aur'cu'eqlia cu'gjd'¢j° fees

21 Numerus §d'& an’ 41 Nu” &Gd'qd&X carqd'eql §d ¢q°prid -

=qlia rebus 2§° prima. 142 Nu” & cu'§d& cu'cu'ggl'cn’ ¢G° pri’s
22 Numer’ & qd’ & v’ 543 Nu” & §d'qd'& cu'qd ¢ql Gd'¢q°fecy
w{liarebusacq® fectid®, 44 Nu”  cr'§d' & cu'ew’ xfl'cu’ 2G° fecs

Dequationibus capitulorum fimplicium, . Cap. 1L

I:‘n--_- ny

% Stimatio rei,eft quantitas,in qua uéritat€ experimur pro-

)

28 in{e,& fuit produdtorum differentia 6o. quiaigitur nes

fcimus qua quanticas [ic maior aut minor.Ponemus minor€ efle rem
ignotam,quam uocamus pofitionem, erit igitur pars maior refidul
ad ro,{cilicet tom: 1 |1 polfitio 1 1 dratums 0
pofitione,tunc feque | jom: 1 pof™ | 1Gd™ p:1com: 20pof™.
mur quod eft propo x rqd® p:20 pof® | s Gdracum p: 100..
g:;ﬁ.:?ggl:i_lgg’ _Gop:20 éac')ﬁrioqibus l:cquah'a 100,
tu minoris 1 Gdranr, E A OCECGUALES 90,
& maioris 1 gdrariz p: 100 m: 20 pof”’,adde quod eft m:alteri parti,
fiet 1 §d” p: 100 ex una parte , & 1 §d” p:20 pof”, horum differens
tia fuit 6o ex fuppofito,addemus igitur 6o minori parti,& tunc fient
‘gijles 1.§d™ p:a00,8 1 §d™ p: 20 pof ”,p: 60,abijciemus 1 §d* X 6o
‘ck utracp parce,remanebiit igitur-20 pof ® 2gles 40,qa fiab 2glibus
gqliaauterant;que relinquunt {unt ¢qlia,dividendoigitur 40,per 20
" numerum politionum,exibit 2,2ftimatio pofitionis,in hocitag 2,ue
 ritatem propolfitg quacitionis experimur, nam fi cius quadrati quod
eft4,ex 64Gdrato 8 refidui 2 8 10 abijciatur,relinquetur 6o propo
* ficus Numerus. Eft etiam uerum de 2,quod pgoponitur in capitulo,
{cilicerquod Gdratum eins quod cft 4. cum 100,2Gtur quadrato po

-

1

. -

nam

= ‘:",, | pofitorumin capiculo & quaftione. Exemplumeft,cum
o B quis dixit , feci ex 10 duas partes,& duxi earum ingulas -

ficionis,quod eftiterit 4 & 20 pol* , qug fnt 40 & 6o fimul iunctis, *

u;'_,.
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namitro® modo colliguntur 104,dicemus igitur’ merito , ter
duo;¢ u:c?z eftrei 2ftimatio,& cum recte operatus fueris, mﬁl:m:
: ﬁmt%u aquatione,utracs experientia {uccedit, &
i3 DemonsTrRATIO.
- V'tuero rei ueritas apertius deprehendat, arqg cum earatio, fcire
enim eft per demonftrationem,ut dicunt,intelligere, fint gratia Exem
pli,cubi tres =zquales 24,& ponatur 4 c latus unius cubi,& ¢ p alres
rius, &, D B tertij, qaigitur cubi {unt -
xquales , inuicem,erunt & line 4 ¢, i
¢ D, D B 2quales,cum igitur fecundum numerum , fecundum’quem
A ceftin a B,quieft 3, dividitur 24 , & cuborum quantitas fiet ex
~ 19* quinti uel 17* {eptimi elementorum, & 31% 11" eiufdem , cus
bus A ¢ xequalis 8,igitur A c latus,erit 2,2ftimatio rei,ex quo colligi
tur generalisregula.

A G D B

- REecvia.

Deprime propofitas duas denominationes ad numerum , i nus
merus non adfit,2equaliter deducendo,cuncp altera fueric denomina
tio,alcera numerus,diuide numerum per numerum denominationis,
exiens eft 2ftimatio denominationis,que denominatio fi pofitio eft,

ofitionis habes zftimationem. fi alia denominatio,{ume latus feu ras
dic€illius numeri pro denomniationis qualitate, (i Jdrarit, §drarum,
fi cubus, latus cubicum, i §d'qd", radice radicis,atqp itadeinceps,&¢1a
tus illud feu radix,eft pofitionis ucra aftimatio. Exemplum , cubi 20
aquantur 1 8o relatis primis,quia igitur nd eft hicnumerus.Infimam
denominationem cuborum,pones pro fimplici numero , failicet 20,
& maiorem feu altiorem relatorum,per cubos deprimes,& fient 180
qdrati,divide igitur 20 numerum,per 1 8o numerum gdrarorir , exit
--zftimatio qdrati, Verum nos qugrimus pofitionis @ftimationg,
non gdrati,fume igitur radicem gdratam -£-. & eft-}-,pro uera xftis
matione, Aliud Exemplum, 7 Gdrati equentur 21 cub'gd",deprime
ad numerum aequaliter, fient 7 2glia 21 §d'qd",dinide7 per 21. exit
4+ & 'R 4, quzelt latus §d'Gd”, eft rei eftimatio . Aliud. 2 cubi
aquentur 20 §d'§d*,deductis cubis ad numerum , §d'§d* perueniét
ad pof™“,igitur 20 pof: equantur 2,diuide 2 per 20, exit-L , & quia
diuififti cxm numero pofitionum,erit pofitionis 2ftimatio -L.. Aliud.
20 equantur § Gdratis,diuide 20 per §,exit 4, 2ftimario Gdrati , igis
tur reizftimatioeft 2,

Et ut omnibus etiam capitulis futuris fatisfaciam,maioris deno-
minationis numero reliquos omnes acnumerum dinides , maiorem

intelligo
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intelligo altiorem,& cum minore denominatione deprimes , poftmo:
di regulam capituli{equeris. Sint gratia exempli4 cubi zquales 12 -
Gdraris & 8 pof . minor denomina- , 24" 58 pol”
tio eft pofitio,maioris numerus eft 4, Ao l BASE PSP
diuides igitur omnia per 4,&habebis -3 —
3 dratumzquale 3 pof”p:2. 1 qd.| 3 pol® pi2.

Ex his etiam patet,quod fimplex pofitio,longe magis patet fal: Cop=,
fis pofitionibus,Nam & ad §drata,& ad cubos,& reliquas extendi-
tur denominationes,ldeoqs witimationes habet in radicibus,quarum
in falfa pofitione nullus omnino eft ufus. Quod uero pertinet ad nu-
merum pofitionibus zzqualem,adhuc utrags falfa pofitione generali
useft, utin primo Exemplo patuit, nulla enim falfa pofitione licet

uenari,qua nam partes decem Gdrata uariant,quorum differentia fit
6o,ut ibi propofitcum eft, ‘

De fubieétis 2equationibus generalibus & fins
gularibus., Cap, 111 '

Py Ingulares dicuntur 2quationes,in quibus nullum capine
B % lum perfecte porelt ablolui,&¢tales funt numerus inreger,
SRR 4 uel fractus, latus etiam omne numeri , feu quadrarum feu
e, = cubicum uel alterius generis,atcp ut iea dicam,omnis fim2
plex quantitas,item conftantes ex duabus radicibus omnes, quarum
alrera it Gdrata,uel Re'Re. & generaliter ¥adix par, unde qug ex duo-
bus conftant nominibus,&¢ apotome feu ut dicunt recifa tertfj ac fex-
ti generis,non apta {unt quationi generali.
: mne etiam capitulum,quod ex numero drato,cubo, & pofi- 2
tionibus conftat,eas habet generales @quariones,quae ex capitulo,ad
quod deducuntur,deriuarg funt,addica uel detracta tertia quadracos
rum numeri partesut {uo loco oftenderur,
Generales autem 2ftimationes, funt , in capitulis §drati 2qualis E
rebus & numero,{ecundi generis,conftans exnominibus duobus , uc
R 19 Pt §scapituliautem Gdrati & rerum zequalium numero,fecunda
apotome,ut g: 19 m: 3 capituli autem quadratorum & numeri 2qua
lium rebus,apotome,& conftans ex duobus nominibus primi gene:
ris;ut 3 p:Re 2,8 3 miRz 2. Vbiautprimu genus dico, quarn etiam
intelligo, fic & ubi fecundum;etiam quintum,tamin apotome quim
ex duobus nominibus conftante. |
+ Acunius radicis uniuerfalis 2quatio, deriuatiuis conuerﬁtt:gﬁ 4
e - C :
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tulis,feu cubica feu §drara,histp quorum principalibus quadratim ’
aut cubus radicis prg zquaﬁorz_guumx,udut i '@'Pq;lram 2quali rebus -
& numero wftimatio hgc conueniebat, g 19 p: 3,capitulo cub'Gdrati -
2qualis cubis & numero fub eadem quantitate exiftentibus, gquario °
erit,R v:cubicar: 19 p:3. )

- Etficutradix quadrata , nulli preterdl numero fungi poteft, ut
xquartionem efficiat generalem, fic ¢ diuerfo,cubica cubica iiiéta,efti
cere poteft,numero non poteft. Cum igitur iungitur cubi zqualis re-
bus & numero,zquationem producit,non integram tamen, at detra’
&z inuicem, efficiunt 2quationem capituli cubi& rerum equalium’
numero,uclut g2 cubica 4 p:r: cubica 2,¢ft xquatio capituli, cubi®s’
qualis rebus & numero,& 2 cubica 4 m:gz cubica 2, eft 2quatio cas
pitulicubi & rerum 22qualium numero.

At capitulum cubi 2qualis quadratis & numero,habet 22quatio”
nem conftantem ex tribus quantitatibus proportionalibus , quarum
duz extremg funt radices-cubicze,media eft numerus,ut g2 cubica 16
p:2 p:Recubica 4.1ed capitulum cubi & quadrarorum aqualium nu
mero, habet fimilem in omnibus praecedenti 22quationem , excepto
quod numerus eft m:uelutg: cubica 16 m: 2 p: R cubica 4.

. {llud etiam intelligendum eil,radices fimplices pro generalibug
equationibus haberi , uttamen etiam fimplicia fint capitula, uelut 5z
cubica inferuit capitulo numeri equalis cubo,& Gdrata,numeri ¢gqua
lis Gdrato,& relata,capitulo relati 22qualis numero,& ficut hae fimpli
ces compofitis capitulis conuenire nequeunt , fic nec ullum compofis

tit ex pluribus radicibus incommen{urabilibus capitulo fimplici pos

teft conuenire,

Oftendit 2ftimationem cnpinﬂorum compofitorum minorum,
quz funt §dratorum,numeri,& rerum. . Cap. V.

DeEmonsTRATIO. 4

se>=seam| It quadratum r p & 6 res(gratia exempli)gquale 9 1 ,tunc
B faciam p 3 & p ¢ cum fuerint produdie efle 3, dimidium

J o ta! (cilicet 6,;numeri rerum,&complebo quadratum p 6 B ¢,
el indety productis c ¢ & ¢ B quadratum A F & ¢,proutin
quarta fecundielementoru fit,quia igitur o 8ductain 4 sex diffinis
tioned{eciidi elementorum producit & o fuper finem , & ex. numero
quolibet in rei zftimationem producitur zftimatio illarum rerum,ue
lue i res eft 4,& fint quingg res,erunt quing res 20,& tantumprodu

citur
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“citurex 4=flimatiGe reiin'g numerumrert,’ :
- uroftendimus in capitulo tertio , i £
‘e ofit3,& 4 s2ftimatiorei, mt?pcrﬁcms o A
- & pribus rebus wequalis, feu zftimatio trium 49 |
rerum, atfuperﬁqzsnnxqualm eft A p, ex o Jai e spr
43" primi clementorum,igitur & ipfa eft =fti D e
matio trium aliarum rerum, duzigitur fuper | 23 |9 |
' ficies,’ & 0 & b Eyfunt 2quales 6rehus, quas -
reiple cum quadrato piuntor;acquadra
tam; c:Deftg, quia & Deft 3, igitur 4 c quadratum eft 100, quarefas
tuseius aceftroscumigitur s ¢ fir 3,derratta Beex a¢ rquml:
aBlas DF7. ﬁma DEMORSTRATION -
Sicmodo A Bnumerus rerum quarundam,zequalium ¢ numero
‘ &quadrato p, & faciam quadratum 8 ¢ dimidij A'8, quod fit G E,
4 quo auferam ¢ numerum,ut & ¥ {uperticies 2qualis fitnumero ¢,&
~ponam latus quadrany, ¥ 8 fuperficici,quod
fit ¢ n,dicolineas e & A effeutrafqs lates D i
ra quadrai o, unde fequitur duas fore ue e
ras xftimationes huius capituli,quarum ag- % L
gregatum eft :zquale numero rerum,uidelis I3
cee A B, conftatenim quod rectangulum ex g o
AHINH B, una cum drato ue eft =equale by
quadraro B G,ex §* 2" elementorum . quadratum alfem HG '.tqv.mle
fuic » 8 fuperficiei,reCtangulum igitur ex AHINH B, mqualc eft k¥,
quare & ¢ numero,quod autem fit ex A B in'H B,ex 3* 2' clementoru;
xqualeeft quadrato 1 8& rectangulo anin# B, igitur quod ficex
- mumero rerum s Bin 2ftimationem rei qug eft 13, wquale eft numes
ro ¢,& quadrato u 5, quodeft probandum. Et fimiliter cadem ratio
- ncrz&nngulumcx A Bin aﬂ,gqmledlquadmm A& ductui A n
inus, fedex a minns,ut probatum eft,fic Cnumerus,xgltm' rectan
gulumex A 8 in-a Byfcilicer ex numero rerum in rerum 2ftimationg,
a:quarur quadrato rei & numero propoﬁto.
“Exhoc patet,quodilli fallantur qui' dicunt (quédfiz u, graua
' zxzmph) firzeftimatio rei, & c ¥ 3, quod retangulumex s 1 inc ¥
- erit3 ¢ nfeutriplum 6 #;hoc enim efle non poteft;feilicet quod fuper
ficies contineat lineam aliquam;neqs numero, necalia propornone,
cum infinitg lineae pofsint effe in fuperficie, quantitas enim continua
- nullam fug divifionis recipit terminum;fed ueritas eft,quod fi 6 F 5=
' tineat tres unicates (gratia exempli)id eft partes tres linex » 5, diuifg
C 2 in

A B i

-
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mtotpartes quotunitates funt in numero quem dicitur continere,ue

luti quod B B ponatur ¥2,eritc ¥ 3,ubic ¢ fit quarta pars 8 1,& tunc

uerumeft,quod ex 8 Hin ¥ fit fuperficics continens 36 fuperficies

qmdmas uniufcuiulcp tetragonicum latus eft unitas , id eft -
-una ex partibus illis,{ecundum - quasnncﬂdxmfamn & cring,

hoc autem tam inrationalibus,quim in irrationalibus pulchre oftens

dit Plato in Memnone.

Necadmireris, han fecundam demonfirationem , aliter i Mas
humete, explicatd, nam ille immutata ﬁgura magis ex re oftendit,{ed
tamen ob{curius,nec nifi unam partem,eam@y pluribus;unde nos fas
 cilitati & breuitari confulentes, tum ur utrics 2ftimationi una demon
firatione fansfaccrmms,hnc urimur.

- Arra DEtmonsTRATION

Sxtmodo quadratum A ¢ intertia figura, xquale 6 rebus &1¢6
numero,& ponatur A b numerus rerum, {cilicet 6 , igitur fuperficies
A ueft 6 pofitiones,quare p ¢ refiduiterit precifc 16, diuidatur A p
per 2qualia in G,&g::quadrata ¢e& ¢p,quefint gk & GE. -
Quia igitur B ¢ gqualis eft 3 4,& 5 x 2zqualis
B G, erit K ¢ zqualis G 4, quareetiam cd & — L
rn,&quxans&tnc unt xquales ; ittm DF |
& B 6, erit F Equalis D B,quare etiam gqua L R g
lis ¥ x , duze igitur lineze ¥ K & ¥ H, 2quales
funt L & FE,& i A D Frecti,igitur ¥
fuperficies 2equalis eft L £.fed F c cum ¢ 3 fuit
16, igitur L cum ¥ B fuit 16, addito qua-
dratoenquodeﬁg,namsnﬁm;,emex _
quadratum 2¢,igitur latus ¢ & g,addlmgrmr G A,quaacﬁ ;,ﬁct AB
tota 8,rei &ftimatio.

Secundum hzec formabimus regu]as tres , pro quarum memoria
{ubiungemus Carmen hoc,

Querna,da bis. Nuqucr admi, Requan, Minue darm
RecvrA L

Eft autem unicuic horum capitulorum commune,ut dimidium
numeri rerum in feducatur, Quando igitur quadratum 2quatur res
bus & numero,quod ﬁgmﬁamrpcr Q_uema fiue primam tantum in
telligas literam feu adnumeres fequentes 3 prima uocali cSfonantes,
ut Querna,quadrari equale rebus & numero fignificer,& Nuquer,
Numerum quadrato acrebus 2qualem,& Requan, res quadraro &
numero@quales.In hoe Quernaigitur,feu capitulo quadrati 2quas

lis
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lis rebus & numero,addes quadrato dimidij rerum numerum xqua
tionis, & totius accipe radicem quadratamycui adde dimidium nume
ri rerum, & aggregatum eft rei zeftimatio. Exemplum.fic ¥ §d™ gqua
Ie rorebus p: 144-duc § infe,fir 24 quadratum dimidij rerum,adde
144 fit 169,cuius R eft 1 3shuicadde § dimidium numeri rerum , fic
28, xftimatio rei. Rurlus fic 1 §d™ 2quale 3 reip: 11,duc§  dimis
dium numeri rerum in fe,fic-%-, addei 1 1,fit 1 1-5-,accipe R quz eft
3-4-,cui adde 4 dimidium numeri rerum, fic 3 3-,rei zftimatio. Rur
fus,fit 1 §d" =equale 1orebus p:6,duc §infe irmdlum numeri res
rum, fit 2§,adde ei 6 fit 31, huius B2 adde §,dimidium numeri rerum
erit rei 2(timatioss: 31 pig.Rurfus fit s §d" 2qualerebus g 12 p:
22,duer 3 infefit 3,quadrarum dimidfj numeri rerum , adde ei22
fit 25, huius g2 eft §,cui adde g 3,quod eft dimidiim numeri rerum,
fiet rei eftimatio § p: B2 3 , & fi inhoc cafu numerus fuiffer ‘20, effet
reizftimatio re 23 p: R 3, & fi fuiffer numerus o , effet ftimatio rei
R 12 P R 3,quod eftdicere,r: 27,& i fuiffer 1 Gdratum =gle rebus
R 12 p: Recub. 10 numeri,ducut prius g 3, dimidium numeri rerix
infe, fit 3. adde eir: cub. 10, fit 3 p:r2 cub. 10, huius accipe radis
cem,quz elt B2 v: 3 pirz cub. ro,cuiadde dimidium numeri rerum
& fet 2ftimatio rei B2 3 p: B2 V: 3 p:Recub. 10. & hac uarietate exs
emplorum hicufi fumus,ut in reliquis idem feri pofle intelligas,tum
etiam eadem in duabus fequétibus regulis experire, quandoquidem .
nos duplici exemplo contenti erimus. Manifeftum eft igitur., quod
hicbis addimus,{cilicet numerum qdrato dimidij rerum , & dimidiix
rerum radici aggregati,& hoc eft,quod in carmine diximus; da, bis,
quaﬁ,bis i“ﬂger

RBewLA 11

Si autem numerus quadrato & rebus =qualis fit, drato dimidij §
numeri rerum adfjcies numerum sequationis,& totius aggregari acci
pe radicem,3 qua minue dimidium numeri rerum,& refiduum eft rei
aftimatio, Exemplum, 1 44,2quatur 1o rebus & 1 §d°, duc §, dimi-
dium 10 numeri rerum,in {e,fit 25, huic adde 144 ht 169 , huius g
eft 1 3,4 qua abijce §,dimidium numeri rerum,relinquetur rei 2ftima
tio 8.Rurfus,fit 6 22qualis 1o rebus p: 1 drato, ducto § dimidio re
rum in fe fit 25,adde 6 fit 3 1 ,ex huius radice abfjce § , dimidium nu=
meri rerum,fitRz 31 m: g, @quatio.

Ex hoc patet,quod haec regula i praecedenti folum differt , quéd Cor™.
minuat dimidium numeri rerum, Ab aggregati radice,ubsi illa iunge
bat,& hoc eft,quod in carmine diximus,Ad, mi, quafi, adde primo,

£y deinde
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deinde minue,{cilicet;adde numerum quadrato , & minte dimidium
mnumeri rerum um abaggregati radice. ;
Cor™. ~  Ex quo patet,quod differentia ftimationis quadrati,aqualis re
bus & numero,& numeri;zqualis rebus & quadrato,eft numerus re
rum ad unguem;ubi in eifdem rebus & numeris ftatuantur, uelue 21
matio qdrati ®equalis 10 rebus p: 144 eft 18, & zftimatio 144 @qua
lis qua & 1o rebus eft 8,& differentia 18 & 8 elt 1o, g
4 Reegvra 111 =M
¢ = Siuerores quales fint quadratis & numero,ducto,ut prius, diz
- midio numeri rerum in {e,& ab eo derracto numero ®quationis,radi
cem refidui minue ex dimidio numeri rerum,aut adde,& tam aggres
gatum,quam refiduum eft rei zftimatio. Exemplum. 1 dracump:
1 6;equatur 1o rebus,ducto ginfefic2g,utprius , deinde minue 16
ex 2§ relinquitur 9, cuius R qug eft 2, additauel detracta a § dimidio
numeri rerum,oftendit rei 2ftimationes,8 addita,& 2 detracta, (i igi»
tur rores fumantur quz fint 2,erunc 20 & tantum erit fdratl 2 cum
1 6,item fi fumantur 10 res'quafint & ; erunt 8o, & tantum eft'quas
-dratum 8;additoei 16.Rurfus fidicam, 10 res , 2quantur § §d*? p:
6,dudio § dimidio numeri rerumin fe, fit 2§, detracto aurem 6 relin=
- quitur ¥9,cuius Rz addita uel detracta ex §,oftendit rei zftimatides,
" maioremquidem § p:Rt 19,Minorem uero § MRz 19. :
Not™,  Quod fidetractio ipfa numeri,a drato dimidfj numeri rerum
fieri nequit, queftio ipfa eft falfa,nec z&{e poteft quod proponitur,fem
per autem pro regula uniuerfali in hoc tractacu totoeft obferuandir,
quod cum ea quz pracipiuntur fierinon poffunt,nec illud quod pro
ponebatur fuit , neceffe potuit, Nuncautem {ubiungemus aliquas
queltiones,duas ex Mahamete,reliquas noftras,ex omnibus his,qug
necmuldplici pofitione,nec particulari utuntur regula, difficillimas.
' VESTIO I t
Quelt.  Eftnumerus ; & cuius quadraco i abieceris 4- &4 ipfius quas
prima, drati, accp infuper 4,refiduum autemin fe duxeris ; fiet productum
zquale quadrato illius numeri, & eriam 1 2. Ponesitaqp quadratum
numeri incogniti quem quegris,effe 1 rem,abifjce 3~ & 4 eius & infu
per 4fiet Z- rei m:4,ducin fe fie 25, §d“p: 16 m: 3~ rebus , & hoc
eft 22quale uni rei, & 12,abijce fimilia, fiet 1 res @qualis 2% §d*p:'4
m: 3 -5 rebus,redde quod eft minus,aleeri parti,;pro uniuerfali regus
la,ertic res 4 4—=quales 2% Gdrati p:4, quare per quartam regulam
tertij capituli, deuidi numerum rerum & 4 per' 753 numerum gdrati,
& figrres 24 3£ equales 23 % p:gdrato,quare Per tertiam reguld;du

ces
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ces 1253 in (e fiet §5322. minue 2 3.4 ¢ 1 3223 huius Rt eft 1113,

quamadde ad 12 4% dimidium numeri rerum, fiet ftimatio rei quefi
ta 24, {cilicet quadrari huius radix,eft numerus ille qui queeritur, Ex
hoc docemur per principalia capitula uitare deriuativa; namin pofi-
tione rei pro primo numero,fuiflet quadratum eius operationis. funs
damentum,& peruenifies ad 5 §dqd™ p:23 5 equalia 2435 §d*°,
quare haec fit tibi pro exemplo,nunc {fequamur fecundam illius..
L5 e K Qvastio 1L |
Duo duces diviferunt milicibus fuis aurcos 48 finguli, Porro Queft;
unus ex his habuir milites duos plus altero , & illi qui milites har (eciida
buitduos minus , contigit ut aureos quatuor plus fingulis militibus
daret,queritur quot unicuicp milites fuerint ¥ Pone numertr milirum
minofem 1 rem,maior erit 1 pof ® pt2,quia igitur fumma diftribuen.
da qualis fuitcsmanifeftum eft,quod quantitates erunt proportione
fimiles,elt atrt 4 duodecima pars 48, multiplica igitur;%-in 1 pof *®
piz.fit-pol™ pi -t hoc multiplica per numerum priorum homiz
num;fic - §d* p:L-pof*,ducuero omniaad 1 Gd"; fiecs gd®p:2
pof® ,2qualia 24,accipe dimidium numeri rerum &eft 1 , ducin fe,
fic 1,adde ad 24, fic 2 §,ab huius B minue 1 dimidium numeri rerum,
fit 4,numerus hominum minor,& ¢ maior,& primis obtigerunt aus
rei 1 2 pro fingulo,alijs 8 pro fingulo. multiplicatio autem ilfa , quan#
do reducitur quadrati parsad integrum fit per exceflum hominum,
- fcilicet 52 per 2.Et caufain hoceft, quod proportio differentize fes
cundz ad primam,eft ut aggregari quod diuidi debet ad productum
ex numero hominum inuicem,uelut proportio 48 ad 24,productum
ex 4in 6,eft uelut 4 differentis aureorum ad 2 differentiam hominur,
& per hanc docuit modum operandi in quaftionibus proportionir,
fed magis praccipue quando uolumus numerum integrum , ut in ho=
minum numero,in quibus perabfurdum effet intelligere medium ho
minem,nedum quantitatem aliquam irrationalem uel radicem.
VARSTIO 1IL
Nunc autem proponamus quzftiones noftras , quarum primaeft Queft.
fimilis preecedenti. Duz focietates hominit,quarum una continiebat rertia,
3 homines plufG altera, diviferunt 2quales aureorum numeros , qui
tamen erant 93 plus aggregato hominum , in ambabus f{ocietatibus
exiftentium,& pro fingulis hominibus focietatis minoris, conrigeriic
aurei 6 plus,quim hominibus fingulis maioris focietatis. Pones nus
merum prima focietatis rem unam , habebit igitur fecunda focieras
rem& 3 p:quare fumma aurcorum,quz ¢ft 9 3 p:utracp focictate,eft

96 p:
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96 p:duabus rebus,propoin::ioaﬁt exceflus 3 pof,
aurcorll 6 qui contingunt focietari minori, - 3 pof. p:3.
ad Mm?xu;iommum , {cilicerad 3 , eftue 4 l; ;’
fummg aureoru,ad productumexnumero - 3 pofipigs
hominum primeg {ocietatis, innumerumho 63
minit fecunda focietatis , proportio autem 1polip:48
6ad 3,duplaeft, igitur ’[]_Jhl:opordo 2po(™ qd. p:3 pof.

196 ad 1 Gd" p:3 rodutumex ;=3 n: 2ol on L&
‘:pof“in l?mf‘ep: ;}:’cﬁ c'l’upla, igitur di 13d.p: 2 pol. 3. 48
midium 2 pof** p:96,quod eft v:pol® p:48 , 2quale e, 1 Gd"p:3
pofl”.abicdta itaq 1 pol™ ex utrags parte,tiec 1 Gd™ p:2 pof*” agle
48,ducito dimidium 2 in fe fic y ;nam dimidiix 2 eft 1 , huicadde 43,
fic 40,huius radix eft 7, quaminue 1 dimidium numeri pof{*,habe
bis 2ftimarionem pof *,& numerum primz {ocietatis 6, ideo numes
rus hominum {ecandg focietatis,eft 3,p: {cilicer, horum fi fiat colles
¢tio,addantur infuper 9 3,fiernumerus aureorum 108,primis igis
gur aurei 1 8,{ecundis 1 2,per capira corgere. Aliter & facilius exper
¢is inoperationibus pofido fat ur prius, erity {umma aurecorum 2
pol ™ p:oé.diuide per pofitioné & pofitdonemp: 3 , habebis 1?:—‘5;?-‘

. 2pof.p: e apofl.p: 2 pof.p:9 . .
mquakm 6p: -’%‘Pﬁ ,igitur derracto ;’i:—a‘:’-’;f—;’ ex —%.%‘ » relinquis
tur 6,at ex tali decradtione fit .%%2,:?. igitur hoc eft xGle 6,diuifis
igitur 6 po™ p:288.per 6,exibit 1 §d" p: 3 pof” ,nam fi divifo 10
per 2 exit 5,diuilo 10 per § exibit 2, igitur diuifis 6 pof. p:288 per
6,exit 1 pofitio p:48,& hxczequalia funt 1 quadraro p: 3 pofitionis
bus,quare ut prius,res ualet 6,

Quv=sTro 1L

Queft,  Eftnumerus,cui i addantur du radices , aggregato uero iterum

_ quarta,

#. e

n

'

addantur dux radices ipfius aggregati, fiet torum j0,tunc dices ; 10
equalis eft fecundo numero & duabus eius radicibus , ponemus igit
numerumaggregai fecundum,s §d” , & hic,cix duabus radicibus,
gqualis eft 10,igit rei ¢ftimatio per fecidam reguld,eft g 11 m: 5.igi
tur abijce duplum huius ex 10, relinquetur aggregarr 12 m:gz 44>
hoc autem ex fuppofit conflac ex drato & duabus radicibus , igis
tur y §d™ p: 2 pof ™ quatur 5 2 m:R 44,ducito 1, dimidivm numes
ri rerum in {e, fic 1 ,adde ¢i numerum fic 1 3 miRz 44 , accipe radicem,
& ex ea minue 1 dimiditm numerirerum , habebis R v:13 m:rze 44
m: 1, hanc igitur duplicatam, i detraxeris ex aggregato , relinquetur
numerus primus propofitus, 14miR 44 MR Vig2 mig 704, & ﬂ{m

| polles
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pofles regrediendo  quans |14 mir44migvi§EmiR704
amlibec procedere,ab ultiz | ducradices eius 2 vi§2 m‘&';o.q.m_:z :
mfmpzrmdmando er=. a‘ggmgatum 12m: m%
mino. Prolixior autemero | = due radicés huius .;,“H_ m Ng b
hicin:exemplis 5 quoniam -
hazctaplmla mercgmtm ma aggregamm s
xime conugniunt;tum quia tyroncs in his introducuntur, uclut&t par
uos pueros {olent magiltri diligentius minuta quacy docere,tum ue
10 quod eadem in rehqu.ls poﬂmodum fabricare poﬂumns.
I$ 335 QV&STIO. v,
lnmzmas numerum, 4 quo detradta R cubica, & refiduoaddita fua Qu gFL
quadrata radice,perficiatur primus numerus. Pones itacp refiduum il quinea’
lud 3 quo derraxifti radicem cubicam effe 1 §dratum, addemus itaqs
eiradicem quadratam & fiet 1 Gdratum p: ¢ pof™, & hoc mquale eit
1'cubo, namex eoquod addito ad » Gdratum taneum fit quantum
efarprius,igicur. quod additur xquale eft ei quod minuitur , minuiz
turaurem Rz cubica totius quantitatis,igitur pof ° eft radix cub;ca ag
gregati,quare aggregatumeft cubus,&! hic gqualis eft 1 d'° p: 1 co:
deprime per 1:co:habebis 1 qd equale 1 pof. cubusm gpia.
P l,pnﬁmlgltureﬂm 14°p: :. > atnumerus . | §d" 1 —--p R 1 T:_-
primus fuic cubus pofitionis, igitur primusnu. |pof, gz 1 -5 p: -+
meruseltr ¢ pr2: Q_vm.s*rlo VI
‘Quidim ter fuit ad nundinas, in primo itinere retulit duplum ei
us quod attulerat,in {ecundo cum detuliffe rale duplum fecum, re- Queft.
dijtcum eifdem pecunt)s,& radice earum & duobus aureis plus,hoc fexca.
tOtum autem feruamt,requ; cum eo ad nundinas tertio,& {1 uperlu-
cratus eft rantum, quantum effet illud quod produceretur ex pecunijs
quas fecr ateuleratin fe dudis,ac et quaruor aureos plus , reucrfus .
eft autem cum 3 10 atireis,qugro igitur,quantumattulic fecum pecu-
niarum;in primo itinere¢ Dices retulit aureos 3 10 & hocfuit :tqualc_
pecuntjs fecundi itineris & quadrato earum & 4 p: igitur pecunie
quas atrulit fecum in 3° itinere , §drarum earum @quantur 706 au-
rcis,abiecto cOmuniter numero 4,ponemus igitur pecunias quas {c
cumattulic 5 pof & habebimus 1 qd"‘ 4 pof“‘ xquale 306, igitur.
éx fecunda recrula,res ualet R 306 4 m: 2—,quod eft dicerc 17 & tot.
aureos detuht {ecum tertio mnerc,& tot habuerat infecando itinere
quos {eruauerat,dictum eft autem,quod in fecundo itinere lucracus
eft radicem eorum quos artulerat & 2 p: & reculic 175igitur fi lucras
s fuifler radicem tantum, retuliffec 1§, igitur poficis pecuntjs quas

{fecum

A
b
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fecum attulit » Jdratum,habebimus 1 §d™ p: s pof: 1§, igis
tur ex fecunda regula,res ualet g 1 § -}- m:--,8 hoceeft quod Iucras
tus eft in fecundo itinere,& cum hocetiam lucratus eft aureos 2 , lus
crum igitur torum fuit ejus itineris &2 1§ 4 p: 1 4-,iple autem rerulit
domumaureos 17,igitur iuitcum aureis 1§ -1~ migz 1§ 5-h® pecu
nig funt quas in primo itinere {eruauerar,& fuerant dupliz eius quod
~ ateulerat,primoigitur itinere attulit ad nundinas dimidium #§-2-m:
R 1§ 4 aureorum,quod eft 7 3- mirz 3 43 aureorum,
QuvesTio vIL |
Queft. Quidam rex proconfuli ducenti exercitum aureos mifit 1 28000,
feptim® ut 7000 equitum & 7000 peditum cSduceret,ea erat fipendij ratio,
ut pro fingulis 100 aureis,{femper 1 8 pedites plulGs equites conduce
ret,uenit tribunus quidam militum ad proconfulem cum 1700 pedis
tibus & 200 equitibus,queritur ftipendij ratio. Heec tertiz queeftioni
affinis eft,confidera quod 128000, funt 1280 centena,quia dictix eft
quod pro fingulis cZtum aureis differentia numeri peditum 4 numero -
equitum fic 18,diuide igitur 1280 in duas partes,quarumuna ducta
per unam quantitat€ producat 7000,& fimiliter reliqua ducta p eans
dem quantitar€ p: 18 , producat etiam 7000,igitur pofita quantitate
equitum pro re, erit quantitas peditir res & 18 p:diuifis igitur 7000
per harum fingulas, prouenient aggregata 1280 , nam fi ex partibus

3 280 ductisin r&,& rem p: 1 8,filunt 7000 7000 %000
& 7000, igiturdiuifis 7000 perrem,& 1pos. 1 polpn3

7000 per rem p: 18 , excuntiaunéta fas | Bk s P ;36‘::%
cient 5 280, ¢x talium igicur diuifione ag- C : qu:o~ F'l ;6000.
gregantur pol-i4000pi1 26900 & hoe cum fit grer s whend

1 quad. p: 13pof. 1280
zquale 1280, igitur diuifo numeratore

racl:clhzs[?’uit 1 gd® P:_l.g. pof":f’a&a igi'g—xr

i diuifide, prodit 1012 pol " p: 98-%, == 2 rage

hocy eﬁa:qt?alc 1 Gdrato p:18 pol,igis | qd::l::al,i:];gﬁion.
tur 1 "('ld. P;7.'.%p0 xquaturps ?75-, igi 3 ; i l.o
turresualetg: 110 f"%‘fl_m:;;—zgftd& 110 :::q-d,i '°'3'?='8mn:df‘:
tractis 3 47, relinquetur rei zeftimario 7,8 tot equItes J00 aureis co
ducet,& pedites 2§, igitur pro 1700 peditibus fipendium debuit e
{c 6800 aurei,& pro 200 equitibus aurei 2857 4+

QVvasTio VvIIL

Quefl.  Facde 20,tres quantitates proportionales,quarum fecunda equa-

octaua lis fit radicibus primae & tertiz imul iuncis,pone fecundam effe pofi
tionem, reliquum erit 20 m: 3 pof™,quia igitur ex hoc facere oporrer

partes

pof.10Z p:io8 %
3 quad.p:18 pof.
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-partes duas;inter quas pofitio cadat proportionalis,erit ex 16* 6'ele
mentort, ut ex una in aliam fatdratu pof ™, quare per §* 2* elemen
torum , feu ex regulis fextilibri, ducemus dimidium 20 m: 1 pof™

in fe,& fiet 100 m: 10 pof™ p:4- §d”, & quo auferemus quadratum

pofitionis,& fiet 100 m:10 pol™ m:3-§d*, huius radicem adde,&

minue 2 medietate 20 p: 1 pol™,& habcbis partes quas uides, ut igis

tur jungas radices
uniuerfales haru,
fac utin 3° libro

10 m: L pofl.p:R:vi1oo misopofl. m: 3-gd.
1om:+- pof.migviroom:io pol.m: - gd.

g . |20 m: 1 pof.aggregatum quan.
zgﬁﬁ:fg 1oom:10 pof.p:-+ quad. m: 100 p:io pof,
& habebis 20 m: P‘%- quad.productum quan,

i pol™, deinde ®quivalens s quad.
multdiplica quanti- producti rac.h?: I POf .
tates ipfas inuicé, duplum radicis 2 pof.

; agoregatum ex quantitatibus & producto 20
g;gqmn%: : 'pgug::c%f. cuius ra_c?i:_: eft equalis poﬁq’c‘nu'.

tum earum duplum , & fit torum 20 p: 1 pof ™, huius radix quatur
1 pof™,igitur § §d" ®equatur 20 p: 1 pol™*,quare per primam regus
lam ducemus £ dimidium numeri rerumin {e,& fic 4, addead 20,fit
204, accipe radicem quae eft 4.3, & eiaddel dimidium numeri res
rum fit §,rei 2ftimatio,quantitas {cilicet media , quare faciemus ex
refiduo ad 20,duas partes inter quas cadat § ; & eruncalia pofitione
inftaurata,uel per regulas fextilibri,7 L p:re 31 § X 7L miRe 33 5 ha
rum radices fimul iunctee {unt §.

Y Qvastio. 1x% .

Fac de 10 duas partes,quarum major,detractis duabus fuis ra- Queft:
dicibus,equalis fit minori,additis duabus f{uis radicibus;conftat igi- nona.
tur qudd differentia maioris & minoris eft, duz radices maioris , &
duze minoris,ponatur igitur differentia haec radix 4 pof ** , & pona-
tur pars una § p:& 1 pof “,&alia § m:g: 1 pof*,& fumatur aggrega
tum,radicum harum partium,& eft exlibro quarto , Bz uniuerfalifsi-
ma 10 p:re v: 100 m:4 pof”,& hoc xquatur duplicatum g2 4 pof*”,
quare dimidium dimidio {cilicet,Rz 1 pof *,huicrz ultimi, quare qua-
dratir quadrato,{cilicet 1 pof® quabitur 1o p;&2v: 100 m: 4 pol®
igitur 1 pof.m; 10 2quatur 8 v: 100 m:4 pof *, quare Gdrata quas

atis,quz funt, s Gdratump:10om:20 ;& 100 m! 4 pof. igi¢

tur § qdratumeft 2quale 16 pof™;igitur pof” zqualis 16, &nosuo

tuimus differentid partium effe 524 pof*”igitur diif[;rmtia pﬂﬁm
b
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fuit R: 64, quacet 8, ﬁé_ effugifti §d'd” , ponendo r: pofitionuns,
' D Qi R ETTON X |
Queft.  Fucrunt homines intribus focietatibus, & numeri illorum pros
decima Portionales,ductolg numero fecundae focietatis,in numerum tertiz,

confurgit aggregarum omnium,cum cubo numeri prima, Debes in
hoc confiderare,quod perabfurdumeeft, ut tales numeri fint irratios
nales,aut fracti,nam non conuenit ponere hominis partem , uideigis
tur in qua proportione quadratit dimidij producti ex fecunda in ters
tiam fuperat aggregatum omnium in numero aliquo drato,& inue
nies qudd in dupla,capiendo, 1, 2, 4. productum ex dimidio 8,qui
ficex 2 in 4,& eft 4 infesexcedic 7 aggregatum in 9 numero Gdrato,
& hoc uenaberis ex alia pofitione fimplici, Pones igitur totidem res
pro his numeris, fcilicet 3 pof®, 2 pol*®, 4 po{** ; harum a?§rcgaﬁ'i
efty pof®, adde his cubum 1 pof*,& fiet 1 cubus p: 7 pof™,& hoc
gquatur 8 Gdratis,producto fecundz in tertiam, deprime partes per
pol®, fit 3 §d™ p:7 =qle 8 pol™,qua- |1 pof. cubusp®. s cub.
re per tertiam regulam; duc 4 dimidiu | 2 pof. aggreg. 7 pof.
numeri po{*™ in{e,fit 16, abfjce 7 nus | 4'pof. pduc.3® in2**8 §d.
merum , relinquitur 9 , huius Rz addita uel derracta 4 4 dimidio nus
metri rerum,oftendit 7,8 1 zflimationes rei.fed quia 1 non eft nume
rus focietatis,ideo dicemus quéd res fuit 7,& hic eft numerus homis
num primz {ocietatis, feciida igitur habebit homines quatuordecim,
tertia 28 , conftat autem quéd cubus, 7 cum aggregato numerorum
eft 392,& tantum producitur ex 14 fecundo numeroin 28 tertium,

i : De modis inueniendi capitula noua, Cap. VL

&8 Vm uero diligenter confideraflem in his ;uifum eft mihi,
&Pl ut etiam ultra cranf@redi liceret ; itagp exemplo derinatis
#| uorum,quz iam inuenta fuerant,fd'gdran & qd* zquas
w4 lium numero,tum etiam cub'Gdrati & cubi 2equalium nus
mero,ac reliquorum quatuor,capitulum conflituerem Qd’q‘d‘c“i o8
qd'qd" & numerisintiicem 2qualium ; indecp eftimatio rei R'reeft,
zftimationis principalitim cis corréelpondentium,uelut i 3 Gdracum
p: 1 pol ™ elt zqualis 12,& 2ftimatio reieft 3,61 GdGd'Gd™p: s
qd'ﬁd“ aquantur 3 2, gftimatio rei erit 'R 3;inde(p ad excogitanda

. reliqua deriuatiua animum appulimus. :
,  Moxuero adalia me tranftuli,uifum&y oportunum, ut @quatio
num nacuram {pectaré, cum@ & primi coniundti {fic enim binscznﬁﬁ)
apos
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& apotomee primee (fic enim recifum uocamus) originem intuerer,
wifum eft,ut in his duz effent diverforum gen¢erum quantitates 5 nus
merus,& irrationalis pars,feu radix,porré cum ad fdrarum deducis -
tur,numerus quidem fitex quadratis partiumin fe,

| | res 2 opi R 3
radix ex ductu unius ‘pars in alteram bis , cubus | §d. 7 p: R 48
uero conftituitur in parte irrationali, ex riplo quas | cu.26 p:R67¢

drari numeri;eum quadrato radicis in radicem. Igitur proportio pat
tis irrationalis in cubo,ad partem irrationalem in gdraco,eft uelureri -
pli quadrati partis,quae eft numerus,cum quadrato partis qua eftra
dix,ad duplum numeri.at proportio tripli Gdrati numeri,ad duplum
numeri,eft ipfe numerus cum dimidio. proportio etiam Gdraci radi
cis,ad duplum numeri,eft qua prouenit divifo tali Gdrato per idein
duplum,igitur ipfa proportio,eft numerus ipfe cum dimidio fui, &
tali prouentu,quare affumptis totidem Gdratis,erunt partés irratios
nales 2equales,quare tot drata 2quabuntur cubo & numero ; uelut
inhoc cafu,diuido 3 quadrarixradicis,per 4,exit 3, cuiaddo 3, g eft
gqluahs numero & dimidio,fit 3 3;dico igitur quod in hac gftimatiGe
3 3 Gdrari 2quabuntur cubo & alicui numero,& eftnumerusipfe 4.

© Demum uolens diligentius rem perfcrurari,pofui 1o Gdrata xe
qualia cubo,& alicui numero,& pofui partem primam binomij ¢ fie
enim ufus gratia appellabo coniunctum) effe,gratia exempli, 35 8¢5
flitui partem fecundam 1 pol ™, & hx¢eftra MU sgger sl
dix. quadratum igitur,eft o p: 1 Gdraro,8hoc .p‘._ dpo 3 & pof.
toumeftaumeris 8 6 pof ™, &hoc eft radix, |7 P11 P EPOw
atin cubout diGtum eft fitpars irrationalisex | é} ‘;.;I-p 2 o4
triplo gdrati 3,8 eft 27,& Gdrato 1 pof® §d |— — j —
eft 1 Gdratum,in partem '1:11:1::_ eft irra?;oml(iis; |1 cu;asf;g. i
id eftin 1 pol’*, igitur 27 pof** p: 1 cubo,¢quitur yo dratis,1n pat
te irrationali,id eft decuplo 6 pol *,quod eft 60 pol®, igit dicemus,
*quéd cubus xquatut 33 pol™;igitur deprimendo per pof ™%, gdrany *
wquatur 33,igimr reseft 33, ti

“ Recvias LR
Ex his tandem haec formatur regula breuifsima, Adde primo it
mero dimidium fui,8¢ totum abijce ¢x nuero qdratorum; refidui
duces in duplum prioris numeri;& produdti gz eftfecunda pars conz
juncti. Exemplum, eft cubus qui cum numero pqualis eft 1 2 qdrans,
& prima binomij pars eft §,adde dimidium § ad §3fic 745 abijce ex
§ 2,fit 4 &,duc 4 2 in 10 duplum § prioris numer; fic 45 ; cuius & eft

*fecarida pars coniundti,igicur 12 Gdrata & 5 i 4%8‘:1‘?“’3 fune cu
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bo&qo.Eadmiaﬁon;muaﬁ-, quod numerus 2qUALONS ; fcilicet
40,producti ex differentia primi numeri,& numeri quadratorum,in

- gdratum priminumeri, & produdti eripli priminuma:il,& numeri

quadratorumin quadratum radicis,eft differentia. '
Pofthaec denolui confilium ad explorandum qualitatem capitus

lorum cub'Gdrati,rerum & numeri,uidig,quéd Spi R4S

fi dixero,cubus & 3 §drata, zqualiafunt 14 res |§—— 2. 71§

bus , & 20 numero,& ponatur quantitas queda | 7 3

intellecta, ftimatio rei,cuius prima pars fit nus 2§ 45
merus;{ecunda uero quantitas, alia pars irratio- 17§ — 13§
nalis. Ex fir gratia exempli, hic 1 p:r: §,cOftacau | 40 U

tem quod coniungendo partes irrationales cubi
& qdradi,quod ille fiunt ex duplo numeri quas
dratorum,in primam numeri partem, feuexnu- (TS TP R §
mero quadratorum,induplum numeri, itemép qd. 6p: R 20

ex triplo gdrad numeri, & drato irrationalis cub. 16 piRz 320
partis,hoc eft autem equale,in capitulo cub'qdrati,& numeri , etiam
NUMErUM rerum conuenit,igitur ut in utrogy pars rationalis talis fit,
ut fi iungantur,duplum numeri §dratorum,& etiam triplum fui qua
drati,cum quadrato alterius partis,conftituat numerum rerum. Ec i

- pars rationalis uel numerus efler minus,oporteretuteflet differentia

.

dupli numeri Gdrari,8 tripli quadrati partis,qug eft 2 cufh quadrato
partis qua eft numerus;ipfe numerus rerum.Exemplum , fi 1 cubus
p: 6 qdratis p: numero,zquentur 30 rebus,& pars una apotomz , fi¢
m: 2, tunc ducemus 6 numerum gdratorum,in 4 duplum 2,& fiet 24,
huic addemus 30 numerum rerum,& fict §4,& hoc debet 2quari tris
plo quadrari, quod eft 12 , & quadrato alterius partis , igitur abies
&o 12 ex §4 relinquitur 42,& R 42 eft pars prima apotomz,quare
resualetRz 42 m:2, | | i
Eft & modus alius,qui imilitudinis dicitur;atqs hic quadruplex.

A natura zquationis,uelut cum capitulum cubi zqualis rebus & nus
mero,extrahitur ex capitulo cubi & rerum zqualium numero. Ab au
gmentis zequationum , ficq capitulo non uniuerfalia inuenimus gd'
qdrati,rerum, acnumeri. ‘A conuerfione 2quationum in naturam ei
acquinalent?, utexponemus infra.A modo pro gdendi ad 2quatiSes
per cuborum uel quadratorum generationem,aut per proportionem
ut dupli vel dimidfj,aut peradditionem uel diminutionem,tres enim
{uncmodi variandi inuniverfum, - - - P
Eft etiam tranfmutationis via, qua ante demonftrarionem uniuer

g {alia
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falia capitula multa inueni,aty inter reliqua, cubizqualis dratis &
numero,& cubi cum Gdratis,zqualis numero,uclut ci conamur hartc
{oluere quaeftionem, duos inueniasnumeros , quorum aggregatum
=quale fic alterius Jdrato,& ex uno in alterum dudto, producatur 8,
una enim uia peruenies ad 1 cubum equalem 1 Gdrato p:8,alia; ad #
cubum p:8 rebus,zqualem 64,hacigitur inuenta ftimatione, i diui
feris 8 per cam,prodibit reliqua ¢quatio,ex qua in capirtuli illius cogi
tationem perueni.Q uzftiones igitur alio ingenio cognitas ad igno-
tas transfer pofitiones,nec capitulorii inuentio finem ¢ft habitura, nd
tamen extra haec,ex una quaitione,generalia poteris affequi.
* Cumautem intellexiffem capitulum,quod Nicolans Tartalea mi
hi tradiderat,ab eo fuifle demonftratione inuemtum Geometrica,co=
gitaui eam uiam efle regia,ad omnia capitula uenanda. Irags ad eam
tria fuppofita maxime utilia premittere inftitui, quorum dilucida de-
dlaratione, reliqua,que & ipfa demonftrabuntur;facile eric intellige-
re,eft autem horum hoc primum.

Si quantitas in duas partes dinidatur , cubus totius zqualis eft,
cubis ambarum partium,triplogs productorum , uniufcuin{cp eariy,
uicifsim in alterius qdratu, Q uamuis hoc & reliqua duo quz fequun
tur in 7° noftro fuper Euclidem libro oftenfa fint, ne tamen huic ope
ri quic deefler,placuit hic denuo demonfirare. Sit igitur A ¢,diuifa
in puncto 8, & fit cubus totius A E, fint etid
inbafi eius fupficies diftinét2, p &, D¢,DF, F
p E.manifeftum eft autem ex 4* 2* elementos
rum, ¢ p efle quadratum 8 c,& b ¢ quadras
tum A 2,& duo reGangula Ap & DpE, feri
ex ABin B G,fi >cubus autem totus con
ftacex A ¢ linea; in §dratum a &, quareex L
A ¢,in fuperficies D A, D¢, D B, DF,compos [ &
nentes A E, quare cum A ¢ conftetex as & R -
B ¢,conftabit cubus A E,ex o&to corporibus,quorum quatuor conz
ftantex A Blinea in fuperficies o A, D ¢, D E, D ¥, reliqua quatuor,
ex B ¢ linea,in cafdem quatuor fuperficies. Atex A Bin D, fit cubus
A 3,& ex B cin ¢ D, cubus B ¢,conftarigitur cubus A E, ex cubis a B
& B c,Xexeoquodfitex ABinD 4,0 C,DE, & eoquodfitex ¢ B in
p 4,0 F& D g, ar quod fit ex A Bin ¢ b, ®quale eftei §d ficex B ¢ in
b A,X quodfitexBcinD 7, e eiyquod fitex A Bin A byeo quod
altitudines & bafes ezzdem funt,parallelepipeda etiamex azin 4 b,
‘uel p £ ®qualia funt inuicem, fimiliter ex 8 ¢in A D,ucl D E, inticem

Kquas

:

B c
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zqualia,co quéd p A& D Efuntaaqualcs fuperficies,ex 43" primi cle.

ifentorum, igitur cubus & cconflarex cubis 488 5c, & riplo 4 B

in quadracit s ¢,& triplo B cin quadratii 4 5, quod erac probandu.

7 . “Exhoc patetfecundum; {cilicer, quod cubus 4 8,cum- triplo a 3
in quadratum B ¢, fuperat cubum 8 cam triplo B cin quadram A By

in cubo differentiz a 888 ¢, firigitur 4 6 wqualiss ¢, & erit diffes -
rentia A 888 ¢ linea G 3,conflarautem ex precedente cubum A B, .
aqualem cffe cubis 4 6 & cB& wiplo a¢in quadratum 6 B, & iz -

plo G s imquadratum & G;quare cubus 4 8 cum triplo - A zin quadra -
tum B C,equalis eft cubis 4 < & ¢ 5,& triplo 4 B in quadratum e 3, .

& triplo 6 Bin quadratum a ¢; & triplo 4 3, in quadratum ® ¢, uertr

cubus’a ¢ equalis efbcubo & ¢, & rriplum s inquadramum 4 6, 27 -

quale efteriplo 5 cin quadraunn B ¢ ; & wriplum a 6 in quadratum -

GB sxquale efteriplo® cin quadramm B G , eoquod B¢ equalis eft

AG cubus igitura; & trxplum aBin quadratum s ¢ a:quaha funt -

. cuboz &3 ¢, & triplo £ 6 in quadratums ¢, &mplo B Cin quas -

. * drarum g ;& triplo a8 in quadratum B €, atex B-G in quadratii B ¢,
;.ih_' - .. firquanmumex gcinrectangulum ex 3 GinB ¢ ter, igitur ex B G'dn -
. ‘quadratum s ¢, zequale ci quod firex B¢ in rectangulir ex BCINBG-
terseadem racide, quod'ex apinsc quadratum ter, ®quale ei quod -
ek p'c inrectangulimex A BinB cter, cubus igitur A s, & triplum -
ABin quadramm B ¢ 2qualiseft cubiss 6 & 8 ¢ &mplo B C in res-

- Ctangulums c ina B, X wriplo B cin rc&angulum exBCinB G, &tri’
S ploBcin quadramm B G, atex 4" 2' ¢lementorum ; re&angulum €x-
BCinB A, & ex B Cin B G,cum quadrato B ¢ equantur quadrato A B, -
igitur cublis 3 Gicum cubo B ¢;& triplo B ¢ in quadratum 4’8 2quas
lia funt cubo 4 B, & triplo & B in ‘quadratum B ¢, quare cubus 4 B,
cumtriplo A 2in quadratum B Csexcedunt cubum B C;CUM tnplo BC
in quadracum A B,incubo differentiz s .-

Cor™. Ex hoc patet,quéd fi-s ¢ ponaturm: quéd cubus 4 3 conftabit
primiz, €% cubo & c& triplo & cin quadratum s ¢, addito per m: cubo = ¢,
& triplo's ¢ in quadratum'a ¢, nam i B ¢ fuiffer p: differentia cubi
A ccum triplo Acmquadramm B C, acubo B¢ & triplo B ¢ in quas
dratum a ¢,fuiffet cubus 4 B,ex demonfiratis. Sed pofita s ¢ m: fan
tum eft quod aggregatur , quanta eft differencia pofita 3cp: i
cubus 4 8,eftaggregarum cubi A ¢ & tripli a-c, in quadrarii 8 ¢, & tri
pli 'cin‘quadratum a c m:& cubi z cm: Eceodem modo,fi 4 2 po-
neretur m:cubus 8 ¢ conflaret excubo a ¢, & triplo 4 ¢ in quadraryy
4 ,& rriplo,a B,in quadratum a ¢ per m:& cubo 4 B per m:
' Eodem -
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Eodemmodo, fi & 8 ponatur m: cubus & B componetur ex cubo Cor®.".
B¢, Xeriplo B ¢ in quadratum & ¢ , & cubo A ¢ perm: & triplo A ¢ {ecud.
in quadratums ¢ per m: nam utdictumeft, cubus 4 3, eft differens
tia talium partium per p:ex primo corrolario, igitur derracto maios
re ex minore, fiet tantundem m: fed cubus a 8 m:eft @qualis cubo 43
piinnumero,utem 27 p:eitcubus 3 piita 27 m:eft cubus 3 m: igitur
cubus 4 8 m: eft is cubo B¢ & triplo B c in quadratumac,

& cubo A ¢ m:& triplo a ¢ in quadratum B ¢ m: |

Ex primo autem {uppofito,oftenditur etiam hoc tertium, quod 8
eft , proportionem aggregari ex cubis AB& & c ad triplum. produs
¢orum A B in quadratum s ¢ , X 8 ¢ in quadratum A Befle, uttrium
linearum in proportione continua, AB& B ¢ exiftentium aggregati
prima & tertize,detracta fecunda,ad triplum fecundze. conftat em ex
32* 11 elementorum , qudd proportio cubi a8 ad corpusex 4 ¢ in
quadratum A B,eftutquadrari 4 sad & p fuperficiem, quare ex p*.¢',
elementorum, ut A 8 ad 8 ¢, eadem ratione parallelepipedi ex B cin
quadratum 4 Bad parallelepipedum ex A B in quadratum Bc, pros
portio,ut A Bad 8 ¢,atqp rurfus parallelepipedi,ex A Bin quadratum
® cad cubum B ¢,ut 4 Bad 3 c. Quatuorigitur corpora , fcilicet cus
bus 4 B,parallclepipedum, ex B ¢ in quadratum a B, parallelepipedi
ex A Bin quadratum B ¢,& cubus 8 ¢ funt in continua proportione lis
nearum A B& B ¢. Statuamur itacp hoec corpora breuitatis canfain
quatuor literis H, K, L, ™, itautkfic cubus a8, ' |
& x parallelepipedum ex e cin quadratum AB& | B, K, L, M,

L parallelepipedur ex 4 8in quadratum s ¢,& s fit

cubus B ¢,igitur cumratio mad ¢ it ea qua 1 ad k,ut probatum efi,
item K ad L,ut 1 ad K, erit ex 24 §' elementorum, x mad L,urnrad
K,quareex 12° ciufdem,ax L m,ad x L,ur v L,ad K, quare ex 19
ciufdem,n mad x L,ut 1 L detradto x,ad x, quareex 22* eiu{dem,
emad triplulq_x L,ut H L dempto K ad triplum x, atcum 5 K 1, fint
in proportion¢ A 8 ad B C,ut probarii eft,ericex 11* eiufde §' elemen
torum,cuborum 4 8 & 8 ¢, fimuliuncorir,ad triplum & B in quadra-
tum B ¢, & B ¢ in quadratum a B,uclut primae & tertig trium linearit
proportionalium,in proportione 4 8 & B ¢,detracta media ipfarum,
ad ariplumripfius medize. .

Ex hocpatet,qudd proportio tripli & ¢ in quadratum 4 e,ad triz Cor®,
plum a Binquadratume c,eftut A Bad 5Cex 12 §'el. tertil.
- Aty eriam,quod proportio cuborum a2 & & c,cum duplo B ¢ Cor™.
in quadracum 4 8, 4 B in quadratum & ¢, ad refiduum rotius ¢ubi quartit

E AC,
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& ¢,efturtrium fuperficicrump ¢, 4,0 7,ad b E fuperficiem , feu ut
trium quantitatum proportionalium in proportiGe A B ad B ¢,ad mes
diam ipfarum,ac mqltaalia que breuitatis caufa omitro.

capimlbrum tranfmutatione.  Cap. VI |

Es o2 Vm fuerit numerus & denominatio media, extrema 2
& qualis, conuertetur capitulum in duas denominationes
REHE ¢! caldem,& fub eadem magnitudine numero ®quales , ues
IS Tur i dicam, quadratum aquatur 6 radicibus & 16, dices
mus igitur etiam,quadratum & 6 radices,2quantur 16, manetg con
uerfaratio,inde habita prima zquatione,detrahemus numerum radi
cum, & eft 6,8 habebimus fecundam,uel fecunda habita,addemus 6
numerum radicum,& fiet 2quatio prima,uerumin cweteris denomis
narionibus regula generalis darinonporeft. |
" Verum generalis eft regula,cummedia denominatio,numero &
extrema denominationi sequatur, tunc conuertetur in aliam mediam
denominationem,tantundem 4 numero diftantem,quantum prior me
dia ab extrema denominatione diftabat, Sic pro exemplo,{i cubus &
numerus quales fint rebus , cubus cum eodem numero , quadratis
etiam gquabitur;fed non fub rerum numero exiftentibus. Ratio uero
habendi mediam denominationem eft,deprime maiorem denominas
tionem ex medijs, per minorem,& radicem numeri 2equationis  fums
ptam {ecundum naturam denominationis extrema,reduces ad deno
minationem quz exijt,& cum eo numero,multiplicabis numerum de
nominationis mediz proximioris maxima denominationi extremz,
aut diuides numerum proximioris numero,& qui exit , numerus eft
denominationis mediz , uelut fi cubus & 16 2quentur 6 quadratis,
eritex dictis cubus & 1 6,22qualia rebus. harum numerum fic uenabi
mur,deprime Jdratum per res,exeunt res, accipe gz cub: 16, nam cu
bus ¢ft extrema denominartio, & eam reduc ad naturamrei, cumres
fitid,quod prouenit,dinifo qyadrato per rem, fietigitur g2 cub. 16,
quoniam res non augetnecminuit,igitur ducemus R cub. 16in 6 nu
merum quadratorum,qui {funt proximiores cubo,quim numero , &
fient res B2 cub. 3456 aquales 1 cub. p: 16. Exemplumalind , cus
bus & 8 ®quantur 1 8 rebus,dices igitur,cubus & 8, @quantur quas
dratis,diuide igitur quadratum per rem exit res,accipe gz cubicam 8.
quia cubus eft maxima denominatio,& eft 2,ea non eft deducenda ali
ter,cum res fit. denominario exiens,fiessgitur 2 divifor 18 numeri re
rum,
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sFum;quia res funt proximiores numero,quiam cubo; & exibit 9 , nu-
“merus quadratorum equalium cubop: 8 ; codem modo, fi dicamus

» §d'qd™ p:64 gqeur 10 cubis,cader tranfmutatio rebusin 1 §d'§d”
p:64 giual; rebus,diuide igitur cubix ) §d'5d. p: 64 16 cub.
per rem exit quadratum, duc R'R2 64 |, qdqd. p: 64  rebus
quz eft ex natura §d'qd" X eft & 8,

ad naturam quadrati,{cilicer denomis R ,'80
nationis exeuntis, fit 8,qué ducinio, : _
numerum cuborum, quia funt proxis K
miores maxima denominationis, & fiunt res 8o,cotra dinide res 8o
per 8 ad habendum numerum cuborum.

- Eadem ratio tenet,ubi denominatio media cum numero , 2qua-
tur extrema,{eu duze denominationes extrema,numero xquales fue
rint,nam cadem regula unam xquationem in aliam tranfmucabimus,
Vipro exemplo, cubus gquetur o rebus p: 10, dicemus igitur,¢ubus
p:qdrally Rz cubicee 72 -2 wquantur 10,& fi cubus gquarur 6 Gdratis
p: 1 6;erit cubus 8 res g2 cub. 3446, 2qualis 16.Ecfi cubus p: 18 re
bus,zquatur 8,¢rit cubus wqualis 9 draris & 8 numero. Et cum res
latum primum p: 6 cubis aquarur 8o, ¢rit relatum primit quale qua
dratis p: 80.diuide igitur cubum per quadratum,exit res,{ume gz res
lati 80 , & cam reducito ad natram | a w .

: | i ; p*p:6cub. 8o

xeiremanet Rerelati 80 , quam ducito n*ad. e 86
in 6 numerum cuborum,fit r: relati R rfl‘ s?@i ESNATY T
622080,numerus quadratorum, igi- i e
wr R" p™ wquatur qdratis ® relac e \
é zzoss pzsgr?i’unﬂflo, eadg ratione, qd.gereli622080
fi ™ p™ p: 30 rebus, 2equalefit 32 numero, tunc eric " p™aquale
ﬁd’ﬁgﬁlt:’o & 32 nu'mero,diuidc; §d'qd™ per rem,exit cu]_:usl:r:l?lcito
2R relari 32 ad cubum,fit 8,dibide 24 numerum rerum per 8,exit 3
numerus qd'gdratorum,qui cum 32 xquantur relato primo..

Sed pro habenda weftimatione in fingulis, diuides §drarum radicis
numeri ggtionis,fumpta ipfa radice,fecundum naturam maximg de-
nominationis,per eftimationem quam habes , quod exit eft mftima-
tio conuerfi capiruli. Exemplum,dictum eft,quéd fi cubus & 8 xqua
tur 18 rebus,cubus & 8 zquabitur ¢ Gdratis. In primaautem xqua-
tione res ualer4,uel B2 6 m: 2,dico, quod fi acceperis g cubici 8, qua
eft 2,8 duxeris eam in fe fit 4,8¢ diuiferis. per priores ftimariones,
{cilicet 4,uel & 6 m:2,exibunt j;uel B 24 m: 4,gftimationes cubi p:8
mahm9§m&codmmdo&&:%&, quod i n"-p;i:.d

2 is,

e i
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‘eubis,aquatur 80,quod r™ p™ @quabitur g'8* , 622080
rum p:80,& in prima @quatione ftimatio rei manifefte eft 2, du¢

igit g r* 8o infe,
b &* 6400,diuis
de per 2, zitimatio
nem relati & 6 cus
borum xglium 3o,
exibit Rz R* 200,

xitimario rei, quan |

do &® p® xquatur
R R® 622080 quas
- dratorum p: 8o, ut
uero facilior intelle
¢tus omnium horit

fic, wiginiquaruor

cub.&gd’ =gl n® in cub.2gl' re & n’,
cub.2ql' gd' & n®in cub.& res ¢ql'n®,
cub.& n*xgl' qd'in cub. & n"=ql'rebus
§d'gd.& cub.=ql' n® in Gd'qd. ¢ql' reb’ & n®,
qd'qd. & n* =gl cu.ingd'qd. & n® ¢qI' rebus.
qd'qd.=gl' cu.&n° inqd'qd. &res fi_f n°,
R"p & gd'qd.gql'n®in R™ p* ¢ql'reb.&n"s
R P zgc gd'qd.& n®in ™ p™ & res ¢ql'n °.
R" p" & n’ gql' @d'Gd.in R" p" & n" ¢ql' reb®,
R" p" & cu. 23l n° in »" p® 2ql gd. &n°®,
R" p gl cu.&n®in 8™ p® & §d. =gl n®,

R" p" &n’2gl' cu. in r" p* & n" 231 gd.

tranfmutationes fubiungam,ex quibus alias difcere licebic. lic namds
duodecim funt conuerfiones, totidemip econtra, uelut fi cubus & qua
‘dratum zquantur numero,conuertetur capitulum , in cubum zquas
1é rebus & numero,atecontra, fi cubus 2qualis ficrebus & numero,
“cubus & quadrata numero etiam aqualia erunt,
DemonsTrRATIO. i -'
Veuero eiufmodific aliqua,exempli caufa,demonfiratio , porias
s tur parallelepipedum 4 B conftans ex A ¢ cubo,& b 3 numero,zqua
Ie autem totum hoc qdras s ‘5820
tis A p linex. Igitur cum I i
ipfum cGftetex pcinas, ' ™ : I
conflabit eriam ex A # in 4
quadraumD ¢, igituram A D >
eft numerus’ quadratorir, !
inter m 0 & p A,fint continue proportionales,
£ proximior A p, & ¥ ¢ proximior p m,gdras
tum autem ¥ G fit ¢ #,& fit 6 & fuperficies , -
qualis ¢ci quae ex £ in A M , compleatur autem
corpus ¢ K,{fecundum altitudinem F G,eritigi
turex 1§* ¢ elementorumamad Fx,ut¥ G
~ad gjigiturex 1 1* §* ciufdem , a m ad Fx, ut
mpad ¥ 6, feu Fu. atex 19§ elementorum
erit smadFE, wrapadxu, ex1i®igiur - 0 ¢ ,
eiufdem, s pad #,ut A pad k-5,quare cum fit-a p,ad £ But prad
} !, &

o SR A—.
H.‘ 3
-:"‘ 3

b
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& ruad guteada p,& sad A p,ut Ao ad k 1, erunt quincg lis

nex M D, F H, E,A Dy HK,continue proportionales,igitur ex -;1.‘ 11" ele

mentorum & 19" ¢' erit 6 ad A ¢;ur M pad B k,utraqp enim duplis
cataei,quaeflt ru,ad oD, quare quodex p mquinta in A C quadras
tum fecundx,quale eft ¢i,quod ex x 1 prima in ¢ 1 quadratu quars
2. Igitur corpus k o eft numerus propofitus,& cum atbo & ¢ equas
tur rebus totidem, quot funt in fuperficie ¢ x,at ¢ x @qualis et {uper
ficieiex cin 4 m,eft autem eradix cubica numeri'p 5, propofiti ; ex
‘34" 11 elementorum,& A M numerus quadratorum, ut propofitum
“eft;igitur numerus rerum ¢ K fitex radice cubica numeri @quationis
in numerum quadratorur, & numerus gquationis manet idem fcilicet
corpus K 0 & BD,quorum unum alteri gquale effe demonitravimus.
Supereft itags,ur oltendamus eftimationem rei, qug eft A p inuno,&
¥ G,in altero eflc,quales proponuntur,cadit eniminter eas proportio
“nalis media e radix cubica numeri propofitiigitur ex 16* ¢' elemen-
“torum diuifo quadrato & per unam earum exibit reliqua. Eodem mo
“do probarcmus reliquam partem regule,& generaliter,fed breuitati
confulendum eft,in his qua ordinem eum,utunum ¢x alticro

Eit&alius tranfmutandi modus,manente quidem denominatio

- M numero,uariato autem gquationis numero,uertr in reliquis eans
~dem habet rationem,regula igitur eft. Accipe radicem numeri equas
~tionis,fecundum naturam denominationis medi®,qud habes, & cam
-reduces multiplicando ad naturam denominationis mediaxe, quam uis

extremis in conuerfione, & hic eft numerusin fecunda ®equas

“tione. Exemplum,fi dico,cubus & 8 xquatur 18 rebus , rufcis ex tas

bya fuprapofita,quee huic feruit regulee,quod tranfiutatur in cubtr
& numerum wqualia quadratis,at ex hac regula liquet,quéd nume-
rus quadratorum @quatur numero rerum, erunt igicur cubus & nus

- merus xquales 18 quadratis, pro numero igitur ¢quationis accipe 8,

- quiares non habent radicem, & duc infe,fict 64 , numerus @quatio-
nis,duxifti autem in fe,quia denominatio media in quam fienda eft
- eranfmuratio,eft quadratum.Eadem ratione, (i dicatur , 1 §d'gdraris

- pr8,@quatur 3 2 rebus,traducetur in Gd' qdracum & numerum aqua :

lia cubis,quare reducemus & ad cubum & fiet § Gd'Gdratum p: 512,
2quale 12 cubis.Evita,fi dicatur, ¥ p™ »™ p: 8 2quatur §cubis,tran{
- mutatio fiet in ™ p™ p:numero,xquale § quadratis,ex tabula uel re
- gulasigitur pro numero (quia denominatio mediain propofito ¢ft cus
- bus)fumemus gz cub, 8,quae eft 2,& cam dedn{:emus ad nawrd quas
RV L 3 drau
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drati,quia quadratumeft denominatio media in tranfmutatione, fiet
igitur 4,quarecritR™ p” p:4, arquale § quadratis,

Eadem ratio tenet,cum numerus & media denominatio extreme
wquanmr,utmnﬁnumrincapinﬂugn denominationum ‘
numero.Exemplum,(i dicamus, 1 p” ™ p:4 cub.zquatur 64, acd-
piemus propter cubum Rz cubicam 64, eft 4,& eam reducemus ad
quadratum denominationem mediam,in quam fienda eft tranfmuta-
ti0,& habebimus s p™ R” ®quale 4 Gdratis & 16 numero, & fi s p*
R" p:4 rebus 2quatur §,quiares non habet radicZ , reducito §ad na
turam quadratiquadrati,& fit 625, ideo dicemus, quéd 1 R™ p™ -
quarur 4 quadradsquadrad p:624.

Acftimationis ratio fic habetur in media denominatione 2quali
extrema & numero.Reduciro 2equationem quam habes innaturam
denominationis media,in quam fienda eft trafmutatio , & hocabijce
ex numero denominationis medig,& g refidui,fumpra fecundum na
turam denominationis media,ex qua fit tranfmutario,eft rei zftimas
tio.Exemplum, fip” R®p:64 xquatur |1p” R"p: 64  12cub,
12, cubis dicemus p” R" p: s6®quatur | 1p” R"p: 16 #23d.
1 2 Gdratis,gltimatio primg gquationis eft 2, & quia media denomina
tio in quam fit tranfmutatio cft Gdrarum,ducemus 2 in {e fir4, abrjce
ipfum ex 1 2 numero cuborum , fit 8,refiduum cujus fumemus g: fes
cundumnaturam denominationis medize,ex qua fic tranfmutatio , &
eft cubus. igitur e cub. 8,qua cit 2,erit etiam wftimatio rei in fecuns
dazquatione. Aliud Exemplum, i p™ " p: 64, gquatur 24 dratis,
tu f{cis,quod cranfmutatur in p™ R™ p: §12 2quale 24 cubis, 2quatio
aurem primi propofiti fuit 2,cubus it 8, nam media denominario fes
cunda elt cubus,abijce 8 ex 24,numero l 1p"R" p: 64  244d.
qdratorum,relinquitur 16 cuiusRequa 11 p"R p: 512 23qu,
drara,id ¢ft fumpta fecundum naturam denominationis mediz , pri
mzx zquationis, quaeft 4,cfteftimatio p' &' p: 12 xGlis 24 cubis,

Sed ubi intermedia denominatio fungitur numeto uel extrema
denominationi,facto tranfitu in comparem, ex 7* regula, reduces ut
. priusftimationem quam habes in naturam denominationis medig,

cuius quaris ftimationem,& ¢i adde numerum denominationis me
diz, (i media denominatio cuius @ftimatio quaritur,iuncia fuerit no
mero,uel minuemus, i iunéta fuerit extrema denominationi , & eius
aggregati ucl refidui 2 fumpra,ex narura denominationis medize; cu
ius zftimatio cognitaeft, eritequatio fecundz quaftionis quzfita,
Exemplum. fit " 2" ®quale 3 cubis p: 8, & aftimario rei cognita 2,
: tranf
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& tranfmuratur exreguia {cptima in R™ p® P! 3 quadratis-cequalia 4,
reducoigiturz ad naturam quadratimedi® | R™p™ = 3 cub, p:8
denominatiBis;cuius queritur xftimatio.Sit | 8™ p™p: 3Gd. 4
4-¢ex hoc abijcio 3 numerum quadratorum, quia quadrata funt iuns
€ta r° p°,& non numero,relinquitur 1,huius g cub. queeft 1,eft rei
@ftimatio,eft autem cubus denominatio media ®quationisiam cogni - |
. Rurfus fit R™ p™ gquale 7 Gdratis p:4,& fit tranfmuratio in R® p™
p:7 cubis ®quale 8,ex 7" regula,& fic huius co I R®p"p:7cub. .8
gnitazquatio,qua fit 1,8 uclim reliquam, re- | r"p™ = 7Gd. p:4
duco 1 ad §drarum,mediam denominationem ignotam,& fit 1,huic
addemusy numerus: Gdratorum, quia media denominatio ignota,
qua eft Gdratum,iungitur numero,{cilicet 4,& habebimus 8 , huius
Rz cubica fumpra ex naturamedize denominationis cognite, & eft 2,
talis g: cubica,eft rei 2ftimatio,quando p™ rR™ 2quatur 7 §d.p: 4.
i - Exhoc patet,qudd {emper,habito uno capitulo; per fecundam, Cor™ ;
tertiam & quartamregulam,uel per {fextam,{eptimi,oftauam, &nos -
nam,habebimus aliud generaliter, i generaliter , ucl particulatim , i
particulatim. Exemplur igitur tale fit,cognito capitulo cubi & rerum
zqualium numero, proponatur cubus aqualis 3 quadratis & 10 nus
mero,habebimus igitur ex {eptima regula cubum & 3 res xquales iz
#o;2quatio huius eflt Rz vicub.R: 3 T piR 2t miR v: cub.Re 3 miRz.
2 L huius igitur quadratum,addito 3 numero quadratorum,quia qua.
drata iungunturnumero,erit aftimatio cubi equalis 3 Gdratis & 10
numero,& hoc eft,quia denominatio media cognita,que eft res,non
habet ex {e radicem, & fic primo generaliter capitulum cubi aqualis
qdrais & numero,aliali)p mulca capitula inueni,duplici uia.

: - EMONSTRATIO.

- - Ernehoc uoluntarium uideatur, demonfiratio huius adijcienda 10
eft, inuno pro omnibus,, fit cubus o ¥,
cum 4 Bnumero,equalis o ¢ numero re e
rumsid eft corpori DG, fitautem 1 L,nus
mems rerum,zqualis o  fuperficiei, in 100
numero,X fit quod ex m k in K M,equa e o
le.a ¢ numero,& quadrato A B, erit igis
wr quod exrLin K mequale ac& au L —
bo x L,& fimiliter,quodex o Ein D G, AT
gquale cubo D £,& numero AB,p Eau i * 2
t€ eftlatus p F,& k 1 latus K m,fed HL

zqualis eft D 6,cumigiturex R kin x nbat Ac,&expzin m,aﬁn.
pofita

G
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aN Fradice Kk m,& p eradice 5k, nefciofexpein Fx, fitas,

ex HKInK mfit 4 ¢,ndqp hocd Theone in Euclidis comentario eft de

monfiracum,igitur cum zftimatio rei in uno fir K L,in altero » &,fcs

quitur ut {ublara ¥ p,2equali ¥ x (utrags enim 2equatur quadraro De)
€x H &, relinquatur K 1,rei 2ftimatio,quod eft propofitum,

Eft& genus tranfmurationis in difsimile, ur cum §d'qd™ aequas
tur rebus & numero,8 res eft g § p:2,gracia exempli,eritGd'qd" p:
eifdem rebus 2quale eidem numero,& res erit eius apotome, uidelis
cet R § m:2,& econtra. . :

Tranfmutantur & ea,quee conftant ex quatuor nominibus , cum
fuerinr tres partes continue proportionales, & 2quales rebus uel cus
bis,dico autem,numerus & Gdratum & §d'§d”, nam divifo numero
rerum per R numeri,exit numerus cuborum , mukiplicato uero nus
mero cuborum,per g numeri,producitur numerus rerum ium
qd'qdrato & Gdrato & numero eifde,uelur , i §d'gd™ p:8 Gdratis p:
64,quantur 1 o cubis,igitur ducto 8 R 64,in 1 0 numerum cubonz,
erit 3 Gd'§d™ p: 8 gdratis p: 64, 2quale 8o rebus, Habita autem una
®quatione,diuide cum ea Bz numeri,quod exit,, eftreliqua zquatio,
uelut § Gd'qd"™ p: 8 Gdraris p: 64,2quatur §6 rebus,& res eft4 , erit -
1 §d'gd™ p: 8 Gdraris p: 64 @quale 7 cubis, inde diuifo 8 radice 64,
per 2 priorem 2quationem , €xit 4,{ecunda quatio , gd'Gdrari p:8
Gdratis p: 64,2qualium 7 cubis.

Eft etiam rranfmutatio capitulorum ex tribus conftantium, inca
pitula ex quatuor,& pro exemplo,regulam unam exponam , fi fit cas
pitulum cubi & numeri 2qualium {dratis, conuertetur in capitulum
cubi & rerum,2qualium gdratis & numero,hoc modo, manente nu«
mero gdratorum,duc dimidiumnumeri dratorumin{e , & produs
&t eft numerus rerur,quze funt cit cubo, & oftaua pars prioris numes
ri eft femper numerus, qui eft cum Gdratis,& xquatio femper manet
eadem. Exemplum,cubus p: 1 6 2quatur 1 4 §dratis,duc7 dimidium
14in {¢,fir 49,accipe & de 16,quodeft 2 , habebis 1 cub.p:49 rebus
2qualé 1 4 quadraris p:2.Aliud,cubus & 40, xquatur 8 quadraris,
duc 4 dimidium 8 in fe,fit 1 6,;numerus rerum, accipe  de 40 quod
eft §,igitur cubus & 1 6 res zquantur 8 quadratis p: § , X zquatione
una inuenta,habes reliquam cit fint edem, demonfiratio huius non
efthic neceflaria, 01 ' |

Docetur
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Doouur o generaliter clxae denominationis 2qua?
i @quatio gen: me
Ilséim'ume &numero. - Cap, VIIL

| - DEmoONSTATIO. '
ey It inquam, cubus quadrati & numerus ¥ zqual:s ahqmbus
RO rebus , & fitnumerus rerum a p,& fit 8 D portio, ex qua
EACAE | ﬁunpwlatert,quz]crdau primi g, du®oin a G reliquiz

. numeri rerum,Hat ¥ numerus 2quationis , dico & efleref
ae{hmznonun,mm quia ex fuppofito ,ex &

" in'wa,fit & exein B p,fit cub. E,ecoquod
& fuitlatus relatum,s o, & produtumex = -
in A ¢,&in B p,2quale eft producto ex & in

A fequitur cim A p,fit numerusrers,quod oD
res quantur cubo quadrato, &'.num?r‘:)r, ;
- mﬁuncaefhmmonexpfus s | 2 s
| Recveras ol A AR
&mndmnhocfomahnn-rcguh,cum TS

ﬁrcrmt denominatio media & numerus,2quales medice;& ex nume
ro medizedenominationis,feceris duas partes,ex quarumuna inradi
cemalterius,fumptamfecundum naturam denominationis, prouenis
* entis ex diuifione extremae per mediam, & dedudtam ad naturam ip-
- fius mediz denominationis,fiat numerus quationis,tunc radix ipfa
antedp deducetur ad naturam denominationis medix, eft rei 2ftima-
tio. Exemplum, 1 o res,zequantur quadrato & 21, tunc quia res funt
immediate quadrato & numero, {ufficit facere de 10 duas partes , ex
. quarum unain aliam fiat 21,8 erunt 7 & 3 , & utragy eft rei =ftimas
- tiosAliud, 1 o res,zquantur cubo & 3, hicres eft coniuncta numero,
fed non cubo,cum intermediet quadrarum. Ideo dividemus cubum
-perrem, exit quadratum , dicemus igitur fac ex 10,duas partes, ex
quarmnunamquadratam alterius radicem,fiat 3,8 erunt 1 & 9, nd
ex 1 in 3R o fit 3;ideo talisgefailicet 3,eft rei gftimatio. Aliud, 10 cu
bi zquales funt §d'qdrati,& 64,iam hic cubus haeret qd"’drato,& i
~ numero diftat intermediantibus drato & re, dices igitur , facde 10
- duas partes,ex quarumuna malrmus cubu,producatur 64;& erunt
partés 8 & 2,qui ad cubum deducendus eft,igitur 2 eft rei ¢ftimario,
~Aeilicer quod om‘ rteat femper numerum cum quo operamuir , ¢ffe rei
: ind,

2quationem & eft quarti modi cxemplum , 10 cubi zquans
¢ tur'p R°& 48,tiic iam cubus diftat 3 R° p°, intermedio qd'qdratl, &

inumtmumrpoﬁmquadram&mdlwduglmr% ppercubum :
' exit



1 ¥ fHumo-mrnr e.um uu’ 14

exit quadramm,d:ms, fac de 10 numero mediz dcnomafg)nﬂ
duas partes,ex-qéarum una,in cubum radicis quadrats alterius pro
ducatur 48 numerus axquationis, & erunt partes 6 & 4, nam ¢x 6 in
8 cubum 2 radicis quadratg 4,fit 48,idecipfum 2 radix quadrata 4,
' eftrei @ftimatio. Manifeftum eft igitur,quod femper {umimus radis
cem ex natura denominationis, fecundum quam media inmaiore con
tinerur,8¢ deducimus eam ad naturam ipfius medize , & qui {cit hoe
facere,nouit capitulum,& qui nouit capitulum,fcit eriam hoc facere.

E & uero manifeftum, quod cum media denominatio,extremae &
numero 2qualis eft,tuncinomnibus ; pxmrq; in Maximo numeros
duas xftimationes neccﬂ'ano .

De fecunda incognita quannm non mtﬂnpheata. Cap, l X.

modi autem cft cxcmplu,quando ahtcr uix rer
exphcm'c T'res erant uiri pecunias habentes , Primus
o dmndxo reliquorum habuit aureos 3 2. Secundus cll reliquorix ter
tia parte 28, Tertius cix u reliquorum parte quarta 3 ¥ ;quaritur quans
tum quifep habuiesStatuemus primo rem ignotam primam, fecundo
{ecundamrem ignotam, tertio igitur 3r1aus |Pri: Secund; Tersi:

re-l,mmusanta parte rei, ac quarta parte |res - quan: 33 m:

mus

quantitatis relicti{unt;iam igitur uide, quan
‘tum habet primus, equidem (iilli dimidium
fecundi &tcrn) adijcias,habiturus cﬁaureos

-;z,habetlgimrperﬁamos 32m: L quan:,

m: 1§ > p:gpol™ t:quare habes
bit 16—-- iquam"P;;. Toaghgc autécum
fic equale uni poﬁnom,mt +pof:&quant:
zquale 1 6%, quare deducendo ad integra y
pofi&'3 qua.nt aquabuntur 32. Rurfus ui
deamus,quannnnhabeatfcmndns habet hic
28, ficiternia pars primi ac tercq addatur ; ea
eftfpolip:rofm:t po{' m: 5% quant:hoc
cﬁlgltm'-.;polj p:

L quant: m

Quarta parté reliGse
primus 564 p:3pofl:
m: 3 quan: zquaha
pofitioniprime
Zpol: P ¢ quan:zGe
lia16+

Sccundus 173pi%

fz
b ol 11 4-P° =g

lia quantitati fecundg

u. 7 quan:p: Tpoi:aae
qualiz 175

¥o4m:-quant: abfjccex 28 rzlmqmtm',l‘r TP
m:  pol:& tantum habuitfecundus.fuppofitum ¢ft aurem

habere illum quanunmn,quanntas igitur fecunda,equi udﬁ-;; {ui

met,

-
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met,& 17 3 m:} pol:abiectis communiter % quantitatis,X reftituto
m: alteri parti,tient +-quan:p: pofl: 2qualia 17 5, quare 11 quan:
p: 3 poliequalia erunt 232, multiplicatis partibus omnibus per 2
denominatorem,inde duces quamuis |7 pofl: p:3 qua: ¢Gl 132
earum ad wqualitatem aleerius, inpo | 3 polip: 11 quan:gqlasz
fitionum aut quantitacumnumero,ut |7 polip:2§ Fquiixfleo4%
pote dicendo, 3 pof: p: 1 1 quan: equantur 21 2,uolo modo ut finc 7
politiones,& erunt per regulam quatuor quantitatum proportionas
lium, 25 %quan-itqmlt's 494%;habes igitur,ut uides,7 pof:p: 3 quan
titatibus @equalia ¥ 32,87 pol: p: 2§% quanditatibus xqualia 4045,

igitur cum 7 pof: fintidem;in utrogy eric difterencia quanticatum, fciz
licet 22 %,20qualis numerorum differentiz,que eit 362 %, divide igi
tur,ficuc in pofitione fimplici,per capitt |7 pofip: 3 quan: 132
lum tcrtium,;ciz—’;—, pcf 22‘%‘ , eXIit 16, 7‘poﬁp: zs-_'-;:.quan: _}0_1_3;'_
zftimario quantitatis, & rantum habuic 7,5 quan: ifaualcs 3'6";_—'_3
fecundus. Rurfus ponamus primo efle I : | |
rem,fecundo iam erant 16, terdio litfecunda quantitas,cumcp fecuns
dus cum tertia parte primi & tererj,habeat 28,ipfe autem habeat 16,
erit-4-pof:p:+quantitatis gqualis 1 2,refiduo 16 & 28,&ideo 1 polt
p: 1 quantitate zquabuntur 36,at uero primus,cum dimidio reliquo
rum habuit 32, dimidium reliquorumecft 2 3t
& p: f-quan:igitur 1 polip: 8 pt & quan:  ypoft 16 - ¥ quant
equantur 32, igitur abiecto 8, fiet 1 pol: Lpof: pr L quan: 12
p:+quan: xlis 24, quia igitur 1 pof:p:1 1 pof: p:tquan: 24
quan: equabatur 36,igitur differentia 24 1 pof: p: 1 quan: 36
& 36,quz eft 1 2,2quarur dimidio quantd 3 quan: xqualis 12
tatis,quare per modum capiruli tereqj;diui - 41 :

o 12 per ! , exit 24, xftimario quantitais, feu numerus aureorir terz
tij,iam igitur conitat fecundit habuifle 16, tertium 24,primus autem
cum dimidio fecundi & tertij haber 32,detradto 20 dimidio fecundi
& tertij,ex 32;relinquitur 12 numerus primi, habuit igicur primus
aureos 1 2,{ecundus 1 6, tertius 24.Operario prolixa,& clara tamé ac
facilis,{emper autem reducenda eft denominatio una ad eundem nus-
merum,& tunc differentia numerorum xqualis neceffario erit diffes
rentize alterius denominationis;ut uidifti bis in hoc exemplo

Exemplum aliud. Dixic primus fecundo,da mihi tertiam partem
tuorum,& 3 p:8 habebo triplumrefidui tui. At fecundus primo,da
dimidium,& 2 p:tuorum,& quod tibi relinquetur,erit nona pars om
niit qui ¢go habebo, Dabimus primo rem, {ecundo quantitat, quia

2 12uur
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igitur dando £ & 3 p:fecundi, primo , relinquitur fecundo % quang
m: 3, X hoc oft certia parsaggregatiprimi [Primus  Secundys
quod eft 5 pofitio p: +-quantitatis p: 3,igi |1 pof. 1.quan;
tur triplato 3 quanim: 3 , & fit2 quanim: [y pol.p: 4 qua.p:3 tris
9, erit hoc 2quale pof. p: +quan™ p: 3, | plum%quan. m: 3. .
quarereddendo quod eft minus,alceripars |7 5ofiprizeq s Z qua
ti, fiet 1 politiop: 12 , zqualis 1% quan®, Rt
Rurfus quia dictu eft, quod fi pngmcils det ;‘?ula.p. U Po‘;f: ki
= i : * | nuplum Lpof. m: 2
dimidium p: 2, fecundo, erir refiduum {cili ST P DT
cer-+pof. m: 2,nona pars aggregati, quod . R e PN,
eft 1 quan:p:1-pol. p:2,igitur multiplicando tale refiduum per 9,b¢t
4 rpof. m: 18,2equales 1 quan:p: Lpof™ p: 2, reddendo minus al
teri parti,& auferendo fimilia,habebimus 4 pof. 2quales 1 quan® p:
20,habebas etiam 1 pof. p: 12 wqualem 1 % quan®,reducito partes
ad gqualitar unius denominarionis,& primomultiplicando 1 pof.p:
12,¢dlem 1 3 quan:per 4,fient 4 pol.p:48 gquales 6 3,quan”,& hoc
comparabis,ut uides infigura,cum 4 pof™ xxqualibus 1 quan* p: 20,
& fimiliter eadem ratione reducendo | 4 pof. p: 48 xdqles 6% quan;
numerum quanticatit ad wqualitaté, |4 pof. xgles 20 p: 1 quan:
habebis § quan**cequales 36 p:3 po {4 pof. p:68 p: 1 quan: xqlcs
firionibus , & § quantitates p:100, 4pof. p:6% quan:
s;ﬁlcs 20 [}_)Of- ¥, inutrogs ca[[ii.l tranfz § % quan: aqualis e
eres wici{sim,per regulam, {i @quas . T T2
libus gqualia a!c)ldas ,?ota quocp (Elicnt B :fqual g F 3 po?
lia,& habebis RTINSk b
equalia, 4 pol®p: 68p - :
7 quan®® acles 4 pol® p: 63 quan” |§ 9UaNP: 20 pof. aequal,
inde abicctis fimilibus, relinquentur | ¥ 9U37P:3 pol.p:136
§ & quan: ®quales 68 , igitur diuifo |17 pof. zquales 136 :
&3, per 55, exit 1 2 gltimario quantitatis,& id quod habuit fecundus.
Eadem ratione, transferes in fecunda@quatione,partes difsimiles, di
cendo,fis quan:eequantur 36 p: 3 pol™,& § quan:p:100,@quantur
20 pof™,igitur §-quan® p:20 pof *’ ;2quantur §.quan” p: 3 pol” ps
1 36,inde abiectis fimilibus relinquuntur 17 po{® 2quales 1 3 6,quas
re diuifo 1 36 per 17 exibit 8,pofitionis ftimatio , feu numerus pris
mi,habuit itags primus 8 , {ecundus 12,8 quamuis aliter hec etid {ol=
ui pofsint,hoc tamen proprium eft magis & purum, ut uno ecodem
impetu rora quaftio abfoluatur,& i etiam primum exemplum per {o
lum rem oftendi queat, =4
gy
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: Defccundaqumnmc incognita muluphcata. Cap. X.

@l Vmuero du quantitates incognita mulnphcantur saut

S in fe ducantur , quatuor fient modi, quorum maior pars
& : el tria habet membra.
1_-'__:-({ DemonsTrATIOL
Primus eft,cum quadratum unius,& quantitates ip{a comparan
tur.Sicigicur primo quadratum & c,cuius latus A 8,gquale duplo 4
8( quintuplo E,gratia exempli,igitur pofita & b 2
quah numero rerum,fthct 2, erit A p 2quale dus
plo A e, igit ¢ F xquatur qumruplo E,quare ex 1§*
fexti elementortim, A s ad E,ut g ad ¢ b, eft autem

A B pofitio,& ¢ p pofitio m: 2,& § numerus cognis |

F D
tus,quare regulaeit,
| Recvira. A ¥
Pofita re quantalibet,duceamin fe,detracto nus B
mero rerum, & quod exit,diuide per numerir igno

tx quantitatis,exibit @flimatio ignote quantitacis. Excmphtm ,;ponas
turres 7,ducatur in 2 m: fc,qma pofitum fuit , ut equaretur duabus
rebus,& quing quanntanbus fiet 3 §,diuide 35, per § numeru quan
titatum, exit quan: etiam 7,& {i ponatur res 10,ducemus eam in 2 m;
ideftin8,& het 80,undediuilo 8o per §,exit 1 6,quantitas 2*.Quod
fi quanritas 2* ponatur cognita,multiplicabimus eam per fuum nume
rum,& producto addemus quadramm dimidfj ipfius numeri rerum,
& radix tonus,addlto dimidio numeri rerum,eft ftimario rei. Ex-
emplum, (it 2* quantitas 1 6,ducemus in § fit 80,adde 1 , quadratum

dmndq numeri rerum,fit &1 ,huius gz eft 9, cui addito dun.lcho numes
ri rerum fit 10,quantitas ipfius rei.

EMONSTRATIO,
Rurfus,fit decuplum A B,equale quadrato A8
& feptuplo &, gratia exempli, & fic quadratumas »
fuperficies & ¢ & B fit 1 0,igitur feprupli £ 2quas
le eft ¥ b fuperficei,& ut in precedentiy A B ad &, fic 7

ad ¢ b,quare regulaeft,cum resequantur quadrato 3
.rei X quantitatibus, lg
Recvira

Pofitam rem quantamcungg libuerit,minuemus
~ex numero rerum,& ducemus eam in refiduum,pro

ductum dividemus cum numero quantitatum,quod exit eft quantita -
EXR. .o

A B
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tis zeftimatio. Exemplum,ponatur hoc in cafu res 8,minue ex 10 nus
mero rerum,relinquuntur 2,quos duc in 8,fit 16, diuide per 7 nume
rum quanticatiy,exit 2 Z zftimatio quantataus,quod fi fecunda quan«
titas cognita fit, ducemus eam innumerum fui, & quod produditur,
a quadraro dimidij numeri rerum minuemus,& radix refidui, addita
uel detracta,a numeri rerum djmidio,oﬁendit aftimationem rei. Ex-
mplmn,ponanu- quantitas fecunda 2 Z,ducatur in 7 numerum quan
titacum, fic 1 6,abijce hunc numerumex zg,quadrato dimidij 10 nu=
meri rerum,& relinquitur o, cuius radix addita uel detracta d §, dimi
dio ro numeri reram,oftendit 8 uel 2,xftimariones ipfius rei.
DemonstTraTIO.

'3 Sit etiam E numerus,zqualis quadrato A B,quod eftac,& nus
mero A’ qui i eft {uperficies ¥ p,pofita igitur 4  prima, numero fes
cuda,E terria,B D quarta,eritproportio A B ad e;utnumeri ead e D,
quare regula erit, cum quantitares 2quantur rebus& quadrato res
rum. Resvia.

Polfita rem quantamcungg libuerit , ducemus in aggregatum ex
ipfa & fuo numero,& productum dmtdemus per numerum quantita
tum,& quod exit elt 2ftimatio quantitatis, Exemplum, § quantitates
xquatur 7 rebus,& quadrato rei,& res et 3,dicemus igitur, duc 3 in
10,aggregatum 3 ftimationis rei & 7'numeri rerum, fit 30 , dinide
per §;numerum quantitatum,exit 6,aftimatio quantitatis. Quodfi
quantitas fecunda ficcognita,ducemus eam in fuum numerum,& pro
ducto addemus quadratum dimidfj numeri rerum,& radix rotius,de
tracto dimidio numeri rerum,eft eflimario rei. Exemplum, ponarur
6,quantitatis ftimatio,quando § quantitates zquales func7 rebus,
& quadrato rei,ducigitur 6 zftimationem quantitatum in §,numeri
quantitatum,fit 3o , adde his quadramm 3+ dimidij 7 numeri reru,
{cilicer 42 %,ab huius radice,qua eft 6 2, [iauferas 3 4 dimidiumnu
meri rerum,relinquetur 3 2ftimatio rel.

Not™.  Solemus autem his uti poﬁnombus, cum duorum numerorum,
qui ab initio ponuntur,nulla exprimitur comparatio, necin aggrega
to,necin differentia,nec in muldplicatione,nec in diuifione , feu pros
portione,necin radice, his enim'quings modis comparantur numeri,
quare fi unus confiftat;nulla eft fecundze quanticatis urilicas , fed una
pofitione quzftio foluicur.

DemMoNSTRATIO.

4  Quod fi produétum,ex re in quantitatem,quantitaribus & rebus

comparetur,confurgent duo modi tantum , aut enim tale producta,
: quans
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quantitatibus & rebus 2quabitur,aut res- zquabuntm produdio &

quanmanbus,fit& res A B,quantitas A ¢, nUmCrus quantitatum A D,
numerus rerum A E, eruntigitur ex fuppofito;duz fuperficies o c,& |
B E,2equales 4 Foeftautem A ¥ gqualis quatuor-fu -
ciebus,G 4, G B, G, G ¥, igitur hae quatuor ¢
fuperficies,equales funt {fuperficiebus o c& & &,
detradtis itagp 2qualiter tribus {upficicbusc a, 1|,
G B, G C, relinquetur altera G A,2qualis 6 F,qua
reex1§* fextielementorum,a p ad pe,utc sut ©
E A,proportioigitur numeri quantitatum,ad res
fiduumiex re,ut refidui quantitaris, ablato nume - 4~
1o rerum , ad numerum rerum, fecundum hoc
mregula. s R B G s :
Si nota fueritres,abfjciemus ex eanumerum quanmatu & cum
refiduo dividemus produtum,ex numero rerum in numerum quan
ntamm,quod exu:,eﬁ addendum numero rerum, & totum eft quans
titas. Exemplum,fint sores X 12 quantitates, xquales producto rei
in quantitarem,& fit quantitas 1 8,tuncabijcies econtra, 10 numerum
ferum,ex 1 8 quantitate,& rchnqumlr 8,a1m quo diuide m,produ
Gumex 10 rerum numero,in 12 quantitatum numerum, & exit 1§,
quem adde,ad 12 numerum quanmatum,ﬁt 27,rei zftimatio , unde
1o res,funt 270, 12 quantitates {unt 21 6,quaiuncta faciunt 486,
productum 1 8 quantitatisin 27 rem,& ita po{luimus exemplum, re
gulg conuerfum,ut intelligas unam & eandem effe rationem. Quod G
produdtum ipfum cognitum i fit,diuide ipfum productum per. numes
rum quantitatum, i fitminor numero rerum,aut per numerum rerti,
i ille fit minor numero quantitatum,& dimidium exeuntis, ducin {e,
dquo abrjce illud,quod prouenit,diuifo producto ex numero maio-
re in produdtum quantitatis,in rem,per numerum minorem , feu nus
merus rerum {it maior,{eu minor,& R refidui,addita uel detradta,ab
co quodinfe duxcras ,oftendir =ftimationem quantiratis, aut rei i {cili
cet,que minore nuimero defcibitur,inde | yes quan: pmdu&u
diuilo per eam produto, exitilla,que | 5 6\ il 64 _
eft maiore numero definita. Exemplum Fuiin
2 res & 6 quantitates, equales {unt quan \_

B

LRV .

titati rei,qua eﬂ,grana exempli 64, dis 2 6.l_.6_ " 2 %_f
uido 64 per 2,minoré quims, exit 32, 384 4
cuius dimiditt 16,infeduce s 8 fit246, | 7 8
abijcio ex hoc; 9 2:qui prouenit,divifo, .. T

.;8*‘
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384 producto 6,in 64,per 2,relinquuntur 64,cuius radix eft 8, qua
additauel detractad 1 Gnumero,aqlnan in {e duxifti,oftendit rei 2efti-
mationem 8,uel 24,quare {i res valet 8;quantitas etiam eric 8 , diuifo
enim 64 per 8,exit 8,8¢fi res ualet 24,quantitas eft 2 2, diuifo 64 per
- 24, inutroq cafu, 2 res & 6 quatitates, gquantur 64 quantitati rei.
" DEMONSTRATIO. | _

Quod filatus Unum,zzqé.l(amr producto unius in alterum; & reli
quo lateri, fit latus illud & 3,& reliquum A E,numerus uerolateris A s
eft a c {uperficies,igitur E ¥, fitex {uppofito,ex 4  in fuumnumeri,
eadem autem fit ex A ¥in E ¢,proportioigitur ABad A E,utnumeri
axad E c,eft auir & c refiduum a & quantitatis,& & ¢ numeri rerums
quare regula erit, . Regveyra, . ;

Cum fuerint res zequales quantirari rei,& quantitatibus,& nota
fuerit quantitas,minuemus eam ex numero terum , deinde ducemus
quantitatem in {uum numerum,& productum diuidemus per tale res
fiduum,quod exit,eftftimatio rei. Exemplir, 1 o res,zquantur quan
titati rei,& quatuor quantitatibus,& quantitas ipfa eft 8, aufero 8 ex
10,relinquitur 2,duco etiam 8 quantitatem,in 4 numerum ipfius , fic
32,quem dinido per 2,refiduum reliGum,exit 16, 2ftimatio rei, &
ubi prima detractio nequiret fieri,cafus non poteft in ueris numeris
effe.Si uero nG quantitas,{ed ipfa res,fit cognita,quiaex A B, inAc,

fit,quantir ex 4 £ inaggregatumex A B et numero 4 §,dinidemus pro
- dudtum ex numero rerum in 2ftimationem rei,per aggregatum ex re
& numero quantitatum,quod exit,eft quantitatis zftimatio. Exems
‘plum, 10 res 2quantur quantitati rei,& 4 quantitatibus,& reseft 1 6,
duco 16 remin 10 numerum rerum, fit 1 6o , diuido per 20
' gatum ex 4 numero quantitatum & 16 rei zftimatione , exit 8,
aftimatio quantitatis, i uero quantitas rei cognita effet , duces talem
quantitatem rei,in numerum quantitatum,& productum diuides per
numerum rerum,cui exeunti;adde quadranr dimidij eius, quod exit,
diuifa quantitate rei per numerum rerum,& radix aggregati, addito
dimidio,quod prius in e duxeras, eft rei zftimatio. Exemplum; fint
4 res equales § quantitatibus,& quantitari rei,qug fit 45,ducam 45,
per § numerum quantitatum,fit 22¢,diuido per 4 numerum rerum,
exit §6-4;cuiaddo 31 25 quadratum § £,dimidij prouentus 4¢ diuifi
per 4, & fit totum 87 £Z,cuius radici qua ot 9 2, Gaddantur £ di
midium prouentus diuifionis, et 1§ res,
| DemonsTrATION
Cum uero quadrarum rei,& quantitas rei,& res;inuicem compa
rantur,
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rantur, funt modi tres,primus eft, cum quadraci rei,gqualeeft quan
titatibus rerum & rebus, & fic A B-res,cuius quadraum ac, & fic B »
quantitas,& A D quantitates rerum,& erit,ut quoties B F in 8 D conti
netur,totus fit numerus quanutaus rei, DC :

igitur erit rerum numerus , quia igitur B ¢ @
aequalis eft 4 3,& ¢ D eft numerus rerum,erit
‘utrdetracto numero rerum ex re,relinquatur
B D,productum ex numero quantitatis rei,in
quantitatem. unde regula. 5

Recvra. '

‘Cum quadratum rei 2quatur rebus , & ~ ° ®
quanutanbus rerum,fi res eft cognita, auferemus ex ea numerum res
rum,refiduum diuidemus per numerum quantitaris rei , & prodibit
quantitas. Exemplum, 1 o res cum 4 quantitatibus rerum , 2xquantur
quadrato rei,& res eft 30,aufero 10ex: ;o,rqummr 20,quem diui
do per 4,numerum quantitatis rei , & exit §, aftimatio quantitatis.
Quad fi quantitas nota fit,ducemus eam in numerum quantitatis rei,
& producto addemus numerum rerum,& conflabitur rei ftimatio.
Exemplii, 10 res & 4 quantitates rei,equantur quadrato rei, & quan
titas eft 7,ducemus 7 in 4 numerum quanntaus, & fiet 28 , cuiadde=
mus 1o numerum rerum,fiet eftimatiorei 38.Si uero produ&um ex
re in quantitatem cognitum fuerit,ducemus ipfum in numerum quan
titatum rerum, & ei gddemus. quadratum dimidfj numeri rerum , &
radix totius cum dimidio numeri rerum fuperaddito , eft xftimatio
rei. Exemplir, drari rei gquamr 10 rebus, & quatuor quantitatibus
rerums& quantitas rei eft o,ducemus §o in 4 numerum fuum, id eft
quantitatum rerit, & fit 200,cui addemus 24,§dratum di-
midij 1o numeri rerum, fic zzg,cuius radici addo ¢, dimi= :
dium numeri rerum,& fit 20 Jrei a:fhmano,mde diuifo 50 s 3
produ&o rei; in quantitatem exit 24, ®ftimatio’ quantitas (.,
tise s DEmONSTRATION :

Quod fi quantitas rei,2qualis it quadratis rei &nu-
mero rcrmn,ponemus rem A B,& quantitatem B C, & quan
titas rei A C,ea:caufa neceflario erit & p cnumerus rerum,
& a b eritaggregatum quadratorum, igitur detradtanc by
ex B C,relinquetur .0,qua diuifa per numerum quadrato:

,Pdelblt B ¢ equalis A B.regula igitur eft. -

EGVLA. .
Cum fuerit quantitas. rei,2qualis. quadéans rei & nus

mero

E D




‘ &h;l-hmk'bnrnr CarpaANI - 7
mero rerum,X tueritnota res,ducemus eam in numerum quadratos
- "““",& Pmdﬂéhmnmm rerum , & conﬂabitt?::luamiﬁ
tas. Exemplum,quantitas rei equatur 6 quadratis rei,& o rebus, &
reselt4,ducgine numerum quadratorum,fit 24,adde ¢i 1 0,nume-
rumrerum, fit 34,2flimatio quantitatis. Q uod fi quantitas cognita
fit,auferemus ex ¢a numerum rerum,& refiduum dividemus per nus
merum quadratorum rerum,quod exit,eft xftimatio rei. Exemplum,
quantitas rei equatur 6 quadratis rei,& 10 rebus , & quantitas ipfa
eft 34,aufero 10 de 34,relinquitur 24,quem divido per 6,numerum
quadratorum,exit 4-¢ftimatio rei. Si ueroquantitas rei cognita fit,di
‘uidemus eam per numerum quadratorum , & prodeunti addemus
quadratum dimidij ¢ius, quod exit divifo numero rerum per numes
- rum quadratorum rerum,& radix totius,cum detractum fuericidem
" dimidium, erit rei cftimatio, Exemplum. Quantitas rei aquatur 6
quadratis rei,& 60 rebus,8quantitas rei cit 1200,diuide 1200 per
6 numerum quadratorum rei,exit 200 , cui addo 2§ , quadratum g,
dimidij prouentus 6o numeri rerum,diuifi per 6 numerum quadras
torum,fit 22,3 cuius radice,que cft 1 5, aufero § dimidium ipfius
prouentus,& relinquetur 1 o,rei zftimatio,inde diuifo 1200 , quieft
quantitas rei,prodic 1 20 zftimatio quantitatis.
v it b DemonsTraTION
_ Quod i numerus rerum, it equalis quadrato rei & quantitatis
‘bus rerum (etenim ad unum quadratum,uel ad ynam quantitaté rei,

- per cOmunem diuifion€, femper,ut in uniuerfis dictu eit
capitulis,reducere licet) ponemus.4 B rem,gdratum eius
A C,numeru rerll B D,eritigitur E b numerus quantitatis |
rei,& ¢ b numerus productus ex numero quantitaturin ¢ {
quantitatem,qug fit ¢ F,quiaigitur ¢ D, eft refiduum a B Ip
& B D, erit regula haec. Recvira. :

- Cum fuerit numerus rerum , 2equalis quantitatibus
rerum,& quadrato rei, & fuerit res cognita , auferemus
cam ex fuo numero,& refiduum dividemus per quantis 4 ®
tatis rei numerum,quod exit, eft quantitatis -zftimatio . Exemplum,

10 res,gquantur quadrato rei,& tribus quantitaribus rei,& res eft 4,

- auferemus 4 ex 10;relinquuntur 6,divido per 3,;numerum quantitas
tum rei;exit 2,2(timatio quantitatis. Si uero quantitas cz%m‘ra fit,du
cemus €am in numerum quantitatis rei,& productum auferemus ex
numero rerum,refiduum cft rei 2ftimatio. Exemplum, 1 o res 2quan-
tur quadrato rei,& producto rei in‘quantitac€ ter ; & quantitas eft 2,
| duces

D

E c
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ducémus igitur 2 2ftimationem quantitatis,in 3,numerum quantitas
tis rei,& producitur 6,quem aufero ex §o,numero rerum , relinquis
tur 4,eftimario rei.Si uero producdtum ex re,in quantitatem , cogni¢
tum fuerit,ducemus illud in numerum {fuum, & productum auferes
. musd quadraro dimidij numeri rerum,& radix refidui addira uel des
tracta,ab ipfo dimidio numeri rerum,oftendit zftimationem rei. Ex+
emplum, 1 o res,2equantur quadrato rei,& 3 quantitatibus rerum, &
quantitasrei eft 8,ducam 8 in 3 ,numerum quantitatis rei,fit 24,hunc
abijciemus ex 2§,quadrato § dimidfj 10,relinquitur 1,cuius rz, quae
eft 1,addita uel detradta ex §,oftendit 6,ucl 4,2ftimationes rei,unde
diuifo 8 quantitate rei,per 6,uel per 4,exit 1 4 uel 2,ftimatio quan»
tauis, DemoNsTRATION - :

- Quod fi quadratum rei,& quantitasrei , & quantitas , inuicem
comparentur,confurgunt tres alij modi , fit igicur primo quadratum
+ rei,equale quantitatibus rerum,& numero quantitatum ; & ponatur

a B res ipfa,cuius quadratum & ¢,zquale fit quanticaribus rerir (qua
fint AD,itaut D E,fic quantitas) & numero quantitatum D E, qui fic
F B,ericq (uperficies 6 r 2>
lis ex fuppofito , fuperficiei c
¢ K,quareex 1§ 6 elemento ¢ | K|
rum AB,ad D uclutur,ad b -
D c,eft aiit 4 Bres,D E quanti RO - $
tas, H FAUMErus quantieatir, ' + Trgd |
< p refiduum rei,& produdti '
€X NUMEro quantitatis rei, in A
ipfum quanticatem,quare res |
gulaeft. Recvias 1 |

Cum quadratum rei,2quale fuerit produdlis , ex quantitatein
rem& in numerum, fuerittp res ipfa cognira,ducemus rem in numes
rum quanticacum rerum,& producto addemus numerum quantitas
tum,& cum aggregaro diuidemus quadratum rei,prouentus eft ofti
matio quantitaris. Exemplum,quadratumrei,equale fit fex quantita
tibus rerum,& 20 quantitatibus & ipfa res fit 12,duco 12,in 6 nume
rum quantitatis rei,fit 72,cuiaddo 20 numerum quantitatum,fic 9 2,
cum hoc diuido 144 quadratum reiexit 1 43, quantitasipfa, i uero
quantitas cognita fit,ducemus eam in numerum fuum, & {eruabimus
productum,deinde ducemus eandem in numerum quantitatis rerir,
huiustp producti dimidium,in fe ductum,addemus priori producto
& radici,ipﬁus,aggrcgati » adfjciemus dimidium: quod in {e duxeras

: ' (& 88 |

mus,
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mus,& totum eft eftimatio rei. Exemplum,Quadratum rei,

fit 12 quantitaribus,& § quantitatibus rei,& quantitas ipfa eft 2,du.
cam 2 quantitatem,in J 2 numerum {uum, fit 24 , deinde ducam cans
dem quantitatem 2,in § numerum quantitatis rei,& fit 10, huius dis
midium quod eft §,duco in fe, fit 2§,addo ad 24,iam feruavi, fic 40,
huius radici qua eft 7,addo idern dimidium quod eft §,fit 1 2,2ftima
tio rei. Vbiautem nota effet quantitas rei (& eftin figura fuperficies
£ x)ducemus eam in fuumnumerum,& producti tertiam partem,ad
cubum reducemus,ducemus & quantitatem reiin numerum quantis
tacum,& dimidium productiin fe multiplicabimus, & ab hocauferes
mus partem,quam ad cubum duxeramus, id eft cubum ipfum, tertize
partis,primi produdti,quem {eruafti,& radicem huius refidui , addes
mus & minuemus,a dimidio {ecundi producti,& radices cubicze ags
gregati , & refidui fimul iuncte, funt peftimario rei. Exensplum.
Quadratum rei,xquale eft 1 2 quantitatibus, & 2 quantitatibus rei,

& quantitas rei eft 24, ducam 2, in 24, fit 48 , huius tertiam pars
tm’ qua:(ﬁlé, dl.lﬂmadm’ . " : | .
bum,fit 4096 , ducam etiam 24 Quad.ra Q"‘?: Qua:rd
in 12,fit 288 , cuiusmedictatéin &l ,

fe duco,& fit 1 44 medietas, & ei L 288 > 48

us quadratum,20%36,ab hocau 144 16

fero 4096, relinquitur 16640, 20736 —— 4098
cuius rfdicem addo & minuoa 16640
144:fuc144pRe 16640 X144 T IR
m:Rt 16640, horum radices cus 144 M:R 16640
bicz iun@=, funtrei zftimatio. -

Qudd i ex numero,per z2qualia diuidendo,fumpta medietas,nd pro -
ducar quadratum ®quale,aurmaius cubo tertiz partis primi produs
¢ti,operaberis per refiduum regula capituli , cubi @qualis rebus &
numero,nam facta multiplicatide per productum,utin exemplo per
24,quinumerus eft quantitas rei,erit cubus 2equalis rebus & numes
ro,rebus quidem produdtis ex quantitate rei in numerum fuum , nue
mero autem producto ex quantitate rei in numerum quantitatum ; ut
in exemplo dictum eft,quod quadratum rei 2quale fuit 2 quantitatis
bus rei,& 12 & quantitatibus,8 quod quantitas rei eft 24 , dicemus
igitur cubus ®quatur 48 rebus,p:288 numero, & 48 producitur ex
24 in 2,8 288 ex 24.in 1 2,ergo ponamus quod quadratum rei gqua
le fit 2 quantitatibus rei & 3 quantitatibus,& quantitas rei fit 8,duce-
mus 8 in 2,& 3,& producentur 16 & 24,igitur cubus xquabitur 16

rebus
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rebus p: 24,& resualet g2 1 3 p:1,ex €apitulo {uo,inde diuifo 8 quan-
titaterei;per g 13 pr1syexite §% | Quad. rei Quan:  Quan;rei

m: $,quantitas ipfa,eftautemqua | 3 i
dratum gz 13 pi1,hoc 14pire §2 R
&:}{uan:itas reieftr7s 5 mt%, ARV 1é
&

8,cuius duplum eft 1 6,& tres quantitates funt,R §2 m: 2 , qua
iuncte cum 1 6,duplo quantitatisrei,faciunt 14 p:re §2,qdratum rei,

Nota quéd i hac regula.femper res eft media proportionalis, Not™ i
inter quantitatem & aggregarum ex numero quantitatum,& produs -
€to rei in numerum quancitaris rei,ut in exemplo,R: 13 p:1, quaeft
res,eft proportionalis inter gz §Zm: ,que eft quantitas, X R g2 p: .

§» qui conftat ex 3 ,numero quantitatum,& productoex Rz 13 pi1,re
ipfa,in 2,;numerum quantitatis rei.

Nota etiam,quéd regula hac pendet ex capitulo cubizqualis re Not™
bus & numero,uelut fequens,ex capitulo cubi & numeri 2qualium fecud.
rebus,& ultima,ex capitulo cubi & rerum 2qualium numero.

Nota etiam,quaod res eft eadé,quze queritur in capitulo cubi ¢ Not™
lis rebus & numero,fed quann’tas,:}{ numerus , qui prouenit diuifo terriux,
quocung numero,pet rem ipfam,nam eidem capitulo, cubi qualis
rebus 8 numero,competit una {ola res,fed infinite quantitates , ue-
lut ditum eft hic,quod res et g2 1 3 p: 1,& diuifimus 8 , quantitatemn
rei,fi autem ponatur cubus equalis 16 rebus & 24 numero , erit res
femper &2 1 3 p:1,{ed pofita quantitate rei 4,erit numerus quantitatis.

6,& quantitatis rei 4;& quantitas Rz 1 $m: %, :
_ DemoNsTRATION

-Quod fi quantitas rei,aequalis{it quadratis rei,& quantitatibus; 10
ponemus A Brem,& quantitatem B ¢,& numerum quadratorum, fes
cundum quem 2 G,xqualis A B,continetur in 80 , & erunt quadrata
ap,iuncta , & £ ¢ refiduum , equale numero quanritas '
tum,& fit numerus quantitatit ¥ ¢ eritigitur ¥ 3, ¢quas ¢
lis £ ¢,quare B ¢ quantitatis ; ad 4 B rem, ut o ¢ refidui .
rei,ductzein numerum quadratorum, 3 quanticatead E |-+ D
€ Fnumerum quantitatum , erit etiam ex hoc g3 refis-
duum,2quale A ¥ refiduo,quare a 2 media proportios
nalis intér & n& B ¢,divifam fecundumnumerit, fecuns | | [©
dum quem B G continetur in 8 b, i

Nota igitur,quod in hac tota regula,res media pro- :
portionalis eft,inter quanticatem diuifam , per numerum quadrato- Not® ,
rum,& refiduum rei & numeri quandtatum. . - '

- G 3 Recve
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ReGgvia.

Regulaigitur eft,cit quantitas rei,zqualis fuerit quadratis rei &
quantiratibus,& res nota fuerit,ducemus eamin fe, deinde in nume-
rum quadratorum,& productum diuidemus, per refiduum rei a nus
mero quantitarum,& quod exit,eft quantitas. Exemplum,Quan; rei
@quatur tribus quadratis rei,& 12 quantitatibus , & fitres 20, gras
tia exempli,duco 20 in fe,fit 400,duco 400 in 3 numerum quadratos
rum,fit 1 200,diuido 1 200,per 8, differentiam rei & numeri quantis

. gatum,exit 1 §o,quantitas ipfa. Si uero quantitas ipfa cognita fit, non

'Y

res,duc eam in numerum quantitatum,& productum divide per nus
merum quadratorum,quod exit,abijceex quadrato dimidij prouens
tus quantitasis diuifee per numerum quadratorum , & radix refidui,
addita uel detracta,i dimidio eiu{dem prouentus,oftendit zftimatio
nem rei, Exemplum,Q uantitas rei,22qualis ft 4 -quadratis rei, & 3
quantitatibus,& quantitas ipfaeft §o,duc §o.in 3 numerum quantita
tum,fit 5 go,diuide 5 §o,per 4 numerum quadratorum,exit 37 <, des
inde diuide §o,per 4, {cilicer quantitatem per numerum quadraros
rum,exit 1 24, huius dimidium,quod eft 6 3, duc in fe,fit 39 ;%4 quo
abijce 37 L,relinquuntur 1 5%, cuius radix et 1 £,qua addita uel des

eractad 6 oftendit xftimationes rei,7 £,uel 5. Si autem producium

feu quantitas rei cognita fit,ducemus quantitar€ rei in numeri quans
titatum, & productum diuidemus per numerum quadratorum, exiés
eft numerus,qui cit cubo gquatur tot rebus, quotus.eftnumerus qui
prouenit diuifa quantitate rei per numerum quadratorz. Exemplum,
Quantitas rei,quafit 1 §oo,xqualis eft 4 quadratis rei,& 6 quantita
tibus,ducemus igitur 6 in 1 §00,fit 9000,diuide per 4 numerum qua

dratorum,exit 22 §o, numerus, o ; .
qui cum cubo xquatur 37§ re- Quan: rei  Quad.rei quan.
bus, eft autem 374§ numerus, 1500 : 4 i

qui prouenit , divifo 1§00 nu= 223(7,5 S’?m
mero quantitatis rei ; per 4 au- §

merum quadratorum,per.capitulum autem {uum;resualet 10, uel R
300 m: §,& uterdp iftorum numerorum, poteft efferei ftimatio ;in
calu ifto,quando quant™ rei,quze eft 1 §oo,quatur 4 quadratis rei;
& 6 quantitatibus,& xftimatio quantitatis habetur,divifo 1§00 qui
<ft zftimatio quantitatis rei,per alteram wftimationemrei,
DemoNsTRATION
Cum uero quantitates ¢ b, innumero C ¥, ®quales fuerint quas
dratis & B rei,& quantitatirei p 2,reducendo.ad unam quanticat€rei; .
erit
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eritdetracta communi fuperficie pE, 3
{uperficies 6 ¥ 2qualis Ac,quarequa &
dratum 4 B,per primam fextielemen e
torum , zequale {uperficici, ex Ecin F 16 1
partem E ¥ talem,qualis A2, eftpars -

B C;igifar ex 16” 6' elementorum, A3
miedia eftinter o ¢ & partemiillam ex ;
s Funderegula. | ]

" - Regvia: :
* Cum fuerint quantitates , 2quas | A B

les quantitati rei,& quadratis rerum,

& fueritnota res ; ducemus eaminfe, deinde produ®um innumes
rum quadratorum , & diuidemus , quod producitur ultimo , pet
numerum quantitatum, detradia re, & exibit quantitas, Exemplum,
12 quantitates , equantur quantitatirei , & tribus quadratis rei,
& reseft 4,ducam 4.in {e, fit 1 6;ducam 16in 3 , numerum quadras
torum rei,fit 48 , dividam 48 5 per 32 numerum quantitatum, des
- tracto 4re,& eft dinidere per 8,exit 6,quantitasipla. Siuero quane
titas cognita fit,duc eam in numerum fuum,& productum divide per
- numerum quadratorum rei,ei prouentui adde quadratum dimidsj ei
* us,quod prouenit,diuifa quantitate per numerum -quadratorum , &
radix totius,detracto eodem dimidio , eft zftimatio rei. Exemplum,
12 quant® zquantur quan® rei,& 3 quadratis rei, 8 quantitas eft 6,
duco # 2 in 6,fit72,diuido per 3 numerum Gdratorum;fic 24, deinde
diuido 6 quantitar€,per 3 numerum Jdratorum, exit 2 , cuius dimis
dium quod eft 1,duco infe fit ctiam 1,addo ad 24, fic2§ 5 cuius 2 §3
detracto 1,dimidio 2,relinquit 4, aftimationem rei. Siuero quant®
rei nota fir,ducemus eam in numerum quanticasum, & produdtum di
uidemus per numerum quadratorum,& quod exit, eft numerus qui
sequatur cubo & rebus,quarum numerus eftid, quod prouenic diui

{a quantitate rei, per numerum cred O uane el :
quadratorum,inde gquatio rei; Q'“a;l rc_l Q_u;n m . ‘Q’u:n.
cft ftimario quaefita , unde di- 3 488"
uifa quan®® rei,per aftimationé | 53 |
rei,exibit 2equatio quantitatis. |[— 4

- Exemplum, 1 2 res,zequales funt quan® rei,& 3. quad. rei» & quant™
reiseft 24,duco 24.in 12,fic 288 ,diuido per 3,exit 96,deinde diuido
24 peridem 3,numerum quad. rei, exit 8 , igitur cubus p: 8 rebus,
@quatur 96,tuncuero per capitulum {uum,res ualet 4.Jdeo 4 eiﬁﬁ
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aftimatio,cum quo diuide 24 quantitatem rei, exit 6 quantitas ipfa.
Scias,quéd quodlibet capitulum, feuregula ex pracedentibus;
haber omnes propricrates contentas in cadem regula;in fingulis mo-
dis,quamuis modo utamur una, modo alia, fecundum quod illud
quod eft notum,aliud fie. Exemplum, in decima regula funt quingg
proprictates. P R I M A, quod proportio quantitatis ad rem,efturdu
&a re innumerum quadratorum, & detracta quantitate,, ad numerts
quantitatum.s £ C v ND A,quodres eft proportionalis,inter quantie
tatem diuifam per numerum quadratorum,& differentiam rei 4 nus
mero quancitatum. T ER T 1 A,quod ductareinfe, & poftin numes
rum quadratorum,ducto quadrato,tantum fit, quantumex quantita
tein refiduum rei& numeri quantitatum.Q v AR TAX QVIN T 4,
funt reliqui duo modi procedendi illius regule, adi mamuoncm rei,
homm exemplain quaﬁlombus fubiungere libuit,
QvasTio 1.
quemas duos numeros,quorum quadrara iuncta,fint 1 00,& pros
ductum unius in alcerum duplum fit aggregato coril. Ponemus prie
mum rem,{ecundum quantitatem, igitur quantitas rei, zqualiseft 2
rcbus X2 quanntanbus,quarc ex4 regula,propomo refiduireiad
2,ut 2:ad refiduum quanticatis,igitur erunt tres quantitates propore
tionales,refiduum rei,2,& refiduum quanntaus,res autem conflatex
fuo refiduo & 2,{ed quantitas ex fuo refiduo & 2,igitur res eft aggre
garii prima & {ecundze trium quantitati proportionalium,& quanti
titas aggregatum fecundzx & tertiz,igitur ex dictis in capitulo trium
quantitatum proportionalium,quadratum aggregari prima & {ecun
dae cum quadrato aggregari fecundae & terrize , & cum quadratofes
cundz,@quantur quadrato aggregati ipfamm trium quantitatum,
at uero quadratum aggregati primee & fecundz & quadrarum aggre
tifecundae & tertiz ex fuppofito faciunt 100,8¢ quadratum fecundz
eft 4>quia 2* quantitas proportionalis. fuicz, igitur quadratum ags
gregati omnium trium quanuramm eft 104, igitur tres quantitates
iple jundta,{unt & 104,& quia 2 * eft 2,erunt reliquae, {cilicet prima
& tertia,R2 1 04 m:; 2,fac igitur ex Rz 104 m: 2,duas partes,producen
tes 4,quadratum 2,& erunt R 26 m: 1 PiR Vi23 MiRz 104, X B2 26
M) MR V:23,miRe §04, qu;a res coftat ex prima & fecundapro
portionali,& qudtitas ex 3*& 2* pportionaliserit igitur ur addamus
2 utriqp parti,{cilicer fecundam quanmatc,&ﬁ'etrzs R 26 p.d PiR V3
23 iRz 104, qudtitas R 26 p: 1 MR V:i23 MiRe 104, horiz Jdrata
uncta funt 100,pracife , & productum uniusin alterum eltme 416
P4
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P:4, duplum aggregati corll, |36ty pire viz3 mime 104
mauc ‘0'“:;‘““‘ P’lfl’::d‘fd"s R26PI MIRVI23 MR 104
peruenires ad partes has, quas s ?
uides infra, liquerautem :{de mvv::;o P«f?z v..zoczssm:m 22?'4
ilke confufze magis funt,quam. |2 32 TR 200T TS gt
uis {uperioribus xquiualeant,
v ' VAESTIO Il
Jnuenias duos numeros,quorum drata iuncta fint 100, & quas
dratum maioris,equale fit ductui maioris in minorem quater cum
octuplo maioris. Ponemus maiorem rem,minorem quantitaré,critcg
quadratum rei,zequale 4 quantitatibus rei & 8 rebus,quare ex 6 res
gula,auferemus 8 ex re,& fiet refiduum res m: 8,unde divifum per 4
exibit} rei m: 2,8 heceft quantitas quadrara,igitur rei &4 reim: 2
zqualia funt 1 0o, quare 1 5% quad. p:4 m:1 re,xqbitur 100,& qua-
dratum 2quabitur 4% rei,& 90 -%, quareres elt R 90 155 pi 5. &
quantitas eft4huius m:2,{cilicet e § 224 m: 1 43,
Qvastrio rin )
Inuenias duos numeros,quorum Gdrara iuncta fint 100, & pros
du&tum unius in alterum,zquale fit triplo quadrari minoris, & fexcu
plo eiufdem minoris. Ponemus rem minorem numerum,& quantitas
tem maiorem, igitur quantitas rei, xquatur 3 §dratis rei & 6 rebus,
quare ex 7" regula,quantitas eft 3 res p:6 quadrata,igitur rei & triix
rerum p: 6 juncta f{unt 100,igitur 10 quadrata p:36 rebus p:36 , %
quantur 100,& 1 §d. p: 33 rei,equatur 6%, res igitur eft, R 9 1§ mi
1 £, & quantitas triplum huius p:6, id eft: 86 15 p: 3.
Tae QvasTio 111
Facde 20,tres partes proportionales,quarum mediz quadratit,
equale fit duplo producti mediz in minorem,& quadruplo minoris,
pofita media re,& minore quantitate , erit quadratum rei , quale 2
quantitatibus rei,& 4 quantitatibus.QQuare ex notando primo nong
regula,res media eft proportionalis , inter quantitatem & aggregas
tum ex numero quantitatum 4,ac producto rei in numerum quantita
tis rei,{cilicet 2, tertia igitur quantitas eft 2 res p: 4,quia igit 3° quanti
tas eft 2 res p:4,8¢ 2* res,8 hae cum prima conftituunt 10,erit prima
6 m: 3 rebus,quare ductaprima in tertiam, fier quadratum fecundz,
igitur 1 dratum @Grur 24 m: ‘ 2respi4 | res | em:3red?
eqdratis,quare 7 draragquan  1gpiw13% |Re3 3| 6mige 30
tur 24.8¢ res eft g2 3-3,& haec eft media, cuius duplum p: 4eft tertia,
videlicet 4 p:R 13 %,inde detracto aggregato f:{cunds & tertize i::h:;

29
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relinquitur prima 6 m:gz 305;h2 autem quantitates proportionales
funt,& quadratum fecundze eft zquale duplo producti fecundz’in
primam,cum quadruplo primz,ut proponebatur, ' |

De cubo & rebus aqualibus numero, Cap. XL

293 Cipio Ferreus Bononienfis iam annis ab hinc triginta fer
A\ “f-ll m¢é capitulum ho¢ inuenit , tradidit uero Anthonio Mas
Aea R § rix Florido Veneto,qui ctin certamen cit Nicolao Tars
k Z8 talea Brixellenfe aliquando uenifler, occafionemdedit, ut
Nicolaus inuenerit & ipfe,qui cum nobis rogantibus tradidiffet, {up
prefla demonfiratione, freti hoc auxilio, demonfirationem quacfiuis
mus,cam@p in modos, quod difficillimum fuit, redadam fic {ubiecis
mus. ‘DeEmoxsTrRATIO.
* « Sitigitur exempli caufa cubus s #& fexcuplum lateris ¢ 1
le 20,& %onam duos cubos a2 & ¢ 1..,:1!»!01‘:.1:1p differentia fic z:??t:
quod productum A c lateris, in ¢ x latus, ]
fit 2, tertia {cilicet numeri rerum pars, &
abfcindam c 8,2xqualem ¢ x,dico, quod fi £ L
ita fuerit,lincam a & refiduum , efle2quar
fem G u,& ideo rei xftimationem, nam de -
G miam fupponebatyr,quod icaeffet, pers . .
ficiam igitur per modum primi {fuppofiti e
&' capituli huius libri, corporapa,pc,pE A %
D F,ut per D ¢ intelligamus cubum B ¢, per ,
p ¥ cubum 4 B,per D A triplum c 8 in quadratum & B,per p E triplum
A Bin quadratll B ¢.quiaigirurex A cin ¢ K At 2;ex 4 Cin ¢ K ter, fiet
6 numerus rerum, igitur ex Az in triplum 4 c in< x Hunté6 res a s,
feu fexcuplum aB,quare rriplum producti ex 4 8, B ¢,4 C, eftfexcus
plum 4 B,at uero differentia cubi a ¢, acubo ¢ k ; & exiftenti a cubo
B ¢ i atjleex (uppofito,eft 20,8 ex fuppofito primo ¢ capituli, eft
aggregatum corporum D 4,D E, D F,triaigitur hacc corpora fune 20,
pofira uero 8 ¢ m:cubus & 8,2qualis eft cubo 4 ¢,& triplo A cinqua~
dratumc 8,& cubo 8 ¢ m:& triplo & cin quadrarum a ¢ m; per de-
monftracaillic,differentia autem tripli 8 ¢ in quadratum a c; & triplo
A ¢in quadratum s ceft productum 4 B,8 ¢,a ¢,quare cum hoc,ut de
monftratum eft,equale fit fexcuplo 4 ; igitur addito fexcuplo 4z,
ad id quod firex a ¢ in quadratum B c ter, fiet triplum B ¢ in quadras
rum A ¢,cum igitur B ¢ fit m:iam oftenfum eft,quod productum cs
in

H

B

r
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i quadrdtum 4 c ter,eft m:& reliquum quod ei quatur eft pigitur
triplum ¢ 8 in Gdratum a 5,& triplum & ¢ in drar ¢ 8, & fexcupli
a B nihil faciune. Tanta igitur eft differentia,ex cOmuni animi {entens
tia, ipfius cubi 4 ¢4 cubo & ¢;quantum eft quod cSflatur excubo 4 c,
& triplo a cin quadratum ¢ B,& triplo ¢ Bin quadratum A cm:& cu
bo 8 ¢ m:& fexcuplo 4 B,hocigitur eft 20,quia differentia cubi £ ¢,3
¢ubo ¢ 5, fuic 20,quare per fecundum {uppofitum &' capituli , pofita
B cm:cubus a8 2quabitur cubo 4 ¢, & triplo 4 ¢ inquadratum B ¢,
& cubo B ¢ m:& triplo 8'cin quadrarum A ¢ m:cubus igitur 4 B,cum
fexeuplo A B;per communem animi fententiam , cum @quetur cubo
4 ¢ X wriplo4 ¢ in quadratum ¢ B, & triplo ¢ B in quadratum a8 m:
& cubo c'sm:& fexcuplo 4 B, quaiam ®quatur 20 , ut probarum
eft,2quabuntur etiam 20,cum igitur cubus & 8 & fexcuplum B x-
quentur 20,& cubus 6 #,cum fexcuplo ¢ H2equentur 20,erit ex com
muni animi{ententia,& ex dictis,in 35 p'& 3 1* undecimi elemento-
fum;G Hequalis A B,igitur ¢ 1 eftdifferentia 4 c& ¢ 3, funrautem
A c& ¢ Buel & ¢ & ¢ x,numeri feu liniz continentes {uperficiem ; z»
tualem tertiae parti numeri rerum,quarum cubi differunt in numero
fequarionis,quare habebimus regulam,
‘Recvra, |
-Deducito tertiam partem numeri rerum ad cubum , cui addes
tuadratum dimidfj numeri aquationis,& totius accipe radicem, fcili
cet quadratam,quam feminabis,uniq dimidium numeri quod iam
in fe duxeras,adijcies,ab altera dimidium idern minues,habebisy Bi
fiomium cum fua Apotome, inde derradta gt cubica Aporomz ex B2
t]:a:ubica f;li Binoi;ii ,;:ﬁdul’i' quod ex hoc relinquitur;eft rei eftimatio.
xemplum. cubus & 6 pofitiones, 2quan " Ly
tur m‘:ducito 2, tcrtiarl:lo partem 6?2(1 cue |cub’ p:6reb® xilis 20
bum,fit & ,duc 1o dimidium numeri infe, *

20
fit 100,iunge 100 & 8, fit 108 accipe radi 8 —10
cem quae elt Rz 108, & eam geminabis,alte 108

riaddes 10,dimidium numeri,ab altero mi R 1o$ pi1o
nues tantundem,habebis Binomitt R 108 R 108 m:10

p:10,& Apotomen R 108 m: 10, horum |¥V: B 108 piio
accipere™ cub® & minue illam que eft Apo | ViU 108 m: 10
toma,ab ¢a qua eft Binomij, habebis rei zftimationem, 2 v cub: B2

jo8 p:1om:Rev: cubicar: 108 m: 10,
Aliud,cubus p: 3 rebus zquetur 10,duc 1,tertiam partem 3, ad
cubum, fit 1,duc §,dimidium 10,ad quadratum,fic 2§-iunge 25 &1,
s H a2 flune
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fiunt 26, huius radici adde §,8& ab eaminue §,habebis Binomium w2
26 p: §>& Apotomen gz 26 m: §,igitur reizftimatio eft g vicubica 2
26 pi§ m:R vicubica Rz 26 m: §,experientia fichaberr,

ra: vicubica rRa:26 pig . m; Ra:Vv: cubica na. 36 m:§
cubi partium ra: 26 p: § ~m: S RM26Mi§
hoc autem totum,ut liquet,eft 10 ey

Quad: partiir, ra:vicubica §1 piR:2600 R Vicu® §pmiRz 2600
wriplicara §drata partium, = R vicubi1377 p:R 1895400 -
rRa:vicubica 1377 miRz 1895400 partesipfe
m: Rra:vicubicag 26 m: ¢. p: Ravvicubia r 26p; §
Producta partium in triplata quadratorum
p:Ra:vicubica49299354 p: 688§ m:Rai47385000m: 7020
m: Ra:vicubica 49299354 m: 6885 m: Rai47385000p: 70200
* Porrohz ra:cubica quatuor nominibus conftantes,ad duas reduci
poflunt,cum enim 688§ dempferis ex 70 20,relinquetur 1 3¢, detras
¢taetiamradice 47 38g§000;¢x radice 492993 §4, relinquitur ra:

18954, igitur talia producta erunt raiv: cubica Ra: 18954 m: 13§
* m: Ra:v:cubica Ra: 189§4,p: 1 3 §,cubus igitur totus, ex demonftra=
tis in 3° libro eft 1 o p: Ra:v:cubica Ra: 18954 m:1 3§ m:Ra;v; cubis
.caRa: 18954 p: 1 3§,at uero tres radices feu res funt
Ra:v:cubica ra: 18954 p: 13§ m:raivicubicara: 18954 m:134.

Tundis igitur omnibus fimul,cum radices il uniuerfales cubi
ce muruo {e deleant , fiet aggregarum cubi & trium rerum, 10, ad
unguem.

- Exemplum tertium, cubus & 6 res quantur 2 , duc 2, tertiam
partem numeri rerum,ad cubum fit 8,duc 1 dimidium 2,ad quadra-
tum fit 1 ,iunge 8 & 1,fiunt o, huius radix eft 3, ergo geminartze 3,alte
ri adde 1 dimidium numeri,fiet 4,ab altero minue 1 , fimiliter dimiz
dium reliquum numeri,fit 2,minue igitur ra: cubi minoris ex maios
re,habebis 2ftimationem rei,Ras cubicam 4 m: ra:cubica 2. _

- Memento autem eius,quod in capitulo de educenda cubica radi.
ce inlibro tertio dixeramus,quandogp radices illas uniuer{ales cubis
cas,numero integro,uel fracto aquipollere,ut in primo exemplo do
cuimus,nam ra:v:cubica 8a:108 p: 10 m:ra:v: cubica ra: 108 m:

70,¢ft 2 utibi ex regula patet , & ut experimento etiam notifsimum
‘ﬂ&
De
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_Dc@bﬂuaﬁrcbus'&ﬁﬁfncrm ~ Cap. XIL

Dnmons'rnano.

= ¢ etiam cubus qualis rebus & numcm, & fint duo cub:
NG D CcX D ¥,quorum latera 4 B & B ¢,producit tertiam pars
S| tem numeri rerum,inuicem ducta,& ipfi cubi juncti 2qua
= les illinumero,dico A ¢ effereiqueficze aftimationé ; cum

- enim ex A B,in B C,fiat tertia pars numeri rerum,ex A B in B C ter, fiet

‘numeruss rerir,& ex 4 ¢ in produGtumex A Bin & ¢ ter,fient res ipfa,
pofita A ¢ re,at ex a ¢ in productum ABins ¢
ter , fiunt fex corpora, quorummafumcx AR F
in quadratnmnc,a]na tria ex B C in quadras
- tum A4 B,hxcigitur {ex corpora,equalia funtre
bus, ipfa uero cum cubis b ¢ & b ¥, ex primo

E

fuppofito capituli fexti conftituunt cubum 4 &, —— .
cubi etiam b ¢ & b r,22quinalent numero pro- SRy
pofito,igitur cubus 4 &,xqualis eftrebus &nu 4 B G

mero propofitis,quod erat demonftrandum,{u

pereft oftendere, quod triplum 4 ¢ in produtum A inB G, ﬁtzqua
le fex corporibus,id oftendd, i probauero ex a 5,in c ductoinac,
fieri duo corpora ex 4 Bin quadratum 8 ¢,& ex B ¢ in quadrariz AB,
nam quod fit ex 4 c iffproductum 4 Bin B ¢,2quale eftei,quod firex
& sin fuperficiem » £,latera enim omnia omnibus funt xqualia ; fed
hoc zquale eft ei,quod fit ex A Binc D& pE,quod autem fit ¢x A8
in D £,2quale eftei,quod ficex ¢ 5 in quadratum 4 z,quoniam|. latera
omnia omnibus funt gqualia,quod i igitur ex 4 C,in productum 4 2 in
B ¢ fit, ®quale eft his, qua fiunt ex azin quadr.mun BC &d: BCin
quadratum 4 3,quod eft propofitum.

: EGVLA. :

Regulaigitureft,cum cubus tertize partis numeri rerum , maiot

non fuerit quadrato dimidij numeri ®quationis , auferes 1pfum ex
eodem,& refidui radicem,adde dimidio numeri 2quationis,atg ite:
rum minue ab codem dimidio,habebistg ut dicunt, Binomium , &
Apotomen, quorum g cubica junctae rem ipfam confticuunt. Exew
plum,cubus 2quatur 6 rebus p:40,duc 2,tertiam partem numeri re-
rum,ad cubum,fic 8,aufer ex 400 , quadraro 20 , dimidij numeri, fic
392;huius radicé adijce ad 20,fit 20,p:R: 392, detrahe etiamab coz
de m,ﬁt 20 m.R39 2;horum R cubicz iuncta,faciunt rei aeﬁnmauos

H ; hem,

{4
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nem,Rev:cubicam 20 p:r: 392 p:r: v: cubica z0m: R 302, Alf
cubus gquatur 6 rebus p: 6, tertiam partem numeri rufui,qu?:lﬁug’
ad cubum,ducito.fit 8,detrahe ex 9 quadrato dimidij 6 numeri gqu;
tionis,relinquitur 1,cuius Rzeft 1,hancadde & minue 4 3,dimidio nu
meri, fiunt partes,4 & 2,quarum g cubice iuncte, faciunt Rz cubicam
4p:re cubica 2,2ftimationem rei.- Sy

At ubi cubus tertiz partis numeri rerum,excedat quadratum di
midfj numeri,z2quationis,quod accidit quandocungs numerus zqua
tionis-eftminor 3 cubi illius, uel ubi ex% numeri rerum, producirur in
R+ eiufdem numeri maior numerus numero gquationis,tunc hoc dif
foluitur per quaftionem Alizam , de quain libro de quzftionibus
Geometricis dictum eft,fed fi libet tantam effugere difﬁculﬁm,plz
xumc capitulum 2™ huius tibi {atisfaciet,

De cubo & numere 2qualibus rebus, Cap-.‘ XIIL

DemoNsTRATIO

30 @ Oc capitulum ex praecedens 3
21 & ti trahitur , (e igitur cubus :

1 o bl G 1, equalis rebus 4 3,quae |
eS| defcribuntur quadrara fus * |

gﬁd & numero r, & fit bafis cubi G =, ' /

quadratii G K,cuius pars quarta fit HL,
refiduum autem zequale A p {uperficiei,
latus autem,quod ¢ tetragonicum A 2
uocant,refidui ¢ o fit ¢ E,{ituero mk di i
midium  x,3 quaabfcindatur m n; 2
qualis ¢ ,dico quod tam BN, QUANK,
cubi , cum numero ¥, @quantur rebus
A B,ut numerus rertl X gquationis idem Im
maneat , & primo oftendamus de un,
conftat enim cubir 1 N continere latus
fuum, n v in quadrato H N, quadratum
autem 4 B (quia GL 2qualiseft D, & & : 1

G L triplum eft quadrati 5 m) 2quale #
eft triplo Gdrari u m,& quadrato m N, Fouriesss NUMETUS,
hac autem fuperant,ex 4* 2" elementos ]
rum,quadratum H N,in duplo 1 M in N x,quare in eo quod fitex H K

inn x,quia #x duplaeftad r m,cubus igitur # N ,\cGtinet latus {uuin
- HN
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# N in fuperficie A2 minuseo,quodfitex Bk in x 8, At uero,quiacu
bus & x continebat res feu latera 1 x in quadrato 1 k,uelin quadrato
A B,CUMNUMEro F,igitur ex communianimi {ententia, ¥Fnumerus x»

qualiseft producto ex 1k in differentiam Gdratorum A3 & 6k, at

differentia ¢ x & A seft,quanta differentia 1 L & ¢ B,quia 4 D eft -
~qualis L differentia autem 1 L & c 8 eft,ut quadrati u m& m.5,igi

tur ex differentia quadrati 1 3,& m nin B K, fit Fnumerus,atuero ex
4 2'elementorum,differentia quadratorum u m, feu mx,& M N, eft
duplum m 8in N K,cum quadrato 8 x,& ideo mn & mKin Nk, &
ideo B Nin N K,igitur ex H K in productum # ¥ in ~ K fit F numerus,
addarur igitur ¥ numerus,cubo 1 §, & ex alia parte productum ex -
HKinK N ductumin 1 Nproducto ex u N in{uperficiem & B, minus
producio u K inK N,fet cubus 1 N cum numero xqualis 1 N ducte
in & B,{eu rebus ex A B,quod erat probandum, Similiter , quia diffe
rentia 6K & & B,qu eft 1 nin k N,ducta in K #,producit ¥, differen

tia etiam A 3 &quadratix N (cum 4 B fit ¢qualis quadratis um X mx

& m N,& ductui k m in M 1) 2qualis eft differentize dupli x Hin N

i quadrato x B,addito ei rectangulo B §in N K, at quod fitex 1 Nin
N K cum quadrato ~ H,equaleeft produdto ex k1 in H N, per 3™ 2}
elementorum,igitur quadratum A B fuperat quadratum N K in proz
ducto k min # N femel,cum igitur numerus F,contineat § Kin produ
¢to x vin 1 N,& cubus k N continear x Nin quadrato K N, erit, ut cu

- bus k N cum numero r,{eu cum productoex x n in retangulum x B

in H N,2qualis producto A Bink w,igitur cubus K N cum eodem nu<
mero F,equalis eft A 8 numero rerum eidem.Ex hacdemonftratione
patet,quod ®quatio cubi qualis rebus & numero,2qualis eft amba

us equationibus cubi & eiufdem numeri @qualium toridem rebus,
imuliunctis,ueluc fi cubus eequalis fit 10 rebus & 12,& 2quatio fit
R 7 P 1 ,%quationes cubi p: 1 2,2qualium 10 rebus qua funt 2 & »

- ym:1,fimuliuncte,facientre 7 pr 1.

Regvira.

Regula igitur eft,cum fuerit cubus & numerus 2qualis rebus,in
uenies eftimationem cubi @qualis rotidem rebus , & eidem numero,
cuius dimidium in fe ducito & triplicato, hoc abfjce ex numero reri,
& rerefidui,addita dimidio 2ftimationis cubi 2qualis rebus & nu-
mero,uel detra&ta,oftendit ®itimationem cubi& numeri zqualium
rebus.Exemplum,cubus p: 3,22quatur & pofitionibus , tuncinuenio
aftimationem cubi 2xqualis 8 rebus p: 3,¢x praecedenti capitulo,& cft
etiam 3,huius dimidium ducoin fe, fit 2 4, triplica,tic 6 3 , abijce ex 8

r<rum
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rerum numero, fit refiduum 1 4 ,cuius g additauel detracta abridi
midio wftimationis cubi aequalls rebus & numero, oftendit utralg
aftimationes queefitas alteram 1 3 p!R I sreliquam 1 L m:g 1 3+

- DemoNSTRATIO,

Nunc etiam oftendamus , quomodo una @ftimatione habita,
abfq; auxilio praecedentis capituli habearur & reliqua,& fit,ut ex a0
in A ¢ quadratum fiat numerus zquationis,ira quod quadrata A p &
A ¢ iuncta,faciant numerum rerum,eritGp ex 8° capitulo, A b,rei »fti
mauo,& it ¥ © linea, cui fi adderetur dimidium 4 o quadratum totis

us,xquale foret quadrato a ¢ & quadrato dxmndqa p,dico FH gﬁi:
reliquam zftimationem,quando cubus cum nume- .
roex A pin A ¢ equalis eftrebus in quadraro ac,
& quadrato 4 p,hat quadratum e G,quod cum qua
drato ru xquale fifquadratis 4 ¢ & a'p,iunctis,
quia igitur quadratum compofitg ex F 1 & dimidio
4 p,xquale eft quadratis ¢ A & dimidij A p, erit ex
4" 2" elementorum abiecto communi quadraro dis
midij 4 p,quadratum 4 ¢ 2quale quadrato F 1, &
duplo 1 in dimidium a p,quare rectanguloex ¥ u
in & D femel cum quadrato ¥ ,quare ex 16* 6’ elementorum A2 pros
portionalis inter ¥ H & aggregarum r H& A D,quia uero quadratum
E G,additum producto f win {e,& in 4 D,tantum facir,quantum addi
tum,quadrato A ¢, £ G uero,& ¥ Hquadratum,@qualia funt quadras
tis A D & 4 ¢, ex fuppofito,erit quadratum a ¢ & quadrarum ap &
productum ¢ win A p,2quale quadratis 4 ¢ & £ G, inde abiecto com
muniter A ¢ quadrato,erit E G quadratum,:rquale eiquod fic ex F H
in A p cumquadrato A p,ex 16 igitur 6',& F proportionalis eft inter
a p& aggregatum ex 4 b & H F,cumd fimiliter,uc oftenfum eft, 43
fit proportionalis inter H&aggregamm FH& A Dyeritex 34" §'no
firi fuper Euclidem,quia ¥ # & A D junta in utrody ordine funt pris
ma quanmas,propomo FH,ada p,utaBadEF duphcata,quare ex
17" 6 elementorum, Frad A p,ut A cad E G, igiturex 34" 11 ele
mentorum , corpus quod fub 1 & £ G continetur , 2xquale eft cors
pori {ub a p & a ¢,quare & numero 2quationis,cumags quadrata £
& H F,2quentur numero rerum,quia quadratns Ac& ap,eritex 8°
capitulo huius, 1  etiam ftimatio rei,in eodem capitulo, underegu
la. Recvia.

Duc dimidium primze ftimationis in {e,& triplica,& aufer  nu
mero rerum,& R refidui,detracto dimidio prioris ftimationis , eft

*quartio




De Arrrumerica. Lim . x 33
- sequatio quafita. Exemplum,cubus & 6o,2quatur 46 rebus, & altes

ra 2zquationum eft 6,pro habenda reliqua duc 3 , dimidium prioris
zftimationis in fe,fit 9, hunc triplica fic 27,abijce 27 ex 46, relinquis
tur 19,ab huius radice abfjce 3,dimidium primz =ftimationis, habes
bis fecundam zftimationem,’ 19 m: 3,& cadem ratione cum hacin

uenires primam zftimationem,{cilicer cum 82 19 m: 3 , ecodem modo
iplumse,

De cubo zquali quadratis & numero, . Cap. XIIIL =

5 Vod fi cubus,qualis fit quadratis & numero, conuertes
BN tur capitulum in cubum 2qualem rebus & numero,primo
conuerfionis modo,quieft i totoad partem,nam fecuns
dus eft 4 parte ad totum,tertils 4 differentia partiit, quars
tus d proportione.
: DemonsTrATION

Sitigitur cubus & &, in capituli 12 figura , ®qualis ¢ quadratis
& ;& 1o0,cumdp quadracum & c,conftec ex quadraro 4 3,8 gnomo

neeum circundante,erit cubus A ¢ a:t‘l;a]js quadratis 6 A8, & gno»
monibus 6 & 100,gnomo autem conftar quadrato 3 ¢, & duplo 4 B,

~ in2 ¢,igitur cubus 4 ¢ conftat 6 quadratis A B & 6 quadratis 3 c& 6

produdtis 4 B,in B ¢ bis,& 100,at ex & Bin 2 ¢ bis, hunt 4 res’, quia
A Beftres,& B c,2,& 6 quadrata B ¢,funt triplum cubi2 ¢, quias ¢
eft tertia pars 6,igitur cubus & ¢,@qualis eft 6 quadratis A 3,& 24 1e
bus,& triplo cubi B ¢c,& 100,at conftat,quéd 24 numerus rerum, 5.
ftar ex 6 numero quadratorum,in 4,qui eft duplum tertize partis eiuf
dem numeri. At ex alia parte coftat etiamycubus a c,cubis 4 3 & B¢, -
& triplo a Binquadratii 8 ¢,& triplo & ¢ in quadratit 4 B,hoc namgg
inprimo {uppolfito ¢' capituli oftenfum eft,igitur cubus A ¢, 2qualis.
eftcubis 4 8 & B ¢ & 6 quadraris & 12 rebus;igitur cubus a B,& cus
bus s ¢,& 6 quadrati,& 12 res,equantur 6 quadratis & 24 rebus,&
triplo cubi & ¢ & 100,conftat autem,quod numerus quadratorit mas
netidem,quiaeft triplusad » ¢,& B c fuit tertia pars numeri ‘quadras
torum,& numerus rerum eft ex numero quadratorum in fuampare
tem tertiam,hoc enim 2quale eft femper, triplo quadrati tertia pars
tis,abiectis igitur cdmuniter cubo B ¢ femel,& 6 quadratis, 8 12 res
bus {cilicet torrebus,quot fiuntex numero quadratorum in fuam ter
tiamipartem,relinquetur cubus a B,2qualis 100,8 12 rebus , X dus
plocubi s c,m_ani?dhlm eft autem,quod numerus 1oo,manet idem,

I & quod
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. & quod numerus rerum fit ex numero quadratorum in tertiam fui
- - partem,& quod duplum cubi s c;eft 16, quia B ¢ eft 2,igitur cubus
asxqualiseft 12 rebus,& 1 16 numero,ideo ex prgcedenti capitulo,
inuenta & 3,addemus ei B ¢, tertiam parrem numeri quadratorum, &
conflabitur A ¢,& quia in qugrendo 4 3,reducimus tertiam part€ nus
. merirerum ad cubum,8 hzec tertia pars numeri rerum,eft quadrarz
tertia partis numeri quadratorum , ideo ex ultima contractione fic
hacregula.

 Reevra . ¥

- Adde cubum tertiz partis numeri quadratorum,dimidio nume-
1 equationis,& totum quod inde fit,in fe ducito ; 4 quadrato abijce
- cubum quadrati tertiz partis numeri quadratorum, refidui radicem
adde & minue dimidioaggregati,quod in fe duxeras, habebis Bino
mium & Apotomen,cuius B cubicam iunge,& cis adde tertiam pare
tem numeri quadratorum,& totum quod conflatur,eft rei gftimatio.
Exemplum,cubus zzquatur 6 quadratis p:20,2dde 8, cubum 2 , ter-
tize partis 6,ad 10,dimidium 20,fit 1 8,ab huius quadrato 32 4,abijs
- ce 64,cubum quadrati 2, relinquitur 260, cuius radicem adde & mi»
nued 1 8,habebis 18 p:R2 260,& 18 mir: 260,horum 82 cubice iuns
Gtae;,addia tertia parte numeri quadratorum, conftituunt rem.

De cubo & quadratis zequalibus numero.  Cap, XV,

. . DEMONSTRATIO, . , i
08 | Oc capitulum conuertitur fecundo modo, differentia auté
B RO W eft,quod primus modus oftendit addendam tertiam pars
& EAZS)] ¢l eem numeri quadratoram,& fecundus minuendam, firigi
- ESESR S tur,in figura 12° capituli,cubus A B cum 6 quadratis 4 B,
aqualis 1 00,& ponatur B ¢ tertia pars numeri quadratorum, & com
pleatur cubus & c,erit igitur cubus A ¢ 2qualis cubo 4 B,& 6 quadra
tis,& 12 rebus,& cubo B ¢,ex primo{uppofito ¢' capituli,loco igitur
cubi a 8 & 6 quadratorum ponatur 1oo,namilla erant 2qualia 100,
igitur cubus 4 c,2qualis erit 12 rebus,& cubo 8 ;& 100, ar 12 res
- ex A B,deficiunt i 32 rebus ex acin 12 8 Gatillud 12,ut oftenfumeft
in praecedenti, fit ex triplo quadrati B ¢,igitur 1 2 3.C,eft triplum cubi
B C,igitur cubus & ¢ & triplum cubi 8 c 2quantur 1 2 rebus , & anbo
. B¢,& 1 00,abiecto igitur cubo B ¢ communi femel,eritcubus & B ar
duplo cubi B ¢,equalis 12 rebus,& 1 00, duplum autem cubiz c eft
1 6,& numerus rerum eft triplum quadrati:s ¢ ; tertize partis numeri
_ quas
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quadratorum,& ideo inuenta 2ftimatione 4 ¢,abfjciemus B ¢ tertiam
partem numeri quadratorum,& relinquetur 4 3 cognita ; fecundum
hoc eritregula, '
i o Reecvra, _

Duc tertiam partem numeri quadratorum,ad cubum, & duplica
illum cubu, & difterentiam numero2Gtionis ab eo fume,inde triplis
ca quadratum tertize partis numeri quadratorum,& habebis res,quae
zquantur cubo & numero,fi duplumr-cubi fuit maius numero =quas
tionis,uel res cum numero,xquales cubo 5 fi duplum cubi minus (it
numero 2quationis,uel res 2quales cubo, ubi differentia numeros
rum nulla fit,inde inuenta xquatione;minue ab ea tertiam partem nu
meri quadratorum,& reliduum eft rei gltimatio. Exemplum.Cubus
& 6 quadrata @quantur 1 00,duc 2 ad cubum fit 8,duplica fic 16,abij.
cegx 100 habebis cubum, 2qualem 84 p: 1 2 rebus, funt aut€ 1 2 res,

lum quadrati 2,tertiz partis 6, numeri quadratorum, res igitur

eft,ex capitulo 12. R2v: cubica 42 pire 1700 piRe v: cubicag2 m: g
1700,2ab hocabijce 2;tertid partem 6 erit rei 2oftimario quzfita, quan

“do cubus & € quadrata xquantur 100,hax¢,R2 vicubica 42 pirz 1700
pire vicubica 42 m:g 1700 m:2. Rurfus , ficcubus & ¢ quadrara,
zqualia 24,8 abijcio 16 duplum cubi tertiz partis 6 , ex 25, hient 9,
& r2res,utprius,equales cubo,res igitur ualer g -+p: 1 4; abfjce 2
relinquitur wftimario queefita,R: § $m: -+ Rurfus,cubus & 6 quadras
ta 2equantur 16,abijce duplum cubi 2,{cilicet 16,¢x16 numero relin
quitur nihil,deinde fume triplum quadrari & eiufdem tertig partis nu
meri quadratorum,& eft 1 2,numerus rerum,2qualium cubo,quare
quadratumaequatur 1 2,quareres eit g2 1 2,abfjce 2 tertiam partem 6
relinquitur rei weftimatio,R: 12 m: 2.Rurfus,cubus & 6 quadrara , as°
quentur 7, {ume differentiam 7 & 1 6,dupli cubi 2,8 cit 0,& quia du
plum cuborum eft maius numero 2quationis ; & numerus rerum eft
1 2,ut prius, habebimus cubii p: 9,22qualem 1 2 rebus ;ideo resualet
3;uel g2 g $m: 1 Labijce 2 , ericeftimatio cubi & 6 quadratorum 1,
uel R §-tm: 3 -8 hoc eftinre m:quia 3 § mimaius eft quamre § 3, &
¢ quadrarta funt 10§ m:R2 926 1,cubus ucroelt Rz 9261 m:98 , fiigis
tur iungantur cubus & 6 quadrata,tient 7 praccife,ut pater. -
- Exhoc eftmanifeltum,cur capitulum , cubi & numeri 2qualium Cor™ .
quadratis,non demonftratur ex capirulo cubi & quadrarorum xqua-
lium numero: Quemadmodum capitulum cubi & numeri, qualium -
rebus,demonfiratum eft ex capitulo cubi wequalis rebus & numero. -
Namcum capitulum hoc perueniat aliquando ad «capitulum cubi & .

-

| (4 numeri



- m:1 2 §d'Gdraris,& hoc eft equale 100 , igitur
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numeri zequalium rebus,melius eft igitur ducere capitulum cubi & nu
meri zqualium quadratis,immediate ad capitulum cubi & numerizes
qualium rebus,quim ad idem capitulum,medio capituli cubi & quas
dratorum ®qualiumnumero,nam & operatio longior,& demonftras
tio magis confufa cuaderet. ,
' DemonsTRrRATIO.
Demontftratio alia Ludouici, fimilis noftree uniuerfali, capituli
7',8& fuit inuéta haec 4 Ludouico de Ferrarijs. Sit cubus 4 ¢ & 6 quas

drara,gratia exempli,¢ pequalia 100,quiaigis
tur B D,eftaltitudo 6 quadratorum, erit D 6, & ‘j“‘:“ B
pofiraigitur & p quadrato aliquo, erita Bquaz 3 ! o

dratum m: 6,4 ¢ igitur fuperficies eft 1 Gd'qd"*
P: 36,m: 1 2 quadratis, & haec eft bafis corporis s
A E,quarecorpus AEclt1 cuGd™p:36Gdratis | ™ 4

10,radix 100,2quatur 1 cub. 6 coradici s cu’
Gdrati pi 36 Gdratis,m: 1 2 d'Gdracis , 2ftima- _
tioigitur rei eft cognita,qua infe ducta,quia a p pofitaeft 1 quadras

tum,habebitur & p,i qua detracta 5 D , qua fuit 6, relinquetur 4 3,

quzfitares. Recvia. _
* " Regulaigitur eft,pone numerum quadratorum,numerum rerum,
qua cum R numeri propofiti 2quantur cubo,& inuenta wxftimationg
in fe ducito, 4 qua abfjce productione numerum quadrarorum feure -
rum,refiduum eft rei 2ftimatio. Exemplum, cubus & ¢ quadrata a=
quentur go,dices igitur,cubus @quatur 6 rebus & ®2 40, zftimatio
rei,eft ex fuo capitulo,r v:cubica g 10 p:R: 2 piRe vicubicag: 1om:
R 2,hanc in fe ducito producetur g2 v:cubica 5 2 p: Rz 80 p:R2 v:cubis
ca 12,m:R 80 p:4, abfjce 6 numerum rerum, relinquetur ftimatio
quaefita,R: vicubica 12 p:R: 80 p:rz vicub. 12 m:gz 8o m:2. Idemin
uenies’ex prima regula operariis, Probatio eft,ur in exemplo,cubus -
& quadrara 3 ,2equentur 21;ftimatio ex his regulis eft, R v: cubica
93 PR 803 pirevicubica 94-m:R 89 4 m: 1, cubusigitur eft hic con
s ex feptem partibus; . 3
12minvicubica,q846.1pip 234878334 migvicubica4846-Lm:
234878333 p:Rvicub. 46041 i p: i
Rl o Shitey 1096;5':1 P i S+
IRV + 460453 ey 16, ' 3

:[; 21 f97769$'0%’- STV 2096354180 12M:iR 2006289117 Zm
256 mimbsosyy P ViUD.256 Lpipr 650634 pie vicub,

Tria
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Trizautem quadratafuntcxfzptan pambushocmodo :
9pRevicub. 3846 5 p: R 23487833 SpiRe vi cubiy846 L m: e
z;4.878;;—4; mizvicub. 266 1 piRz 65063 mig: vi 256 L '
MR 650635 mirev: cub. 196-‘- PR 65063 % m: Re v cub.
2§63 MR 65063 1.
Inde funétis tribus quadratis cum cubo fex partes,quee funt g v: cubi
cx zquales p:c m: cadunt & relinquitur 23 adamufsimaggregarix,

: _Dcmboacnnmcroaeqlulibusquadratis. ,Cap.h XVI

. Recvera,

ST Oc cap:tulum per {e patet, ex demonftratione 7' capituli,
B2 I regula eft,duc R cubicam numeri,in numerum quadrato
4 .";" ) I, rum,producetur numerus rerum zqualiit cubo, & eidem
PES % numero,inuentis autem aftimationibus , ducg: cubicam
numeri in fe, & productum diuide per quamlibet zftimationem ine
- uentd,exibit aftimatio quefita utragg. Exemplum, 1 cubus p:64;2#
quetur 18 quadratis;duc 1 8 in 4 B cubicam 64, fit 72,numerus reru
- zequalium cubo p: 64, huius=ftimationes funt ex capitulo fuo,8 & g
- 24 mig,cum quibus diuide 1 6,quadratum 4,%: cubice 64.,cx1t 2, &

: nzgdp 8, 8( ha funt 2ftimationes.

Demonstrario,

Et [‘ t una 2ftimationum habita 4 ,uolo habere rehquam facm
- quadratum a 3,quod fit & ¢,& detraho 4 B ex numero quadratorum
& relinquatur & D,& ducatur & p,inaggregatitex a 3,& quarta pars
te & D, & fuperficici produdta {fumatur latus
quodmezun poteft,& ei addarur dimidium a b,

"€
- & hat & ¥, quamdico efle fecundam wftimatio

- nem,fiat quadratum E £, & fumatur e G,qua cx

:Erum&a xGlis iraggregato 4 8 & & 0. Quia %

- igitur £ ¥ quadratum aquale eft producto ex ‘
_tetragonaliinfe,& dimidio s pinfe, & produs A" T TR

. CtoterragonalisinaDex 4' 2 MMom,mt Je
. quadratum E ¢, 2quale produ&o 4 pinaggre- ,
gatumex A B,&X dimidioa o, & tetragonali ex '
16" ¢ clementorum, igitur & ¥media inter AD
& aggregatum A B & tetragonalis & dimidio
A D, dimidium autem s D& tetragonalis. cons
Ricuunt s F,ex fuppofito, & Figitur propomonahs eft, iter a0 & ag2

QRS gres




Hisronymr Carpany =

gregatum 4 3& & r.Rurfus,quodfitex a3 & ap,inas X r, 2
quale eft ei quod fitex ¥ & E 6,inaggregarii 4 8 & & r,quiaex fup-
pofiro E £,& E ,xquantur & 38,& 4 & 4 B& & Fmanentidé, quod
autem fitex A pin A B & E ¥,¢x probatis, 2quale eft quadraro & r,igi
tur quod fitex A Bin 4 & E F,cum quadrato E ¢,22quale eft ei quod
ficex E & E cin B ¥ & A B, abieto igitur communi quadraro £ ¥,
erit quod fit ex A Bin aggregatum 4 3 & & r,@qualeproducto a3 &
E Fin E G,cumeo quod htex E ¥ in & B,detractoigitur communi ite
rum producto, 4 Bin E Frelinquetur quadratum A 2,2quale produs
Goex a8 & E Fin E G,quare A B media inter E & aggregatum A B
& E r,fuerat uero,ut dictum eft, & ¥ media, inter A p X aggregarum
A B & E F,{unt igitur tres quantitates proportionales;in duobus ordi

nibus,quarum prima in utrocp ordine cademeft, AB&cEr
videlicetaggregatuma B & EF,igiurex 34’ §' | a2 EF
noftri fuperEuclidé,ecad ap,utasader dus | £ AD.

plicara,quare ex 17* ¢' clementorum, & G ad A D, ut & ¢ ad quadrari
E B,igiturex 34 51’ elementorum,corpus quod ex A pin & ¢, xquas
le eft corpori ex E G in quadratum & F,{ed a B fuit gftimatio rei igitur
corpus quod ex A pin 4 ¢ 2quale eft numero 2quationis pofito age
gregato A p & A B numero quadratorum,per demonftrationem has-
bitam in capitulo 8°,igitur productum ex e G in quadrarum £ ¢, eff
zequale numero gquationis,cum igitur £ & E G, fint equales numes
ro quadratorum,quiaaggregato A& Ap, X ex ¢ gin quadratum
& ¥,fat numerus equationis,erit per 8™ capitulum, & ¢ rei 2ftimatio,
quod erat probandum. |

REecvra.

Regulaigitur eft,;minue primam =zftimationemd numero quas
dratorum,& refiduum duc in aggregatum ex prima zftimatione ; &
quarta parte eiufdem refidui,& producti accipe radicem;,cui adde dis -
midium eiufdem refidui,aggregarum eft aftimatio rei quaefira, Ex»
emplum, fit cubus cum 24 2qualis 8 quadratis, & zftimatio cognita
2,abijcio 2 ex 8,numero quadratorum relinquitur 6,hoc ducin 3 %
quod confiat ex 2,prima aftimatione,& 1 J-quarta parte 6 refidui,fic
21, cuius radici adde dimidium prime eftimationis,quod eft 2,5t 52
23 p1,xftimario quafita. .

De cubo, quadratis & pofitionibus zqualibus
numero. Cap. XVIL

" DEMON?#



De ‘AriTamerica  Lisz: = 36
It f nzuﬂc:lfui'rk&’no.dn k G
e 7N tia exempli ABX 6 ta,&X 20 pofitiones
= % \ } atig::ha 100,83 addam B cad Aqn‘::ium fic z,tcrti:a pars nu
SRR meri quadratorum,& defcribitur cubus uniuerfalis 4 ¢, Te
mi—cse| cundum quod componitur ex fuis o&o partibus , erit igie
* tur cubus 4 B, & {uperficies cum fua altitudine, & cubus 8 ¢ 8, quia
Bceft2,& AD corpora, 6 quadratis AByzqualia, & corpora de
12 A3 feu duodecuplo A B ex{exto capitulo huius libri, quia igitur
- cubus A3 & 6 quadrara & 20 pofitiones , 2quantur 100 , addans
tur 8 pofitiones, quz funtreliquum ad 20 pofitiones , cubo ac,
quiiam gquebarur cubo B, X 6qua 5 £
 draris,& 12 pofitionibus,& cubo s c,
erit cubus 4 ¢ cum 8 pofitionibus, 2=
- qlis 108, namcubus 4 ¢ excedit tria . culo yapof
" corpora D A,D E,D Fin cubo ¢ b, qui
* eft 8,atquia 8 pofitiones a B deficiut
~ AB, 8 pofitionibus 4 ¢ cubimaioris, r
in 8 8 ¢ feu o&tuplo & c,quacelt 2,ad» o,
- demus igitur octuplum B ¢ utridg par ;AT e B
_ ti,& fiet cubus p:8 rebus,equalis 124 A £ il iR G
~ nota igitur ex capitulo fuo A ¢,auferemus B ¢, relinquitur 4 8. Sit rur
fus cu%lus 4 8,& 6 quadrata& 12 res,2qualia 100,igitur addito ¢G+
muni cubo B c,entcubus A ¢ gqualis 108,& & c Rz cubicg 108,& a8
2 m:qudm 4 ¢ cognita, it denuo cubus & 6 quadrata a 2 & 2 pofitio

nes qualia 100,additis igitur 1 o pofitionibus refiduis,ad complens
dum corpora b &,& addito cubo B ¢, fict cubus a ¢ 2qualis 1o pofis

 tionibus {uperadditis, & 108.fed 10 pofitiones 4 5 deficiunt d 10 po
- fitionibus A cin 10 B c;addemus igitur 1 o B ¢ utridh parti; fiec cubus
“Acpi2o,2qualis 10 pofitionibus p: 108,abifjce 20 ex utragg parte,

-+ relinquetur cubus A ¢ 2qualis 1o pofitionibus p:88,inuenta a ¢ ;mis
- nue B¢ & relinquetur 4 B neceflario cognira.

Recvira.
igitur communis eft;duc 3** partem numeri dratos
rum (quam hoc figno ; Tpgd: demonftramus) ad cubum ;adde’y
numero inde duc numerum quadratorum in {ui tertiam partem > &
“ produdti differentia 3 numero rerum,eft numerus rerum addendariz

- cubo,ubi m fuerit minus numero rerum propofitarum uel
* addendarum numero,ubi productum fuerit maius numero reril pro-

pofitarum, Siigitur differentiaeftnulla; producti & numeri rerum
i ' erit
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erit cubus aequalis numero iam coaceruato,inde fumpta radice cubie
ca numeri,minue ex ea Tpgd: & refiduum eft reixftimario,quod fipo
fitiones & cubus,zquensur numero,, duces numerum pofitionumin
Tpgd: & productum addes numero iam aggregato,& habebis cubt,
& res fam inuentas,equales numero fam aggregato,inde ab zquario
ne minue Tpgd:,& refiduum elt zftimatioQ uod fi productum fuerit
maius nirmero rerum, duc differentiam; quee eft numerus rerum ,in
Tpgd: X produdtumminue ex numero,que habcbas,aggregaro,& fi
nihil fupereft, habebis cubit,gglem rebusiam propofitis tantis, quare
deducendo ad minoremdenominationem habebis §d” 2quale nume
ro,& resericr: quadrata numeri rerum, d qua minue Tpgd: & refis
duum erit2fimatio rei.Q uod i in detractione producti ex numero
rerum in Tpgd:2 numero aggregaro, {uperfit , numerus ille cum res
bus iam propofitis,equatur cubo,inde ab zftimatione minue Tpgd:
& refiduum eft eftimatio quzfita. Sed fi productum numerirerumin
Tpid:maius eflet numero iam aggregato, differétia et numerus , qui
cum cubo =quatur rebus iam propofitis, inde habita ftimatione mi
nue Tpqd: & refiduum eft 2ftimatio rei. |
Cor™.  Exhoc pater,quod tale capitulum refoluitur in quing capitula,

funt haec in margine pofita, & ¢ bus & res equales numero.
non poffunt refoluiin Elurg, in ali= cubus zqualis numero,
quibus autem fequentium refolus | L pico o ne oo
tio fit in tria poftrema tantum,in - |y aeg'lis rébus & nurhero
omnibus autem capitulis quatuor < {¢pys &Lmems xles reb?
denominationum,comuneeft, cum ' ' q
fuerincrefoluta in capitulum trium uel duarum denominationum,ut
aftimacioni inuentg addatur aur minuarur Tpqd: ut inhoc capitulo
femper minuitur,& commune eft etiam omni capitulo , ut rerum nu=
merus & numerus ipfe conftituantur eodem modo , ucluchic numes
rus rerum,eft differentia numeri rerum aflumpearum in capitulo qua
tuor denominationum,& produdti ex numero quadratort in {ui ters
tiam partem,& numerus capituliin quod refoluitur, eft differentia
produdti ex numero rerum iam inuentarir,in Tpgd: X aggregari ex
cubo Tpqd: & numero zquationis primo.

QvesTtio

Exemplum.Ef corpus quadratum undequacg,quod cum fuper
ficicbus & lateribus eft 22, dices igitur,cubus & 6 quadrara & 12 res
2quantur 22,cubaigitur 2;tertiam partem numeri quadratorum, fic
$,addead 22 fit 30, deinde duc 6 numerum quadrasorit in 2 {ui par-

; oo
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tem tertiam; fit 5 2, differentia cuius 3 numero rerum eft nihil,nam res
etiam fuerdt 1 2,habemus igitur 1 cubil gqualem 30 , & res et g2 cub.
30,abijce 2 Tpdd: fic eftimatio rei,Rz cub. 3o m: 2.

Experientia aurem eft,ut iungas 1 cub.p:6 §d:p: 5 2 reb? , & fiit 22,

Sex quadrata 24 p:R:cub. 194400,m:gz cub. 434720

cubus 22,miRzcub, 194400,p:R2cub. 51840
Duodecimres. . . rRecub, 51840 m:i24
Aggregamum 22

: | QuvasTIio 1n
-1 Exemplumfecundi. Inuenias quatuor numerds continue propor
tionales,quorum primus fit 3,& reliqui tres finc19, pone 2™ 1 rem,
erit certius 3-Gdrati, & quartus erit§ cubi ; igitur's pofitio 4 Gdrad,
+ cubi,quantur 19,duc ad integra habebis cubum & 3 quadrata &
9 res,gqualia 171 ;nam omnia ducuntur per 9,adde igitur cubum ter
tize partis numeri quadratorumad 17 1,& eft 1,fit 172, deinde duc 3
numerum quadratorumin fui tertiam partem fic 3, huius producti,&
o numeri rerum,differentia eft 6,numerus rerum, qua cum cubo -
quantur numero,quia productum fuit minus, duc igitur 6 numerum
rerizin g Tpgd:fir6.addead 172, it 178,igitur cubus & 6 res gquan
tur 978, reiaeftimario eft e vicubicare 7020 p:89 p:r: vicubica g2
7929 m:89,abhoc minue Tpgd: qua eft 1,habebis fecundam quanti
tatemi: vicubicam g 7920 p:89 miRe vicubica R2 7929 m: 89 m:;
ex qua habebis reliquas.

Exemplum tertfjmodi.Cubus & 6 quadrata & 1 pofitio,xquan
tur 14,adde cubum 2 Tpgd: quielt 8,ad 14,hic 22,deinde duc 6 nus
merum quadratorum in 2 tertiam {ui partem,fic 12,differentia cuius
a numero reruri eft 1 1 ;numerus rerum gqualium cubo cum numero,
quia numerus productus 12 fuitmaior numerorerum,ducigicur 11
in 2 tertiam partem numeri quadratorum,fit 22,differentia cuius &
numeri prioris aggregati eft nulla,quare habebimus cubum equalem
11 rebus,igitur quadratum quatur 13 ,res igitur eftR: 11, 2 quami
nue 2 Tpgd:fit reizeftimatio gz 11 m: 2,fumpfifti autem differentiam
innumero & non aggregafti,quia res gquabantur cubo,;& non cubus
cumrebus @quabantur numero,utinprecedentcexemplo.

VESTIO 11

Exemplum quarti modi. Ex oraculo iubet princeps fieri facram
adem,cuius {pacium fit 400 cubitorum, & longitudo latitudine ma=
ior fit 6 cubitis;latitudo altitudine 3 cubitis maior , quecricur quans
titas, Pone Altituding rem,Latitudo erit 3 p:?cc Longitudo o p:duc

inuicem
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hnnmhabebnslmb p: 12 quadratis p: 27 pofitionibus , 2qualia
4o0,addead 400,cubum 4 Tpgd: qul 64, fit 464,duc 3 2 numer

vadratorumin tertiam fui partem; « | glirude 4 pofs

t48; cuius differentiad 27, eft 21, | aditudo 3 pof:p‘:;
Eoumcmsrtrum, quzmq;lanmr cus Longmdo 1 Pof;p‘;g

QUM MINCro.; quare; duc 2.5.in4 - duétum 1 cub.p:12 gd:
Tpqd: it 84 fume differentidd 464, |° p: 27 pof ol
quazeft 380,& eamadde rebus,qma

tum numerorum primum; fuit maius numero produ&o fes
0,habebis cubum =qualem 21 pofitionibus p: 380, resigitar ua
letsa v.mblm 190 PR 3§757,p: Revicub, 190 mir: 35747 ,ab
hacminue 4 Tpgd:habebis altitudinem,qua habita ; addendo 3 & o
habebtshnmdmm&long:wdmcm,mmdcs
altitudo,s: vicub. 190 piRz 35757 p:Revicub. 190 m: g2 ;wg:rm.q.
Latitudo,Re vicub. 190 PIR2 3§7§7 PR ViCU. 190 M R2 35757 M: D
Longimdo,m ViCU 19O PiR 3§7§7 PIRVICU. 390 MIR: 3§7§7 Pt §

Exemplum quinti modi.Cubus & ¢ quadrata,& 2 res, 2quantur
3.adde 8,cubum rpgd:ad 3 fit 1.1 ,deinde duc 6 infuam tertiam par
tem, fit 5 2, differentia 4 2,numero rerum eft 10,numerus rerum , duc
in 2 Tpqd:fit 20,cuius differentiaab 11 cﬂg numerus , gui cum cus
“ bo =quatur 10 rebus,quia productum 2™ maius eft numero aggres
garo,uoco autem productum {ecundum, quod fit ex numere rerum
iam inuento,in rpqd.zﬁmano |.gm1r rei quando cubus & o =qualia
funtio rebus eft 1, uel B2 o ;;m* , abfjceigitur 2 Tpd:fent duz
sflimationes quafite,alterar: 9-xm: 2 Laliam: 1.,

De cubo,& rebus zqualibus quadratis 8 nus
mero, Cap. XVIIL -

DeEmMoNSTRATIO.

Ry Icin eadem figura , cubus & c.cum 33 & ¢ , =qualis6 quas

P4 dratis a ¢ p:100,(gratia exempli) d:mda:ur cubus;c,
RESENR Y pofita 8 ¢ Tpgd:{alicet 2,in{uas partes,erit cubus a-c,ze-
0.2 qualis cubo 4 B,cubo B ¢,fex quadratis a 8,8 12 pofitioni
bus st 33 ac,funt 33 48,833 Bc,quafunt 66,quia B c eft 2,igi
turcubusac,&’.;; A C,aquantur cubo 4 3 , cubo B ¢, fex-quadratis
AB,& 45 A B pofitionibus,& 66,hac eademigitur tha {unt 6 quas
draus a¢,& 100,at 6 quadrara A ¢, diuifa & ¢ inB, per 4™ 2" elemens

zquahzfuquundransnn,&unadnnsnc.&nfupaﬁ
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ciebus & p,fed & Deft 2 pofitiSes,quia B D eft 2,igitur 12 & pfunt 24
pofitiones & B,quare 6 quadrata A 3,& 6 quadrata 8 ¢, & 24 pofitios
nes 48, 100,¢quantur cubo A B,cubo B ¢,6 quadratis A8,& g5 A B
& 66 numero,cubus autem B c eft 8,& 6 quadrata s ¢ funt 24, igitur
6 quadrata & B & 24 pofitiones A 8,& 124,xquanturcubo 43, & 6
quad. & 3,& 44 pofitionibus & B,& 74facta igitur detrattione fimis

liwex utrags parte, 6§d™ as f*as 124
ml;fzt;l?uagz Sl cub‘hncf.li‘q'd“lt z:.gopo{"'nn 74
pr:h::;.u cml:-s'cub: ;’; aib” A3 pi 21 pol” as=gls 4o
p:21 pofitionibus 4 e,qualis §o,manifeflumefligitur quod inuens
ta A B,ex capitulo fuo,& addita B ¢ ei quee eft 2,conflatur 4 c. Manis
feftum eft autem, quod ubi pofitiones,que cum cubo erant,effent 2+
quales productis,haberemus cubum 2qualem numero tantix , & ubi
pofitiones quze cum cubo erant,eflent pauciores , haberemus res ex
una parte,& cubum ex alia,& tuncfi numerus qui eft cum cubo,foret
zequalis alteri,eflent pofitiones equales cubo,& fi effent minor, habe
remus res & numerum equales cubo,& fi maior , haberemus res ¢
quales cubo & numero,ex eadem demonftratione,uelut in praeceden
te capitulo. Recvia

Regula igitur eft,ut primo flatuas numerum rerum femper, ut in
praecedenti capitulo,& eft ut ducas numerum quadratorir in tertiam
fui partem, & differentia huius producti,a numero rerum , eft numes
rus rerum, quee fi nulla fic, habebimus cubum qualem numero, fi au
tem productum fit minus numero rerum,differentia ericnumerus res
rum,qug cum cubo gquantur numero,& fi productum fuerit maius,
habebimus res sequales cubo,& tunc fi numeri erunc 2quales,erit cus
bus aqualis rebus,& fi qui producitur ex numero rerum, in Tpgd:
fuerit minor numero 2quationis cum additione,erit cubus gqualis re
bus & numero , quod fi produtus numerus ex rerum numero in
Tpqd: fuerit maior numero @quationis cum fua additione , habebis
mus res 2quales cubo & numero,numerus autem xquationis fic has
betur,duc priorem numerum rerum,in rertiam partem numeri quas
dratorum,& producti accipe differentiam , cim aggregato numeri
aequationis,& dupli cubi Tpgd: differentia,erit numerus addendus
cubo uel rebus,prout oportuerit,uel numerus 2qlis cubo, ubi nullz
fintres,inde habita 2ftimatione,eam adde uel minus rpqd: prout in
exemplis doceberis,& habebis quafitam =ftimationem.

Exemplum primum, Cubus & s2res , :q;:(antur 6 quadratis &

2 ’-f:
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,duc'G n2sluj tcmampmm,ﬁ: 12,differentia cuius d numerore
::m nulla efbigicur cubus equabitur numero, ducergo 1 2 numerix
rerum,in 2 TPQd:fit 24,abijce ex 41 yaggregato 16 dupli cubi 2, &
2§ numero ®quarionis, relinquitur 17,qui 2quatur cubo , resigitur
eft g cubic@ ¥6,adde ei 2 TpGd:fit rei zftimacio g cubica ¢7 p:2.
* Exemplum fecundum. Mercator fugiens,pacifcitur reddirurum
3 debiri proportionaliter in tribus annis,ita quod fi pactus fuiflec red
dieurum %% primoanno reddidiffer-2,fecundo <%, tertio 2%, ucrefis
dua fint in €adem proportione,cum reliduo capitali , quaritur pors
tio cuiufcj anni,reddendo folum £,& ponamus , quod capitale fit 4,
ad uitandum fractiones,unlr igitur reddere 3,pone igitur quodrefti
tuat primo anno rem,igitur fecundoanno reftituer remm: £ §d*, &
tertio anno,remm: 4 gdrati p: ;% cubi,igicur in tribus annis reflituet
3 res pi;% cubi m: 2 Gdra,& hoc iam fupponitur 3, quare reducito
ad integrum,cubum ducendo per 16,habebis 1 cubump: 48 rebus,
aqualem 5 2 Gdratis p:48,duc 1 2 ing tertiam {ui partem, fit 48 , igis
tur differentia rerumnulla eft,& cubus 2quabitur numero, ducigis
tur 48,numerum rerum,in 4 Tpgd:fit 19 2,3 quo detrahe 176,aggre
‘gatum ex duplo cubi 4,& 48 numero xquationis,relinquitur 16 , &
hic quatur cubo,igitur rei ®ftimatio eft Rz cubica 16, quam minue
ex 4, TpGd: fiet zftimatio quacfita 4 m:gz cubica 1 6,redder igitur ans
no primo 4 m:re cubica 1 6,& fecundo r cubicam 16 m:gz cubica 4,
& tertio;Re cubicam 4 m: 1,& horum refidua , {funt proporrionalia,
- cum 4,8 iuncta faciunt 3,& cft conuerfum primi exempli,& refidua
ipfa funt Rz cubica 16,52 cubica 4,& 1. )

Exemplum tertium.Cubus & 1§ res,equantur 6 dratis & 24,
duc 6 in {ui tertiam partem, fic 1 2 cuius differentia d 1§ numero res
rum,eft 3,& quia productum fuit minus, erit cubus & 3 res,zqualia
numero,ducigitur 3 § numerum rerum;in 2 Tpgd: fir 30, minue ex
40,aggregato 24 & duplo cubi Tp{d:relinquitur 10 , igitur 10 2
quatur cubo p: 3 rebus, 8 rei zftimatioeft R v: cubicar: 26 p: §,m:
R v:icubica 26m: §, cui adde 2 TpGd: habebis quafiram ftimas
nonem. '

Exemplumquartit. Cubus & 1 § res,z2quantur ¢ gdratis p:ro,
iterir habebo cubit & 3 res,2gles numero, & numerus pducius erit
30,ut prius,uerum aggregatum ex duplo cubi 2,Tpgd:& 10 numes
ro zquationis,eft 26, differentia igitur eft 4, cum igicur cubus & 3
res equentur 4 , rei zftimatio eft 5 , & quia productus numerus eft
maior aggregato,id eft 30,maior eft 26,minuemus 1 ftimationem

. xquas
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®quationis inuentz ex 2, 7pqd: & relinquetur ¢ zftimatio quafita
cubi & 1 § rerum,2qualium 6 quadratis& 10.;

Ideo patet quod in hoc cafu,ubi cubus & res,2quantur numero,
fi differentia numerori nulla foret,ueluc filoco 10,pofuiflemus 14,
aftimatio rei ellet Tpgd: {cilicer 2,quia in2quatione inuenta , nihil
haberemus addendum uel minuendu, quia cubus & 3 res, xquarens
tur nihil. ‘ -

- Exemplum quintum.Cubus & 10 res,zquatur 6 quadratis p
duc igitur numerum quadrarorum intertiam {ui partemsut prius, E:
1 2,differentia cuius 3 numero rerum , eft 2 ; & quia productum eft
maius numero rerum,ideo 2 res gquabuntur cubo,pro numero itag
duc 10 numerum rerum primum,in 2 :Eﬁd:ﬁt 20,differentia cuius
4 20,aggregaco dupli cubi TpGd: & 4, eftnihil,igitur nd habebimus
numerum,(ed cubus 2equabitur,ut ditum eft, 2 rebus, igitur depris
mendo, quadracum ®quabitur 2,ergo rei @ftimatio , eft g2 2 , quam
adde uel minue Tpgd:, habebis ueram zftimationum quafitam, 2 p:

R 2,uel 2 migz 2,& potelt etiam effe 2 , & fic habet tres xftimatios
nes hic calus.

- Exemplum fextum. Sit cubus & 21 res,equalia 9 §d'* p:¢,tunc
ut prius,ducam 9,in 3 tertiam {ui partem,fit 27, huius differentiad
21,¢lt 6,numerus rerum,cubo xquandarum, quia productum 27,
~ eft maius 21 numero rerum,addo igitur §4,duplum cubi Tpgd: ad

§ numerum ®quationis fit §o,cuius differentia,a 63, producte nu-
meri rerum prioris,in Tpgd:eft 4,igitur quia productum eft maius
aggregato,addemus numerit cubo,& fiet 1, cubus p: 4,eequalis 6 re
‘bus,iam inuentis,huius igitur ftimariones funt tres,prima eft 2,{e-
cunda R 3 m:1,tertia Aitam:ire 3 pi1,quasads |Prima ¢
de ad 3 Tpd: habebis ueras zftimationes il- | Secunda 2 p:re 3
las quas a latere uides. Tertia 2 miRe3

Exemplum feptimum. Cubus 8 26 res,2quantur 1 2 quadraris
p: 12,duc 12 numerum quadratorum, in fui tertiam partem,quz eft
4.fit 48 cuius differentia 4 26,numero rerum,eft 22,& quia produs
Gum eft maius numero rerum,res gquabuntur cubo,deinde duc 26
-NUMErum rerum,in 4 tertiam partem numeri quadratorum,fit 1 04,
abijce ex 140 duplo cubi Tpgd: & 52 numeri fimul iunctis, fic 36, nu

merus addendus rebus,quia gatum eft maius producto, econ
trario,exemplo praecedenti, igituraquabitur 22 rebus,p: 36,
quare ¢ius erunt tres gftimationes,prima g 19 p:3,& eftuera,fecun

~da ficta m:gz 19-m: 3 tertia etiam ﬁ&a,quxdil?:-z,has adde fingu-
- 3 las,
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las, Tpqd: habebis ueras tres zftimationes,

'Prima § p:R12

quarum experientiam 4 latere in margine |Secunda § mirz 19,
- pofui. - <244 -. Tertia 2

Ex hoc patet,quéd numerus torums in his tribus exem:

- plis,in quibus gltimatio rei triplicarur, femper componitur ¢x tribus

zftimationibus iun&is fimul,ue
lutin quinto exemplo, 2 p:Rz 2,

& 2,& 2 m:gz 2, componunt 6,

numerum quadratorum , &in
{exto exemplo,s,& 2 pire 3, &
2 MR 3, COMponunt 9 , NuMes
rum quadrarorir , & in feptimo
exemplo,§pire 19, § miRz 19
& 2, componunt 12 , numerum
quadratorum, ideo duabus cos
gnitis, tertia femper emergit , &
caufa eft cognita ininitio huius

libri, Et manifeftum eft, quod

cum peruenimus ad res , quead

cubo feparantur , feu numerus
rebus, feu cubo iungatur , fems
per emergunt tres gltimationes,
‘& caufa difta eft fuperius ibidg,
ubi de uera & ficta =ftimatione
locuti fumus. ' Et pater etiam,

cubusprimz 410 p: RR 167884

‘|26 res 130 piR 12844

aggregatum 540 p: B 273600
12 quadra, §28p:Rz 273600

. numerus 12 '
aggregatum §40 p:R: 273600
cub’ {fecunde 410 m:R2 167884
26res  130miR: 12844
aggregatum §40 m:Rz 273600
12 qu - §28 miR2 273600 -

numerus 12

aggregatum §40 MRz 27 3600

cubus tertiz 8

26 res §2

aggregatum 6o
J2 quadra. 48

numerus 12

aggregatum 60

quéd omnes modi hi, ad additionem femper poffunt referri, quams
uis minus cum addimr,uicem gerat plus cum detrahitur , oftenfum
eft enim quod tantum eft minuere 4 ex 12, quantum addere 4 m: ad
iz2,u enim modo fiet 8.

Eft etiam demonftratio alia huius capituli inuentad Ludouico
Ferrario,clarius oftendens rationem harum operationum.,

Aria DeEmonsTRATIO

Sitigitur cubus & 100 res qualia 6 quadratis p: 10 numero.
Etponatur a 3 rei zftimatio,s ¢ Tp{d: a cautem zqualis,s c, qua-
re 6 B eftdifferentia a 8 & B ¢,cubus autem 6, eft differentia cubi
A B cum triplo & B,in quadratum B ¢,3 cubo 3 ¢ cum triplo® c in qua
dratum & B,ex fexto capitulo,cubus uero 4 B cum 100 rebus,zquas
tur 6 quadratis p: 10,ex fuppofito, s quadrata autem 4 s,{unt triplix
& ¢ in quadratum 4 3;triplum igitur 8 ¢ inquadramum 4 5, & cubus

BC,
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B c,qmtﬁ 8,{unt 2m:quim cubus A 8 cum 100 rebus,dico autem 2
m:quia cubus B ¢,qui iungitur 6 quadratis,debuit effe 10,8 eft rans
tum 8;accubus A 3 cum 100 rebus,{uperat cubum a5, & eripli 4 »
- inquadraums c,quodeft 12 res,in 88 rebus, differentiaigirur cubi
B ¢,& wripli B cin quadratum 4 n,ﬁmborn.cum mplo ABin quap
‘dratums C,eft 88 An,m.x,huu: _
igitur differentize,2qualis eft g g
bus @ B,ur diximus ponamrtgltnrn Gresseritigitccfeuan, 2. ms
re,cuius quantitas fumpta88 uicibus, ut ditum e}, quatur cubo
B Gp:2,igitur cubus B G,p:2,p:88 {uis rebus,aquah eft 3 76,quare
cubus B ¢ cum 88 furis rebus,zquatur 174, quare i eam zftimarios

nem B ¢ detraxeris ex 8 ¢,quae eft Tpqd:{ailicet 2 , habebis quantitas
t:man,qu;eﬁtam.

Arra Dsnousrnarto. _
Ponatur rurfus,cubus cum ¢ rebus, equalis 6 quadratis ac 10,

- & ponatur & Fres,d  Tpgd:di iaDR & E ¥, E Heritqpex des
monftratione confimili pramifs
fx,utcubus & my@quetur > reb® 5§ ’—“Li
p:16;inde inuenta ftimatione, S

fi ei addatur 1 ¢ Tpqd: quaeeft 2,habebiture: zres quefita,necin hoe

addam uerba,quia emOn&rauo eft imilis ifle,& operatio ¢is

- us inhac partc,cﬁ darior in noftra demonftratione.

Recvia

chula:gmn- {fumpta ex hac demonftratione eft,fi numerus res

rum zqualis eft,producto exnumero quadratorum in fuam tertiam

partem, duc rpqd.adcubmn,m cubicam differentize huius,& numes

ri zquationis,adde Tpgd:ubi cubus fit minor numero , aut minue,

ubi it maior,& totum eft =ftimatio rei,manifeftum eft autem, quod

ubi cubus Tpqd: & numerus, fint 22quales,;non addemus nec minues
mus,fed 'rpq zerit ipfa rei zeftimatio.

Exemplum.Cubus & 52 res , 2quantur 6 quadratis p: 8 , tunc
quia ducto 6,numero quadratorum,in 2 fui tertiam partem , fi 12,
~ numeras rerum,ad unguem,tdco duc 2 pgd:ad cubum,fit 8 , cuius

differentia 3 numero @quationis nulla eft , ideo 2ftimatio rei eft 2
- 1pqd:Etfi cubus & 12 res,equantur 6 quadrans p:9stunc qma cur
bus 2quatur numero,abijciemus 8,cubum TpGd:ex o relinquitur
cuius R cubicam quze eﬂ: 1,addo Tpgd: quta cubus Tpqd. eft minor
2quatione numeri,fit rei zftimatio 3. Et eadem ratione , fi cubus
p. 1 2 rebus,®quetur 6 quadxauspd,dcu'a&o'; ab 8,cubo Tpd.re

linquis
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linquitur 1,cuius Recubicam qua eft 1,detraheex 2,Tpqd. relinquis
tur 5 ,reiacftimatio,

Quéd i numerus pofitionum’; maior fit producto ex numero
quadratorum in fui partem tertiam,differentia erit numerus rerum,
utin prima demonftratione,& fuis regulis , hunc ducin Tpad. &ei
adde cubum Tpgd. & huius aggregari ; numeritg quationis diffes
rentia,eft numerus 2equationis cubi, & talium rerum differentia , fi
nulla fit eftimatio rei eft Tpgd. Ecfi numerus mquationis eft minor

zgato, zftimationem inuentam minue, & fi maior,adde Tpgd,
quod fiet, erit rei 2ftimatio. Exemplum;cubus & 20 res,xquantur 6
quadratis & 24,ducto 6 in 2, tertiam parte {ui,fir 12,cuius differens
tia d 20,numero rerum,eft 8,numerus rerum,qua cum cubo =quan
tur numero,ducigitur 8 numerum rerum,in 2 Tpqd. fit16,addeci
8,cubum Tpqd. fic 24, differentia cuius nulla eftd 24 numero =quas
tionis, igitur xftimatio reieft Tpgd. fcilicer 2,6t rurfus cubus cit 20
rebus,xqualis 6 quadratis & 1 §,habebimus igitur,ut prius, cubum
& 8 res,pro numero,duc ut prius, 8 numerum rerum polteriorem in
2 Tpgd.fit 1 6,adde cubum Tpqd. fit 24,abijce 1 §,relinquitur o, igis
tur cubus & 8 res,@quatur 9,& rei eftimatio eft 1 ,quod minueex 2,
Tpijd.relinquitur uera zftimatio rei 1, minuifti autem, quia 1§ nus
merus equationis,eft minor aggregato cubi & produdti, quod eft
24,& fi bene animaduertis, eodem modo fit in prima parte regule,
quando numerus rerum zqualis eft produdto ex numero quadraros
rum in fui partem tertiam. Rurf{us,cubus cum 20 rebus,zqualis fic 6
quadratis p: 3 3,habebis itaqg cubum,ut prius,& 8 res,equales diffe
renti® 24 aggregati,& 33 numeri equdtionis,quare cubus & 8 res,
aequabuntur 9,& wftimario reierit 1,addendum Tpgd. quia numes
rus aequationis 3 3,eft maior numero aggregato 24 , quare rei =ftis
martio erit 3. .

Quéd fi numerus pofitionum , minor fit producto ex numero
quadrarorum in fui tertiam partem,differentia nihilominus erit nus
merus rerum,ut prius,{ed hee non copulabuntur cubo, imé erunt ei
zquales,deinde duc ipfum numerum rerum pofteriorum , in Tpgd,
& produdtit iunge numero quatidis, huius aggregati & cubi Tpqd.
ditferentia ¢ numesus zequarionis fecundae, fi igitur differentia nuls
la eft,cubus xequabitur rebus, & R quadrata numeri rerum addita
rpgd. eft 2Rtimatio rei,quod fi aggregatum fit maius cubo,erit diffe
rentia,numerus qui cu rebus gquatur cubo,inde habita aftimatione,

adde i Tpgd. & fieruerazftimario. Quod fi cubus fuericmaior ag:
: gregas
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gregato, differentia erit numerus,qui cum cubo 2quatur rebus,inde
habita aftimatione,adde ci TpGd.quod conflatur,eft reiuera®itima
tio,& tam multiplex habenda,ut in noftraregula docuimus , quands
' quodad regulam pertinet,& hac noftra fit. Exemplu igitur , Cubus
& ¢ res,@quales fint 6 quadratis p:2,tunc numerus rerum fecundus
erit 3,duc in 2, 7pgd.fic 6,adde ad 2 numerum xquationis, fit 8, cus
bus autem Tpgd.eft 8,differentianulla,, igitur cubus xquatur 3 res
bus,res igitur eft g2 3,& rei zftimatio 2 pire 3. Rurfus,cubus p: o re
bus,zqualis fit 6 quadratis p:4,habebimus ut prius,cubum xglem
3 rebus,pro numero duc 3 numerum rerum pofterioremin 2 Tpgd.
fit 6,adde 4,numerum gquationis, fit 10,abfjce 8>cubum Tpqd. fit 2,
addendus rebus,quia aggregatum eft maius cubo Tpqd. igitur cus
- buszquatur 3 rebus,p:2,& res erit 2,addito 2 "d.%t 4,ueraeftis
mauz?[t:rum,ﬁt cubus p:21 rebus, ®qualis o q?::‘lratis p: §, erunt
igitur 6 res in pofteriorexequatione,quia 9 numerus quadratorum,
ductus in 3,tertiam {ui partem,producit 27,duc igitur 6 numerum
pofteriorem rerum,in 3, Tpqd.fic 18,adde ci,fic 23, differentia cus
ius 3 numero producto ex cubo ¢ Tpgd.eft 4 , X quia aggregaru eft
minus cubo,ideo cubus & 4,@quabuntur 6 rebus , zftimatio igitur
eft 2, uel 3 mir, &fiar 3 p:1,quze eftm:fiigitur his addas 3
1p3d.habebis aftimationes quzfitas 5,8 4 p:Re 3,8 2 p:®: 3,in has
rum qualibet uerum eft,quod cubus & 21
dratis & § numero,

res , @quales funt 9 quas

De cubo & quadratis,2qualibus rebus & numero.
Capus X1X,

DemMoONSTRATIO

ey It edam cubus 4 3,8 6 quadrata , zlia 20 rebus p: 200,
SASGEeA oratia exempli,& ponemus 8 ¢ 2, Tpqd.eritigitur 4 ¢ res
LI p: 2, eius cubus,erit cubus & 6 quadrata,& 12 res,& 8
=== jam autem {uppofitum eft,quod cubus a 8806 quadrata,
* fintzequalia 20 rebus p: 200,igitur ponantur, 20 res & 200, loco cus
bi,& 6 quadratorum,& fiet cﬁus a ¢;zqualis 32 rebus p: 208 ,at
quia 32 res A B,deficiuc 4 32 rebus A ¢,in 32 B c,addantur utrigs par
ti 32 B C,eruntigitur 32 res p:208,®quales cubop: 64 , tantum enim
func 32 8 c,abijce 64 ab utrags parte, erit cubus qualis 3 2 rebus ps
‘144,inde inuenta zftimatione abijce & ¢, Tpqd, relinquetur 4 .

RREVEA v 5
L Regula
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Regula igitur eft,duc numerum quadratorum,intertiam fui par
tem, productum adde numero rerum, & aggregatum erit numerus
rerum,inde duchunc numerum in Tpgd. & producti fume differen-
tiam,ab aggregaro ex numero wequationis,& cubo Tpgd. quz fi nul
la eft,habebis cubum 2equalem rebus, fi uero fit productum minus
aggregato , differentiaeft numerus , qui cumrebus 2quatur cubo,
quod fi productum fuerit maius aggregaro, differentia elt numerus
qui cum cubo xxquarur rebus,inde habita ftimatione,minue Tpgd.
reliduum eft zftlimagjo uera,quecfica. -

Exemplum,Cubus & 6 quadrata,2qualia funt 20 rebus & 56,
duc 6 in 2 tertiam {ui partem,fit 12 ;addead 20 fit32,duc 32 in2
Tpqd.fit 64,adde ad §6 numerum gquationis 8 cubum 1pgd. fir 64,
differentia productiabaggregato nulla eft , res igitur 2equabuncur
cubo,quare deprimendo qdratum gquatur 32,& res eft R 32,& ues
ra ®ftimatio R 32 m:2.Rurfus,cubus & 6 quadrara,aqualia fint 20
rebus p:112,duc 6 in 2,ut prius,fit 1 2,adde ad 20, fit 32 , numerus
rerum,ducin 2 Tpgd. fit 64,abfjce ex 120 aggregaro cubi TpGd. &
numeri 2zquarionis,relinquitur §6,numerus qui cum 32 rebus,xqua
tur cubo,res igitur eft & 29 p: 1,minuc Tpd. relinquitur xflimatio
rei g 20 m: 1.Rurfus,cubus & 6 quadrata,aequalia fint 20 rebus p:
41,habebis igitur ur prius,in fecunda aquatione, 3 2 res,& 1§ nume
rum,nam detracto 49 aggregaro numeri gquationis X 8 cubi 1pqd.
ex 64,producto 32in Tpdd. relinquitur 1§, quiauero productum
eft maius aggregato,erit 1 § cum cubo,xqualis 32 reb?, & res erit ¢,
uelre 1 33 m: 2hud ictare 13 $p:a-Habijce2 TpGd. habebis afti
mationem ueram 3,& duas fictas per m:{cilicet 4L p:ge 135, X 4 +
m:R: 1 3 3, ficut diximus in capitulo primo.

De cubo xquali quadratis rebus & numero.  Cap. XX,

DemoxnsTRrRATIOL

@ ]t iterum cubus a c,zqualis 6 quadratis,§ rebus , & 88
@ (gratia exempli) & ponatur 8 ¢ 7pgd.{cilicet 2 , manife-
 ftum eftigitur,quod cubus 4 ¢, xquatur 6 quadraris 4 B
b==s & 12 4 8,& cubis A3, B¢, hxc eadem igitur xqualia
funt 6 quadratis a ¢, § rebus 4 ¢,X 88,abijciatur iam cubus B ¢ com
munis,{cilicet 8 relinquentur,cubus a3 & 6 quadrataas, & 124 2,
xqualia 6 quadratis & ¢, § rebus 4 c,p:80,at ¢ quadrata 4 ¢, {uperit
6 quadrata 4 B in 6 gnomonibus A B quadran,& erunc24resexac,
- minuse
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minus 6 quadratis B ¢,qua {unt24 ,igitur 6 quadrataas & 29 res
A ¢;8¢6,@qualiafunccubo a 8,8 6 quadratis a 2,& 12 1ebus sz,
abijciantur igitur 6 fdrata 4 B,cOmunia ,yrelinquentur 29 rés A c,p:
§6,xqles cubo 4 8,8 1 2 rebus 4 8,& 29 res ac,fuperant 29 res 4 &,
in29 B ¢,quare in §8,quia ¢ eft 2,igitur addatur numerus numero,
érunt 20 A& 114,2qualia cubo a 5 & 12 rebus 4 3,abfjciantur de
NUo § 2 res COMMUNES,erunt 17 res p: 1 14,2quales cubo, inde habis
ta zftimacione,adde ci s ¢. .
3 RecvLa: 2 i ik
la igitur eft, Ducnumerum quadratorum in tertiam fui
partem,& productum adde numero rerum,aggregatum eric numes .
rus rerum,equalium cubo;pro numero autem,duc numerum rerum
fecandum in Tpqd.& productum adde numero zequationis , a quo
minue cubum Tpgd. refiduum eft numerus, qui cum rebus wquatur
cubo,inde inuenta ®ftimatione,adde ei Tpgd. & habebis uerum xfti

mationem.

-

‘ Qvasrio. ' |

Exemplum,in hac quaftione,Quidam dedit aurcos 1728 ad ca
puit anni ue dicunt, feu fub ufura rediuiua,ea condirione , ut reciperer
tertio annosex capitali X ufura,quantumelt dimidium capiralis, & di
midium eius quod debuiffet in fine primi anni,& dimidiu eius quod
debuifler in fine fecundi anni,ubi retinuiflec pecunias,& uoluiflet {ol
uere (ub cad@ ufura. Poneigitur quod in capite primi anni haberer
‘144 res,in capite fecundianni habebit 1 2 quadrata,in capita tertij an
ni habebit cubum,& hic eric 2qualis dimidijs reliquorum annorum
fimul fumptis,igitur cubus erit qualis 6 Gdratis 72 rebus & 729,
ducigitur 6 numerum quadratorumin 2, tertiam {ui partem, fic 12
addead 72 fit 84,numerus rerum,duc 84 in 2 Tpgd.fic 168,addead
729,fit $97,abijce 8,cubum Tpd.fit 889,igitur cubus xquatur 84
rebus p: 889 , @ftimatio igitur huius erit R2 v: cubica 444 £+ p: R
175628 L,p:Revicubica 444--mige 175628 Lhuicadde 2 1pqd.ha
bes quafitam xftimationem g v:icubicam 444 L p:r: 1756284 p: R
vicubica 444+ m:g2 175628 £p:2,cuius cubus eft quantitas pecu-
niart,quee ei debentur tertio anno,inde detracto 1728,

habebis {or#
tem,per terminos proportionales. '
De cubo & numero,zqualibus quadratis & rebus.
Caput XL

L 3 DE mone
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5 20, 1t cubus & 5 00,2qualia etiam 6 quadratis , & 24 rebus,
s\l X fitcubus ille a ¢,& B ¢ Tpgd.cungp cubus A ¢, ®qualis
AR B8 ficcubo a3 & 6 quadratis a3, & 12 rebus a3,& cubo
% ® C;qui eft 8,eritcubus a5, & 6 quadrara A3,& 12res

& 108, 2qualia¢ quadratis 4 ¢,& 24 rebus 4 ¢ , fed 6 quadrata
4 3,minora {unt ¢ quadratis & ¢ , in 6 gnomonibus A 0 &, & 24 res
& B,minores funt 24 rebus 4 c,in 24 8 c,quare cubus A3, & 6 quas
drata 4 8,& 1 2 res 4 3,& 108,2quantur 6 quadratis A8 ,& 6 gnos
monibus 4 o E,& 24 rebus 4 8,8 48,nam 24 B ¢ {unt 48,igitur abs
iectis ex utracp parte 6 quadratis A 8,8 12 rebus 4 B, & 48, erit cus
bus 4 3,& 60,2qualis6 gnomonibus Ap 5,& 12 rebus 4 3, funtaus
tem 6 gnomones A b E,241¢s A B,pi24, ¢o quod quelibet {uperfis
cierum A D,&X D E,eft 2 res,coquod B peft 2 , & quadratum B ¢ oft
4.igitur 36 res A B,&24,gquantur cubo 4 2 p: 60,abijce 24 ex utragy
parte,erit.cubus A 8 p: 36,xqualis 36 rebus A B,inde cognita 4 5 ad¢
demus eam 8:c,qua eft TpGd.& conflabitur ftimatio.
Recvera.

Regula eftigitur. Duc numerum quadratorumin tertiam fui par
tem,productum adde numero rerum,& conflabitur numerus reru,
hunc ducin Tpqd. & producti fume differentiamab aggregato ex
numero @quationis,& cubo Tpgd. qua finulla eft, eruncres zqles
cubo, Siuero produdtt fuerit maius aggregato,differentia eft nume
rus,qui cii rebus quatur cubo,& filaggregatii fueritmaius produs
&o, differentiaeft numerus,qui cum cubo gquatur rebus,inde habis
ta zftimatiGe,addes eam Tpgd. & conflabitur uera gltimatio. Memi
neris tamen, quod quando capitulum hoc perueneritad capitulum
cubi 2qualis rebus & numero, addendaerit uera ftimatioeius , &
ex his qua ficte funt minor, per m: Tpgd: ut habeas utramg wftimas
tionemcapituli cubi & numeri @qualis rebus & quadratis,cum capiz
tulum cubi 2qualis rebus & numero,unam tantum ueram ftimatio
nem habeat. -

Exemplum,Cubus & 64,2qualia funt 6 quadratis& 24 rebus,
duc 6 numerum rerum in 2, tertiam {ui partem, fic 1 2,adde ad 24, fit
36,numerus rerum,;quemducin 2 Tpgd.fit 72,deinde cuba 2 fit 8,
adde ad 64, iumerum e quationis, fit etiam 7 2 , ideo quia differentia
horum numerorum nullavelt;habebimus cubum @qualem 36 rebus,
quare quadratumquabitur 36,igitur reseft 6;ex capitulo fimplici,
adde ad 2 Tpqd. fit 8,2ftimario rei, Rurfus,cubus & 128,2quetur 6
quas
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quadratis & 24 rebus,duc 6in2,ut prius,fi 12,addead 24, fit 36,
numeris rerum,duc 36 in Tpgd.fit 72, differentiacuius i 1 36,aggre
gato 128 numeri xquationis,& &,cubi Tpqd.cft 64,numerus adden
dus cubo,quia aggregatum 1 36 , eftmaius producto 72 , quarecus
bus & 64,2qualia erunt 36 rebus, ftimationes autem funt2 ,&r
33 m:1,quas adde ad 2 Tpqd,funt uera gftimationes 4,uel Rz 33 p:
1.Rurfus, fic cubus & 9,2 qualis 6 quadratis & 24 rebus,duc,ut pris
us,6 in 2,tertiam fui partem, fic 5 2,quem adde ad 24 , numerum res
rum,fit 36,numerus reriy,ut prius,deinde duc 36,in 2 tpad. firy2,
i ia cuius 2 17 aggregato 8,cubi TpHd. & o numeri xquatio
nis,eft §§,ideo quia productum eft maius aggregato ,addemus §¢
ad res,& habebimus cubum,zqualem 36rebus pig ¢, huiusigiturue
ra zftimatio eft,g 174 p: 2+ falla maior eft m:§ ;& falfa minor m:
ViR 27 $mi2 4+, feuurdarius intelligas, 2 -m: g2 173, adde igitur
hanc zftimationem,& fimiliter ueram, Tpqd. quaeft 2, habebis 2t
mationes quzfitas,alteram 4 Lp:re 174, reliquam 4 T-migz 174

De cubo rebus & numero,ztl‘zalibus quadratis:
Caput XI1L

DemorsTRATIO.

Sea ltdenuo cubus A c,cum 4rebus,& 1 6 numero,2qualis 6

@Y7 quadratis,& B ¢ fic Tpqd,ut prius,refoluemus igitur cus
CER I bum a c,qui :equah:‘s-[:il{cubo AB,6quadratis AB, 12 res
S22 bus 48,8 cubo ¢,quieft 8,& erit hoc totum , cum 4 res
bus 4 c,¥ 16,2quale 6 Gdratis & ¢,quare cit 4 res A ¢,fint 4res A B,
p:4 & c&ideo p:3,erunt cubus A 3,p: 6 quadratis A 5, p: 16 rebus
A B,P: 32,2qualia 6 quadratis A ¢,6 aut qdrata A ¢, 2qualia {funt,ut
demonftratumelt, 6 quadratis A B,p:24 rebus A 5, pt 24, igitur cus
bus 4 8,8 6 quadrata 4 8,& 16 res 4 3,& 32, 2qualiafunt , 6 quas
dratis & B,p:24 rebus A B,p:24,abifjce ex utrags parte 6 qdrata 4 s,
& 16 res,& 24, relinquetur cubus 4 3,p:8,2qualis 8 rebus, inde cos
gnita A 3,adde ¢i B ¢, Tpqd. & fiet A ¢ cognita,rei zftimatio.Rurfus,
cubus & 4 res& 1,2quentur 6 quadratis,erunt igitur 6 Gdrata a c,
ut prius,6 quadrata & 8,24 res & 8,& 24. At cubus 4 c,cum 4 rebus
Ac,p: 1,2qualis eft cubo 4 8,8 6 quadraris 4 3, & r6rebus, & 17
quare abiectis communibus, 6 quadratis A 3,8 16 rebus a3, & 17,
erit reliquum reliquo quale,fcilet cubus,qualis 8 rebus p:7 ; inde
cognita 4 B,habes a c,utprius,addendo s ¢ Tpgd. PR
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Regula igitur eft, Duc numerum quadratorumin {ui tertid pars
tem,& 4 producto minue numerum rerit,quod fi fieri nequeat, cafus
eftimpolsibilis,in uera @ftimatione,refiduum itags erit numerus res
rum,inde mulriplica primum numerumrerum in Tpgd, & produciu
adde numero ®quationis,huius aggregati & dupli cubi Tpgd. diffes
rentid accipe,quee i nulla eft,habes cubumaqualem rebus folum, fin
duplum cubi Tpgd.maius eft, differentia eft numerus addendus re-
bus;fi duplum cubi minus eft aggregato,differentia eft numerus ads
dendus cubo,inde gftimationi inuentae adde rpgd.ut habeas zftima
tionem ueram.
Exemplum,cubus & 4 res & 8,2quantur 6 quadratis , duc6 in
2, tertiam {ui partem; it 12,abfjce 4 fitnumerus rerum 8,duc etiam 4
numerum rerum,priorem,in 2 Tpgd. fir 8,adde ad 8,numertr xquas
- tionis,fit 1 6, huius & dupli cubi Tpqd. quod eft etid 1 6,nullaeft dif-
ferentia,quare cubus quatur 8 rebus,& rei 2ftimatio eft R 8,cui ad
de 2 Tpqd. Het uerazftimatiorei,R 8 p:2.Rurfus,cubus p: 4 rebus
p: 16,2qualis fit 6 quadratis,duco 6in 2 T7pgd. ut prius,fit 12, abrje
ce 4 numerum rerum,fit 8,rerum numerus,duco 4 numeri priorem
rerum,in 2 Tpgd. fit 8,adde ad 1 6 numerumaquationis, fit 24,abijs
ce 16,duplum cubi Tpgd. relinquitur 8,igituraddemus 8 cubo,quia
aggregarum-maius eft duplo cubi rpgd. & fiet cubus p: 8, 2qualis 8
rebus,res igitur eft 2,uel Bz § m:1,quare addito 2, Tpqd. fiec uera efti
matio 4,uel & § p: 1. Rurflus,cubus & 4 res & 1,2equentur 6 quadras
tis,erunt&p,ut prius,8 res,8 ducto numero rerum priore,qui eft 4, in
2 Tpqd. hit 8,addito 1 ,numero gquationis,fit o,duplum cubi Tpgd.
eft 16, differentiaelt 7,& quia dupli cubi maius eft aggregato , ertit
8 res,& 7,equaliacubo,quare resualet g 74 p: 2, uel in @quatione
falfa,minor 2ftimatio erit r m:adde 2 Tp@d.cuiuis,habebis duas ue-
ras aftimariones,f{cilicet 1,8 R 7 4 p: £
Memineris autem eius,quod diximus inpraecedenti capitulo, ¢
tiam hic, quod cum peruenerit. aquatio ad cubum @qualem rebus
tantum,quia falfa zftimatio 4 uera non differt in numero,ideo pro fe
cunda 2ftimatione,quia nihil additur, nec p:nec m: 7pgd. ideo ipfa
rpid.erit 2ftimario uera,inutrogs,ut hic aftimatio cubi & 4 rerum
& 8,equalium 6 quadratisserit B 8 p:2,uel 2,8 in praecedentecapitu
lo,zftimatio cubi & 64,2qualium 6 quadratis& 24 rebus ,erit 8 ut
dictum eft,& etiam eft 2, 7pgd. {cilicet,8 hoc,quia omnes additiones
& detrattiones,ex tertia parte numeri quadratorum Heridebent,

De
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De cubo quadratis & numero,equalibus rebus.
Capue XXI1IL

Duuoz_qs'rnano.

¥ It etiam cubus,s quadrata, & 4, 2qualia 41 rebus, & fie
B3 cubus A B,cui addam 8 ¢ Tpgd.eritg A ¢ cubus,equalis
X v cubo 4 8,6 quadratis, 1 2 rebus,& 8,loco cubi 4 B 6 quas
MpiZg%e! dratorum,& 4,ponantur 41 res;his 2quales , erit cubus
alis § 3 rebus 4 8,& 4,qui eft differentia cubi B ¢,& 4 numeri
equationis primi,ad complendum igitur §3 res A c,addantur 53 B c,
eruntqp cubus A ¢ p:106;@qualia §3 rebus a ¢ pigsabijce 4 exurras

que parte,erit cubus p: 102,2qualis §3 rebus fuis,inde a c ftimas
tione inuenta,abijce B ¢ Tpqd. relinquerur 4 B cognita,& eft res ipfa.
| EGVLA.

Regula igitur eft,Ducnumerum quadratorum in tertiam {ui pars
- tem,productum adde numero rerum,fiet numerus rerum fecundus,

ab hoc minue quadratum Tp§d, refiduvm duc in Tpqd. & rotum
produdtum adde numero ®quationis,¥X conflabitur numerus,qui cu
cubo axquabitur rebus iam afsignatis,inde ab eius gftimationibus mi

nue Tpgd.refidua funt quafitee ftimationes , ideo fufticiet unum
exemplum,

AC

Cubus & 6 quadrata & 12,2quantur 31 rebus, Duc 6 numert
quadratorum,in 2,{ui rertiam parcem,fic 1 2,adde ad 31,fc43,nume
rus rerum,ab hoc abfjce 4 quadrani 1p3d. relinquitur 30, quem duc
in 2 Tpqd. fity8,adde ad 1 2,;numerum xquationis , fit 90,igitur cu-
bus p:oo,equatur 43 rebus,res igirur eft §,uel g 24 fm: 24 abijce
2 7pqd.habebis ueras zftimationes 3,uel R 244 m: 45X infjs ame
babus,uert eft,quod cubus & ¢ quadraca & 12;5cquantur 3 1 rebus,

Memineris igitur quod omntscLorum capiculorum xftimariones,

habentur,addendo femper ueras & fictas zftimationes capitulorum
in quo refoluuntur Tpgd,& dummodo numerus relinquat, etiam id
quod additur fic m:purum;illud reliGtum eftrei ucrazeftimario . pofs
funt eriam refolui in capitula alia quatuor denominationis,ut liquet.

De 44 capitulis deriuatiuis, Cap. XXIIL

DemoxstraTio.

Sit
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223 Lrigitur (gratiaexempli) cubus quadrati,cum 6 §d'qdra
| tis,equalis 1 00,8 fit cubus Gdrati,corpus A 3 ¢ p, alrit*
g )| dinem habens 4 3, erit igitur qdratum, quialatus cubi cit
S, S98), corporis A 3'C by quod {upponiturcubus quadrati, mani*
feftum eft igitur,quod fupagcies AB CD,eft§d'gd™,quiaiam A 3 {up
ponitur quadratum,{excuplum igitur A 8 ¢ pfuperficici,cum A3 c D
corpore,xqle eft 1 00,ex fuppofito,ponacur igitur A8 res,erit igitur
corpus 4'8-¢-» cubus,& {uperficies 4 8:c p Jdratum, fuppofitum eft
aut,quod corpus 43 ¢ p,cum fexcuplo 4 8 ¢ b {uperficiei , fit equale
300,igitur cubus A B & 6 quadrata a B,2qualia {unt 100, quare €x
{ue capitulo A B cognita,at A Bin primainters s
~rogatione fuit Gdramum,igitur zftimatioqua | Y
drati in prima interrogatione,quando cubus
quadrau,& ¢ d'{d* eequantur 100, cognis
ta erit,cum fit eadem 2eftimationi rei in fecun
da quaftione. At nos uolumus in prima quas

{tione rei wftimationem;res autem eft femper o >
r quadrati,igitur gz A B 2ftimationis inuentze &
per fecundam quaeftionem,eft rei gftimatio in ;
prima quaftione,ut proponebatur.Eademra 4
tide, {i pofuerimus cubit quadrati,& 6 cubos, S TR |

uales 1 00,erit corpus 4 8 ¢ D, cubus quas :
drasi,& a3 quadrarum, cuifi ponarur aliqua fuperfides quadrata
zqualis,puta E ¥ G,erit {fexcuplum corporis ex E Fin E F G , cum cor
pore A B ¢ D,quale 100,ponatur modo corpus E F Gres,quia igitur
E Felt B2 A B, ex fuppofito erit cubus e ¥R cubi & B , igitur corpus
A B ¢ p,quadraril corporis ex E Fin E G,pofito igitur corpore ABL D
quadrato,erit cubus £ F res,& fexcaplum eius fex res, & iam fexcur
plum cubi E ¥,cum corpore & & ¢ p,2quabatur 100, &non mutans
turcorpora,{ed manent eadem,& fexcuplum cubi £ F;eft 6 res,etcor
pus'a B ¢ p quadratum , igitur quadrarum-& 6 res , ®equantur 400,
igiturres elt cognita {cilicet cubus & r,{ed cum & rfit larus cubi cum
fui cubi,igitur £ ¥ cognita erit,qua eft & cubica,zftimationis inuens
tz. Atcum k ¥ fit resin prima queftione,quia eft Rz quadrara 4 8,&
4 3 {fupponitur quadratum, pofito 4B ¢ D, corpore cubo quadradi,
igitur polito 4 8 ¢'» corpore cubo quadrati, erit res £ # ,& nora las
tus {cilicet cubicum ftimationis inuentg per {ecundam quaftionem,

.quam uolumus.

Ex hocmanifeftz funtngulxcapiaﬂorﬁm deriuativorum oms-

nium.
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nium. oftendimus enim in uniuerfum,capitula 16 primitiua compofi
m,& ﬁlﬂt h:l.‘C.

'~ Primit,Q uadracr 2Gle rebus & numero, 2", res aqles §d° & nus
mero. 3™,numerus xqlis §d° & rebus. 4",cubus xqlis rebus& nume
ro.4™ res 2 les cubis & numero.6™ , numerus 2qlis cubo & rebus.
7™,cubus ¢glis §d' X numero. 8",§d' ¢dlia cubo & numero. 9™ ,nume
. rus gglis cubo & §d'. 10™,cubus 2qualis d' rebus & numero. 117,

§d' =glia cubo reb’ & numero. 1 2",numerus 2glis cubo jd' & reb?.
2 37,res 2Gles cubo §d' & numero. 14™,cubus & numerus ¢iles §
& reb?. 15", cubus & res xqles §d' X numero.16™, cubus & Gd' gglia
rebus & numero. Manifeftu eftaiic quod ex his 2™, 5=, 8%, 11™,13"
& 14™,{cd'™ naturam,habent duas ftimationes,ex toto diuerfas , &
d diuerfis regulis pendentes. Vnde duplicatis his capicalis fi¢r capitu
Ia primitiua 22 cOpofita,unicuiqpaiit eorum debent duo capitula des
rivatiua,alcertt ex natura Gdrati,alterum exnatura cubi, nam etfi deri
uaciua fint infinita,in unoquogg capitulo, omnia m reducutur ad alre
rum hor: duorum modorum,loquendo de his,de gbus poteft haberi
regula generalis. Igicur manifefiu eft,ipfa efle ad ungue 44 , quandg
em capitulum rerum 2qlium §dratis & numero,habeat duas aftimas

tiones diuerfas,ideo th duplicatum dici né deber,quia ille xftimatio .

nesuna regula fimul haben, & Gmiliter quamuis capitulit cubi & re

rum % lium Gdratis & numero,habeat tres ftimationes ueras , non
tamé hoc eft illi propriir,& mea nihil refert de numero dicere , medo
fcias,quod omnia primitiua , habent duo deriuatiua diverfi generis,
& quod capitula primitiua cSpofira,ad minus reduci nequetit quim

18,igirur cSrracto numero,quantumuis erunt derivatiua {ale€ 36, nd

capitula,rerivgdlium numero & cubo,& §dratorum gglium cubo &
numero,neceflario funcduplicata;manifeftum eft em,quanti una gfti
matio ab alia differat. Oblato igit capitulo,ex tribus aut quaruor des
nominartionibus cSftante,finon adfit numerus,primo o¢s denominas
tiones per minor€ deprime,ita utminor in numer euadar,deinde ac
cipe inferiorg denomination€,& uide fi conftat capituliv;ex tribus de
nominationibus,an minor fit radix maioris fdrarauel cubica, uel
radix minoris qdrata, (it R cubica maioris, tunc quacres xftimationé
in cOfimili capitulo ex 1 6,deinde eius cltimationis,accipe talé radic?,
glis eft denominatio minor,cOparata ad minorem,una unius ordinis
ad reliqui,& ad facilitar€. Difpofui derivatina oia , indirecto fuorix
primitiuorz,in capitulo 2°,etid conftantia ex tuor denominationib?,
in quibus {i bene aduerteris , femper minor dmo?({mdo,id eft, infes
> rior
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rior poft numerum, eft radix quadrata unius , & R cubica alterius,

denominationis eiufdem capituli. Exemplum. Igitur i quis dicar,

Quad'qd’ p:2 Gdradis,gquantur 1 o,uides quod cius primitiuu
eft quad' & res,zequalia numero,quere igitur ftimationem §d" p: 2
rebus,equalis 10,& eft B2 15 m:1,& quiares eft g quadrara Gdrad,
dic quéd xftimatio et R v:iR 11 m:y.

" Cu'dd,p:2 cu',equatur ro,eius primitiuum éft eriam quad’ p:
rebus,xqualia numero,cum igitur §d' & 2 res,equantur 10, 2ftima
tio rei eft R2 11 m: 1 ,cumigitur res fit R2 cubica cubi,minor fcilicet de
NOMinatio minoris,erit aﬂg.i‘matio quefiarvicub' gz 11m:1.

Quad™ relari primi,& 2 rel prima gquantur yo, uides quodrela
tum el Rz §drara,qdrati relati primi,dic igitur hoc efle deriuativum
ex genere quadrari,fiigitur §d' & 2 res,equantur 10, ftimario eft
Re 11 m: 1,igitur ci res fitge relata relati dices quod 2ftimatio quaes
fita,elt e relacavig s mey.

Cubus §d* p:3 §d'gdratis,z2qualis cft 20,tunc uides , quod eis
us primitiuum eft cubus & quadrata,xqualia numero,cum igitur cu
bus & 3 drata equantur z0,ftimario rei eft 2,& quia quadratum
eft radix quadrata,§d'gdrati,ideo xftimatio rei erit g 2.

Cubus quadrati p: 3 §d'Gdrasis,p: 10,2quatur 1 § quadratis, ui
des quod eius primitiuum intabula, uel ex ratione dicta , eft cubus
& quadrara & numerus,xqualia rebus;ideo quare 2ftimationem cu
bi & 3 §d & 10,xqualium 1§ rebus;quacelt2,& quia res eft radix
quadrata,quadrati,ideo dices quod =ftimario eric Rz 2.

“Cubus cubi & 3 cu'§d™,& 10,2equantur 1§ cubis , dices ut pris
us,primitiuum efle cubum & quadrata & numerum,zqualia rebus,
igitur i cubus & 3 quadrara & vo, wquantur .1 § rebus ,res eft 2, &
quia res eft R cubica cubi,ideo dicemus qudd xftimatio erit B2 cubis
ca 2,& quia primitiuum habet duas xftimationes,ut notum eft, totis
demcciam habebit derivativum,& utriufcs R cubicain hoc exemplo
& quadratain praccedenti , fatisfaciet , & hoc eft generale omnibus
deriuariuis,ur habeant totidem @ftimariones,quot {ua primitiva.

Sit etiam cubuscubi zzqualis 3 cubis quadrat & 16, tunc quia
ducta g cubi §* qua eft cubus,in cubix quadrati, it cubus cubi,ideo
res erit in capitulo deriuatiuo generali,& eius primitiuum erit,cubus
arqualis quadratis & numero,{i igitur cubus xqualis fit 3 quadracis
p: 16, xltimatio rei erit 4,quia igitur quadratum minor denominatio
in fecunda 2zquatione,eft g2 cub. cubi quadrati,ideo dico , quod fus
menda crit 2 cub. 4,pro ®ftimatione, Et ita de alijs,

Ec
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- Etfimiliter dices, de cubo cubi & cubo , nam poteft referti ad
re¢ & cubum,ut enim res eft gz cubica cubi,fic cubuseft g cu: cub cue
bi. Poteft & referri ad quadrari, & cubum quadrati,nam ex utrags
in fuamradicem,producitur compar denominatio,nam ex quadraco

in rem,fit cubus,& ex cu'Gdratiin cubum , fit cubus cubi , fed prior
modus eft facilior, i

~ De capitulis imperfectis & particularibus,  Cap. XXV

, =N Egule ha,dicuntur Fcntra]ts , & hoc'duabus de caufis;
&8 prima, qa modus in {e generalis eft, quamd; repugnet na
:\ 8 tura xftimacionis,ut fit univerfalis,uelut fi quis dicat,om
s nis numerus productus ex aliquo in fe ducio,quadrarus

eft,regula eft generalis,nec tamen {equitur, quod per hanc regulam,

cognofcam omnem numerum quadratum,quianon licet cognofcere
omnem numerum,qui ex alio in fe ducto producitur. Dicitur & gene
ralis regula, quia exhauric =ftimationis genus uniuer{fum, quamd
ftimatio non exhauriat regulam , particulares tamen funt regule,
quia non omnem propofitam quzftioné per illas foluere pofumus.
Cumigitur cubus zqualis eft rebus & numero,& éx numeéro res
rum feceris duas partes,ex quarum una in alterius radicem ; fat nu=
merus 2quationis, tunc adde quarcam partem eius partis , cuius fus
menda effer radix,aleeri pard,& gz aggregari,addiro dimidio e par
tis,cuius affumpfifti radicem, eft 2ftimatio rei. ‘
Exemplum.Cubus zqualis fic 20 re | 1 cub.{lis 20 reb’ p:32

bus & 32,tuncex 1 6 inrz 4,fit 32,igitur 16— 4

addo 1 quartam partem 4,ad 16,fic 17, R 17 Pl

cuius R p: 1,dimidio g 4, eft rei ftimatio,quarereseft gz 17 pi1.

- Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numero, & inueneris duos
numeros,producentes numerum 2quationis,quorum unus fit g ags
gregati,ex altero & numero rerum;ille qui eft g2 ¢ft rei xftimatio,
~ Exemplum.Cubus xquatur 24 p:32 | cub®2{lis 24 p2 32 reb?
rebus,& funt duonumeri, producentes ‘ 6—4-—32
24, qui funt 6 & 4,quorum 6 eft r: aggre 36
gati,ex 32 numero rerum , & 4 alio pro- ‘ ]
ducente,nam 6 eft v 36,igitur 6 eft rei ftimatio.

* Cum fueritcubus wqualis rebus & numero,& ex numero rerum
feceris duas partes,ex quarum utrac in alterius radicem mutuo, hat
dimidium numeri @quationis,radices illarum partium,coftittune jun
€t rei eftimationem. Mo Exeme

B
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Exemplum,Cubus zquetur 10 rebus cub’z{lis 10 reb’p:24

p:24:&ex 10 fiunt dux partes, 9 & 1, o—. 3 '3
ex quarum mutua unius in gzalterius mul 3 <3
tiplicatione funt 9 & 3,qui iunifaciunt | 12

1 2, dimidilr 24,igitur radices 9 & 1,
funt3 & 1 ,iun&m,conﬂimlmtq,rciaqﬁ?:aﬁonm.

Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numero, & ex numero reris
feceris tres partes proportionales,ex quarum ductu mediz in aggre
gatum,radicum prima & tertiae,fatnumerus Xquationis, feu ex ters
tiain R primae,& prima ing; tertiz,quod idem eff, tunc tale aggres
gatum dictarum radicum,eft rei 2ftimatio, ‘

Exemplum.Cubus gquatur 19 rebus | cub? 2qlis 19 reb’p:30
p: 30,& ex 1 9 fiunttres partes proportios 4—6—9
nales, 9,6,4, exquarum {ecunda,queft 6 SR dn
in § aggregatum radicum prima & tertig, 2 -3
fit 30,ideo 5 aggregatum radicum , eftrei | ¥2—-— 18—30

ftimatio, _

‘Cum fuerit cubus 2equalis rebus & numero , & inucneris duos
numeros,quorum aggregatum,ductum in productum unius in alte
rum,producat tertiam partem numeri 2quationis,& quadrataillorz
aqualiafuerint aggregaro ex numero rerum,& producto unius inal
terum,tunc zggn’%amm illorum numerorum,eft rei xftimatio.

Exemplum . Cubus 2quetur 7 rebus | aub? x{lis7 reb’p: 90
P:90,8 3 & 2 dudti inuicem producunt 6, 5 3 ,'
qui ductus in §,aggregatum, producit 3o, 4 2 6—7—13
tertiam partem 9o, difterentia uero 13 ,agz 13 s/ 30
gregati quadratorum,abipfo 6 , producio _
unius in alterum,eft 7,numerus rerum,ideo §,aggregatum illorum
eft rei 2ftimatio.

Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numero , & inuentus fuerit
numerus cubicus,cuius R cubica,ducta in numerum rerum , produs
cat aggregatum ¢x numero cubico inuento , & numero 2quationis,
feuillorum differentiam,tuncres p:eademr: cubica, erit communis
diuifor cubi,p:codem numero cubico,& numeri rerum cum nume-
roaggregato,ex numero 2quationis,& numero cubo , ucl res m: g2
cubica eadem,erit communis diuifor,cubi m:numero cubo inuento,
& numeri rerum m:differentia numeri gquationis,& numeri cubi in
uenti,inde peruenies ad rei@eftimationem.

Exemplum, Cubus 2quatur 16 rebus p: 21 , tuncquia addito

- . 2y
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27 numero cubo,ad 21 fit 48,qui produ cub’=lis | 16 reb? p22s
citurex 3 Rzcubica 27,in 16 numerumre 3 Ve v 2y
ru, ideo dico,quod res pt 3,erit cOmunis 4'._3" _4'5
diuifor,addito 27 utrig parti,{cilicet cu yrespt 3
bo & 16 rebus p: 21, inde fadta diuifio-

& g s .
ne,habebis quadratum m: 3 rebus p: o, i i 48
®qualia 16,quare {dratumagbitur 3 rebus p:7,& reserit R 04:pt
1 %, Et fimiliter, i dicamus,cubus ¢quat 4 rebus p: 14, hicabicGto 1 §
ex 27 numero cubo,differentia quae eft 1 2,continet4, numerum res
rum,in 3,radice cubica 27,ideo dico,quod abiecto communi 27 , ex
ucracp parte,fiet cubus m: 27, 2qualis ' | cubus ®glis 4 reb?p: 1§
4rebus m:y2, inde diuifis ambobus

3 27
per rem m: 3, commimem diuiforem, 1z 12

fiet quad. p: 3 rebus p:9,equale 4, qua
re zquatio nulla fequetur,quamuis per
ueneris ad modum xquandi , in detras :
&ione,nifi forfitan aliquando per m:{yncerum.

Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numcro,& ex numero rerum
auferarur 3 quadrari rei,& gerefidui addatur,aut minuatur, ex dimis
dio rei,aggregatum ductumin quadratum refidui, & refiduum dus

&um in quadratum aggregati,producunt numerum 2quationis.
Exemplum.Cubus 2quatur 14

rebus p:8,& rei zftimatio ¢ft 4,cuius cubus acqualésr; 4rebus p:8
Gdratum eft 16, huius 3 funcs2,abije | 154 quadraum 1 6

1resp:3
| cub’mi27 [4resmii2

ceex 14numero rerum ft 2 refidui, Fqdrati 12— 14— 2
cuius radicem adde,& minue ex 2, di 2PiR2 DIOPIR 32
midio 4,zftimationis rei,funt 2 prge | _2M:R2 6M'R 32
2,8 2 m:iRe 2,dico igit quod ex uno 8

in quadrarum alterius mutuo fiunt 8 fcilicet numerus @quacionis,

Cum fuerit cubus 2qualis rebus & numero , & diuiferis dimi-
dium numeri 2quationis,per rei 2ftimationem,addiderist prouen-
tum numero rerit, & ab aggregato detraxeris 3 quadrati ipfius rei,
R refidui,addita & detracta;a dimidio zftimationis,oftendit partes,
ex quarum ductu unius in quadratum alterius mutuo,producitur di
midium numeri eftimationis,

Exemplum.Cubus sequatur 14 rebus p:8 , & 2ftimatio eft 4,
diuide 4 dimidium 8,per 4,2ftimationem exit 1,addead 14 fic 15,
abijce 12,qui {unt3 quadraci 2ftimationis,relinquitur 3, cuius radis
€ addc ac minue,ex 2 dimidio zftimatiGis, habebis 2 p:r: 3,& 2 ms

3 R 3,
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eft3 Gdrari 6,fcu ralis aggregati, quod

R’ 3sex quorum dutu unius,in quadra | cubus alis 14 rebus p:8

tum alterius mutuo,fit 4 dimidium nu- i 4 4

meri xquationis, 1§ —12—3
Cum fuerincres 2qualescubo&nu { 2p:R3 J2mire3

mero,& inueneris numerum,qui ductus 7R 48| 7 p: 2 48

in gz aggregati,ex ipfo & numero reri, 2 | 2

producat numerum quationis, tunc di '

midia eius rz,addica uel detracta radici differentizc numeri xquano-

nis, &!——e:ufdem egati,conflituit rei 2ftimarionem.
thmplum. ubus p:12 2quatur cub? & 12 xlis 34 rébus

34 rebus,tunc quia addendo 2ad 34, - A |

produ&um exiplo 2,in 6 & 36 aggre- | -

gati 2,&X 34 eft 12 numerus ®quaridis, 23 z—? &

idcodsco,quod fi ad 3, dimidiu radicis 2 g

36 addatur uel minuatur B2 7 differens 34

tizc 34 numeri 2quartionis & 27 ,'quod .371

confurget reizftimatio, 3 p:r: 7,uel 3 m:g 7.

Cum ﬁ.xenntrcsaequaks

cubo & numero , & fubn'axens talem

numerum ex numero 2quationis,ita quod r: cuba differentiz,ducta
in numerum rerum, producat numerum de tractum,tunc res m:g: cu
bica differentize erit communis diuifor,facta detractione , & haec res

gula fimilis eft {extze, ficut praecedens {ecundz.

Exemplum. 16 res 2quantur cubo

& 21,detradto 4.8,r¢lmgu1tur 27,cuius cubus & 21 2{lis 16 reb?

R cubica 3,ducta in 16 numerum rera, g, 2

producit 48,igitur detracto 48,ex utra - 27 35

que parte; fient cubus m:27 , & ré6vres - 48

m: 48 , inde diuifor communis erit res resm: 3
cub’m:27 | 16 resm: 48

m: 3,& prouenient quadratum & 3 res
& 9,aequaha I 6,quarc quadratum & 3 rcs,acquabuntur 75X rei a:fh

matio erit,Rz 95 m: 1 3
Cum fuering res a’qualcs cubo & numero, & ex numero rerum
feceris tres partes proportionales,ex quarum fecunda,ducta in diffe
rentiam radicum primae & tertize,feu ex dudtu prima in g: tertize, &
tertie in Rz primae, differentia aequalis fuerictertia parti numeri ¢qua
tionis,erit differentia illarum radicum rei ftimatio,& eft fimilis 4°,
Exemplum. 19 res @quales funt cubo & 18 , cumex 19 fadta
fuerinttres partes proportionales 4, 6, 9, €x quarum media 6 ducta
in
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‘in differentiam radicum o & 4., qu d’t cub’® & 18 2qles 10 reb?
1 ,fiat 6, certia pars 18 numeri 2quatio’ 9 i1l G
nis,ideo dico quod 1 differentia talium 31 D
radicum clt rei ftimatio. . T L ASONEN
< Cum fuerint res gquales cubo & nu

mero , & cum r: cubica numeri zquauoms,dxulfms numerum- res
tum,& de eo quod exit, feceris duas partes , ex quarum dutu unius
in quadrarum alterius,fiat numerus 2quationis,tunc quantitas pros
portionalis,inter R rubicam numeri 2equationis,& partem,quam du
cis in Jdracum alterius,ut fiat 2quationis numerus,
" Exemplum. 13 res aquantur cus . i
bo p:8,diuifo 18 perz g cubam 8, exic | 187es *quales cubop: 8
&,ex quo fiunc dug parres 8 & 1,exqua | 2 9
rum una qua ¢ft 8,in quadratum alteris 9"‘“"’;8 <
us quod eft 1, fic 8,numerus gquationis, :
ideo 4 numerus proportionalis inter 8,
part€9,quam duxiftiin quadrarum 1,alcerius partis , & 2 g cubam
- 8 numeri 2equationis,elt rei ®ftimatio,
Cum fuerit cubus & numerus aqualis rebus , & ex tertia parte
- numerirerum, feceris duas partes,que ducta in fuas radlces,prodw
cant duos numeros, qui iuncti,zequales fint dimidio numeri xquatio

nis, aggregacum illarum radicum, eft rei witimatio,& eft fimilis ters
tiz regulae.

et rei eftimatio.

Exemplum. 14 res, 2quantur cus

14 res gquales cubo p:1 8
bo & 18, capio §,tertiampartem 1 §,ex | §
quo facio duas partes , 4& 1, quaedus {1 —4
&rinfuasradices,2& 1, producunt 8 |1—2 - res3
& 1, quorum aggregatum g, eftdimis |j §ligiasy
dium 18 numeri equarionis,ideo dico, 3

quod 3,aggregarum talium radicum , eft rei 'xfhmauo Etiam fn::ls,
eriam ex regula generali, quéd quotiens ex numero rerum poffunt
fieri duze partes,quarum una dudta in aleerius radicem , producatur

numerus equationis,quod talis g eft rei aftimatio, & quéd hoc pos |

teft effe duobus modis , & quomodo cadatin Binomio uel recifo &
integris,ideo quamuis effent fimiles prime regule, quia tamen ex cas
pitulo generali , quafi uiolenter in eamrapimur , {atis fueric admos
nuiffe hic.

Cum fuerirnumerus 2Glis cubo & quadratis,& {ciueris exnumes
ro quadrarorum facere duas partes,ex quarum ductu unius in quas

dratum
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dratum alterius,fiat numerus gquationis,tunc duces partem qug non
in fe ducitur , inaggregatum eius qua in fe ducitur,& quartz partis
cius,quae nonin {e ducitur,producti g2,detracto dimidio partis,qua
noninfe duditur , eft rei ftimatio.

Exemplum.Cubus & 20 quadras | cub?® & 20 Gdrata 2qlia 72
ta,quantur 72,ex 20 fiunt duz pars 2 38
tes, 18 & 2,& ex unain quadrarir alres 4%
rius fit72,namex ¥8 in 4 ficy2 , dico, - 2
qudd fi 18, ducatur in 6 % aggregarit E‘ 18_117
ex 2 reliqua parre,& 4-1,quarta parte R117mM: 0 i:

s ipfius 1 8,fet 1 17,cuius R, deracto o,

dimidio 1 8,oftendit itimationem rei R 117 m:9. ;

15% - Cumfuerint quadrata 2qualia cubo & numero,& inueneris nue
merum non minorem quarta parte numeri quadratorum, nec maios
rem tertia parte,cum quo diuifo numero wequationis , proueniat nus
merus quadratus,cuius radicis dimidium additum numero quadras
torum, faciar quadruplum ipfius diniforis,tuncaftimatio rei eft dus
plum numeri diuiforis,p:uel m:radice producti, ex quadruplo diuis
foris,indifferentiam numeri rerum, & tripli ipfius diuiforis.

‘Exemplum. Cubus p: 48 xquatur

o quadratis,tuncquia 3,quinoneftmi |’° quad. xl. cubo& 48
flor quarta parte jo numeri quadratos | 3 e

rum , nec eius tertia parte maior,diuidés | % - 4—16

48 producit 16 , cuius medietas radicis | 12 2—-30—13
queft2 ,additaad so numerum qua- | 6p:Rer2uel 6miRz12
dratorum,conftituic 5 2,quadruplum di
uiforis 3,ideo dico,quod fi duplo diuiforis quod eft 6 , addaturuel
decrahatur R producti, ex 12 quadruplo 3 diuiforis,in 1 , differens
tiam 10 numeri rerum,& 9,tripli 3, diviloris,& eft tale producium
etiam 1 2,quod conflituemus utram¢p =ftimationem , 6 p:re 1 2 , uel
SmiR 12. |
Not®,  Ecfcias,quéd per capitula cognofcuntur regule & quaftiones
fuper his formatg cum facilitate, quze alids uix folucrentur,ipfze uero
regulze fumptze {unt ex demonfirationibus capituli fexti, 8 ego non
appofui eas,quia intelligenti noftros libros fuper Eudlidem,funt per
fe manifefta,& non intelligens nG curabit illas,nec quaret, quoniam
non {unt ¢i neceflariz,
3 recium fuerit nunc oftendere,qudd ha regule non pof
funt efle generales , refpectu xftimationis , & modus in uno fufficies
ad

46"
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ad oftendendum in reliquis capitulis. Capiamus igitur capiculi pros
ximius,& de quo magis poflet hoc credi,propter multiplicem gftima
tionem , & fic cubus p: numero,zqualis 7 quadratis,& fic2 § nume
rus pofitus,id et numerus,qui primo cognofcitur in {exto capitulo,
regula fecuda,ericigicur exilla regula,rei @ftimatio , R 16 p:25,Gt
6 $;quare refidui ad numerum dratorix eft4, quareex demonitras
tione pofia ininitio terti libri,produdit 6%, in §dratu4; eft nume=
rus fractus,& eft22,8¢ econtra,ducto Lin gdratum 6 3,fic frattus nu
merus etiam,{cilicet 14 5%, quare pofito numero quadratorum intes
gro,& zftimatione fractis numeris conftituta,numerus quationis,

qui eft {uperatio partium,quz funt rationales , quadratorum ad cue
um,nundp poterit efle numerus integer,fed ralis 2quationis numes
rus producitur ¢x una parte numeri rerum, in aleerius quadratum,
Hoc oftenfo,Capio cubum & numerum xquales 7 quadratis, manis
feftum eft autem ex demonftratis in feptimo fuper Euclidem , & ex
regulis fexti libri, deducendo numerumad quadratum & cubum,
quod maxima productio partiti 7 in quadratum alterius , eft 5o 2%,
-igitur poterit dinidi 7,ut producat numeros integros,per multiplica
gionemunius partis in quadratum aleerius,ab 1 ufgg ad §o, & nonin
fradtos,ex demonfiratis igitur inintegros , atin integris non poteft
fieri nifi eriplex dinifio,ut patecinfigura, | 7 :
nec produci plus quim 6,20,36, 48,50, |1 6, 36, 6.
igitur refidui 4¢ numeri,nullomodoper 12§, §o, 20,
genus huius zftimationis exhauriri pote l Bl o 4880
runt,particularis igitur eft,ac ualde etiam particularis,nec tamen cres
das,quod in alijs capitulis,numerus pro Binomij aut recifi altera par
tenon pofsit inferuire,ut faepius in exemplis docuimus. _
Cum fuerit cubus ac numerus 2qualis rebus,& ex B numeri res
rum feceris duas partes,ex quarum dudtu prima in duplum quadras
ti fecundae,& fecunda in quadratum prima; fiat numerus ®quatios
nisstunc fecunda pars erit rei zftimatio. .-+ - TR _,
. Exemplum.Cubus & 48,¢quantur | cub? & 48 qualis 25 reb?’
25 rebus,tunc quia ex §,8 25, funtpar- 2 S g it
tes 3 X2exquarnmduGuzin 18 'dus | 4 88 o4
plum quadrari 3,& ex 3 in4 quadratum 12— 36
2,fic 48, ideo dico,quod 3 pars,cuius | ' 48
quadratum duplicatur,eft reizftimatio. = -
Cum fuerint cubus & quadrara,2qualia numero,& duo numes
ri differentes in numero equationis,ducti muimxlu\,]produxerim tans
s kil

17
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tum , quantumex cubo Tpqd. in cus %cubus & 221qd. =ql. o8

bum differentiz r: cubicarum talium
numerorum;tunc differentia talium g2
cubicarum;elt reizeftimatio,ut inexem | 7
plo a latere patet, res enim facilis eft. - 421

3375- — 12§ 27
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Oftendirregulas '.niaiorcsf,quaz funt omnino fingulares,
AP Capue XXVL

&a Vando quadratum quadrati & res,equantur quadratis
W & numero,& dinifo numero rerum ac numero wequatios
S0 nis,per numerum quadratorum , dimidium exeuntis ex
A eiPp numero rerum,fuerit radix prouentus numeri xquatios
nis iam diuifi,runc aceipe g2 numeri primi gquationis,& ei adde quar
tam partem numeri quadratorum,& totius accipe radicem uniuerfas
lem,a qua minue R eiufdem quartze partis numeri quadratorum, res
fiduum eft rei 2ftimatio.

Queft. ' Exemplam.Quatuor iniere fociecatem, Primus pofuit quantita

tem. Secundus pofuit quadratir quadrari decima partis primi, Ters
tius pofuic quintuplum quadrati decimae partis primi. Quartus pos
fuit quings,& tantum pofuit primus cum fecundo, quantum fertius
cum quarto, Queericur quant quifp pofuerittPone qudd primus
pofuerict 1o res,{ecundus péfuit igitur quadratum quadrari , tertius
3 quadrata,quartus autem ut dictum eft,pofuit §. Igitur quadratum
quadrati,& 1o res,equantur § quadratis & §,dividendo igitur nus
merum rerum per numerum quadrarorum,exiret 2,cuius dimidium
effet R 1, qui proucnit diuifo § numero xquationis, per § numerum
quadratorum;igituraccipe R § numeri 2quationis , cui adde quars
ram partem numeri Gitadratorum,& et 2 § pr1 §, cuius accipe B2
viquaelt g viR:spi1 4, &abea minue quartam partem numeri
quadratorum,habebis rei zftimationemg ViR s pirfmi e 1 4, &
habcbunrut nides. - |

Eodé modo, ubi §d [P, %Y §0000 p:12§ Mz 125
gd"xquetur cifdemcon | * L7FP:R 50O MR ViR
ditionibus Gdratis rebus | , g1 7990 p:781%
& numero,regula tenebit |3, 12z PR 12§ M RVi78325 piI§6S
Bimilis , & in ceftimatione |4 % '

erit idemmodus,nifi quod in fine addemus R quart partis numeri
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quadratorum,radici univerf{ali,quam in praecedente regula detrahe:
bamus,ut in exemplo, fi Qd‘ﬁd‘ zquale foret § quadratis, 1o rebus
& § numero,rei zftimatio ellet R VIR §Pii Lipire 1 .

Etcaufa in his regulis eft,§d s qd'qdrari,cft Gdratum, & 52 § §»
dratorum m: ro rebus p: §.¢ft 82 §mire § quadratorum,feu m:irebus
B §,igitur quadratum & res g §>@quantur R §,& =ftimatio eft nos
ta,quz eft cadem cum illa,§d'qd",p: 1 o rebus, 2qualium § quadras
tis & §,& cadem ratione, i Gd'Gdratum zquale eft § Gdraris, 10 res
bus & §,erit quadratum zquale rebus g2 § piR: §,quare nota eft res.

Quando quadratum quadrati & quadrata eft res , zqualia fues
rint cubis & numero,qui fit 2 p:numero quadratorum,fuerintg nus
m®rus rerum & cuborum idem,& dimidiumnumeri rerum,radix nu
meri,tunc duc in fe quartam partem numeri rerum,& producto ads
de 1,8 ab hoc minue g aggregati ex quadrato dimidf) numeri rerix
& unitate,& refidui gz adde uel minue 4 quarta parte numeri rerum,
quod fiet,erit rei eeftimatio.

Exemplum. Quad'gdratum & 34.quadratad 1 2 res,equantur
3 2 cubis & 3 6,tunc uides quod cubi {unt 2equales rebus in numero,
& dimidium numeri rerum eft B 36 numeri,& numerus ipfc eft 2 p:
numero quadratorum,ideo duc 3 quartampartem 12 numeri rerit
in fe,fit 9,adde » pro regula,fit 10,abijcer: 37 aggregati ex quadras
to dimidij numeri rerum & unitate,fic 10 m:g: 37,huius Rz uniuerfas
lem minue uel adde 3,quart parti numeri rerum,habebis =ftimatio
nemrei, 3 PRz Vi10 MiRz 37,uel 3 miRe v:iro mire 37. ‘

Etmodus inueniendi tales regulas habetur ex regula magna,un
de etiam capitulo huic nomen dedimus, & eft,ut foluas aliquam que-
ftionem fimpliciter,deinde perre magnam,uel etiam aliam, de
inde obferuabis conditiones neceflarias,in tranfitu ex una in aliam,
poftmodum obferua,quo modo perueneris ad rei 2ftimationem, &
facies regulam nouam hoc modo {uper capitulum ignotum.

Exemplum.Facex 6 duas partes,ita quéd cubus minoris,& qua
dratum maioris,& productum ex eadem maiore in 8, haectria produ
&a, fint proportionalia;dico peruenies per regulam magnam ad hoc
quod proportio talium partiumeric Rz cub. 8,{cilicet 2,quare diuide
mus 6,per R cub. 8 p: 1,& exibit rei 2ftimatio, at fequendo pofitio-
nem,habebimus 1 §d §d” p:24 Gdratis p: 144,2qualia 8 cub.p: o6
pofitionibus. Dicemusigitur,quando §d'qd™ & Gdrata & numerus,
aquantur cubis & rebus,& potuerimus inuenire numerum aliquem,
qui ductus in numerum quationis,progducat numerum cuius R du

N 2 &a
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&a per 6, proregula, | Oniv
producar numerum , - 1 pof: 6m:1 pol:
quidiuifus per primum |y cu. | 36 p:1 §d' mis2pofi|48m:8 pof:
numerum,quem multi | 48 cub. m: 8 §d§d. 2quales 1206, p:1
plicaﬁi,p;;ducat nume | §d'gd p:216 Gd.m:24 cub.m: 864 pof:
rum quadratorum,tunc ot : ad'ad. o
e~ el ik
dicto,quem multiplica: g —r——"—-"""= T g
fhiias Smeram easitio: §d P SOIpot equiles s qaqe. s 14
nis,addas 3 pro regula, o ot £ e 6 :
& ducto in g radicis numeri quem iam ab initio produxifti , proues
niat numerus,qui diuifus per numetrum primum inuentum , produs
cat numerum cuborum,& numerus rerum ductus per primum nus
merum,fuerit quadruplus cubo eius R'R:, tunc dico , quod detracto
1,proregula3d primo numero quem multiplicaiti, & refidui {umpea
R: cubica,& ei addira etiam unitate pro regula,& cum aggregaro dis
uifa tali R'Ry,quod prouenit , eftrei ftimatio . Et caufain hoc eft,
qudd in tali quaitione,numerus §d'gd", prouenit ex multiplicando,
unitare addira,numerus cuborum,ex dividendo in multiplicandum,
p:4,numerus quadratorumuero , ex fexcuplo quadrati diuidendi,
numerus reram ex quadruplo cubi dividendi , numerus xquationis
eft §d Gdrati dividendi. Diuidendum uoco inhac quattione 6,muld
plicandum autem 8.Exemplum,§d Gdratum p: 6 quadratis p:4 , @=
quartur 3-Xcubis p:8 rebus , pene primu numerum gdrarum,ducin
- 4sfiunt 4 Gdrata,huius gz eft 2 res,ducin 6 ex regula, fiunt 12 res,

quas diuide per quadrata,exit %uod a@quatur 6 ,igitur 6 quadrara,
2quantur 12 rebus,resigitur eft 2. Nos auté in pofitione pofuimus
quadratum,igitur numerus primus feumultiplicandus eric 4,8 cum
caeterae conditiones conueniant,qua dicte funt,erit 2 numerus diuis
dendus,quo diuifo per g2 cub. 3 p:1,exibic eftimatio rei,& de hoc di

ximus capitulo fexto.

De tranfitu capituli particularis in capitulum particulare.
Caput XXVIL

B &mgs 1t ctiam tranfitus capituli ingularis in fingulare , hot mo-
$A8 BRIt do,cubus,& 2 quadraa,& §6,@quantur 41 rebus , & rei

: ’S | @ftimatio una eft 3 p:R2 2 , quaroin eadem xftimarione,
& =44 cubus cum 7 quadratis,quot rebus @quabiturs& cii quo

numes

S R :"*l
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numero¢ duc differentiam numeri quadratorii,quze eft § , in duplum
partis,quee eft numerus in ftimatione, fcilicet in 6, fit 30 , cuiadde

41 numerum rerum, fit 71,numes | cub® & 2 Gd. & §56,2Gl. 41 reb?
rus rerum;,deinde duc partes zfti+ | cubus & 7 Gd| 2ftimatio rei
mationis in fe,flunt 2 & 9 , quort S Ip:RR2
productorum differentiam , quz 3 9——2
eft7,ducin §,differentiam numes 30 o

ri quadratorum,fit 3 §,quem adde 41 ¢

ad §6,quia 3 eft maior R 2, fitnu= pE P vty
merus 2quatidis 91, igitur cubus | ;5;,

& 7 quadrata & 9 1, @quantur 71 Rk ]
rebus,eftimatione exiftente 3 p:re Jmerus o1

2,& ubi g fuiffec maior numero, detraxifles 354 §6 & remanfifler
numerus 21. . ; | L _
Dico etiam,quod non licet tranfire d capitulo in capitulum, ftans
te codem genere denominationum,& quod itimatio rei fir eadem,
& non rationalis,id eft,non numerus integer;aut fractus. Exemplum
fic cubus p: 3 rebus,equalis 10,2ftimatio rei el Rz vicubica g 26 p:

§mise vicubica B 26 m: g, dico quéd {ub hac xftimatione > non pos

terit cubus cumaliquibus rebus &quari ullinumero, uf in infiniri,
nam [ic (graria exempli) cubus p:o rebus,gqualis 1 8,quia igitur res
eft eadem, R cubica{cilicer dicta , erit cubus | cub.p: 3 reb® =Gl. 10
idem in utrog pesmutatim. Igitur ex tertio ! cub.p:o reb?xq. 18
libro,cub'cub’ p: o rebus p: 10,¢quatur cubo p: 3 rebus p: 1 8,abndo
communem cubum, fient ¢ res p: 10,2quales 3 rebus p: 18 , igitur 6
res equantur 8,igitur ftimatio rei eft 1 4, numerus rationalis, & no
R: cubica dita,quod eft contra fuppofirum. |

Similiter necplures cubi cum pluribus rebus,eequabuntur alicui
numero,ftante eadem xftimatione,pat¢tex praecedenti, nam diuifis
omnibus per numerum cuborum, habebimus,ut prius,cubum & res
2quales numero , quod iam oftendi fore impofsibile, Eadem ratio
igitur militat in omnibus,nam fi dixero cubus aequatur 6 rebus p: 2,
uel fd'Gdracumequatur 6 rebus p:2;dicam igitur in eadem 2ftima-
tione cubus aut §d'Gdratum nullis rebus & numero rationalibus -
quari poteft,dico rarionalibus, quia non prohibet; quod affumptis
auc rcbus autnumero irrationalibus @quatio non fequatur.

Etex hocfequitur eriam,quod in ceteris regula tenet denomina
tionibus,ubi xftimatio rei non {it nec numerus rationalis, nec 8 {ims
plex ex genere medice denominationis. Exemplum , 2 cubi & 1o,

N 3 @quans
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equantur 5 §d'Gdrato & rei,ftimatio non eft nec numerus , necgz
cubica fimplex alicuius numeri rationalis,dico quod §d'qdratum fub
.eadem ftimatione,nullis cubis ac numero 22quari poterit,patet,quia
facta tranfmutatione,& abiecto §d'Gdraro,relinquentur cubi gquales
numero,igitur aeftimatio rei,erit neceffario g cubica numeri, uel nus
merus,quod eft contrafuppofitam.

De operationibus radicum Pronicarum {eu mixtarum
& Allellarum. Cap. XXVIIL

775 Am oftendimus in fuperioribus,tres effe {pecies Pronica
¥ -e"éa rum radicum, Minorem, quando radix drata comparas
| tur quadrati {ui & fuimet aggrc%a;;o,ipfum autem aggres
%8| garum dicetur pronicum minus. Medium,cum cubica ras
dix,comparaturaggregato ex fe& fuo cubo,ipfum autem aggrega-
tum dicetur Pronicam medium,{ed maior radix pronica eft,cum ras
dix radicis alicuius numeri,comparamur aggregato ex feipfa & eius
numeri,cuius eft radix radicis;ipfum autem aggregatum dicetur pro
nicum maius,ut in exemplo. Pronicum maius 3,eft 84 , & 3 eftradix
pronica maior 84.Non contingunt autem his,cum fint uelut anoma
la uerba in Grammatica,operationes qua funt communes,nec pols
funt multiplicari,uel diuidi;addi uel minui,{ed habent proprid quan»
-dam operationem,quz dicitur tranfitus. . |
“Cumigitur duxeris pronicum minus,in f{uam R pronicam, pros
ductoy addideris ipfum pronicum,r: quadrata aggregati,erit pro=
nicum medium R quadratae radicis pronicg minoris, utin exemplo,
duco 3 R pronicam minorem 12,in 7 2,fit 36,addoei 12, pronicum
minus fit 48, huius & (X eft B2 48) eft pronicum mediti & 3,quze fuit
R pronicaminor 1 2,nam ductar: 3 ad cubum ; fit B 27, cui addita
ipfa g 3,producit 2 48,igitur R 3 eft Rz pronicamediar: 48,ut pro
_pofiumeft.
Cum duxeris pronicum medium in fuam r: pronicam, produci=
“tur pronicum minus quadrati radicis pronicz mediz. Exemphi,du-
<o 3,radicem pronicam mediam 30 in 3o fit 90, pronicum minus 9,
quadrati 3,quod fuit R pronica media ipfius 0. _

Cum pronicum maius infe ducitur,& productum diuiditur per
quadratum radicis {uz pronice maioris,quod exit,ad cubum eiufdé
radicis pronica,eft uelur 3 quadratum p:2 pofitionibus p: 1. Exems

_plum,capio 1 8 pronicummaius, duco infe fit 324,diuido perdq. quas
» ratum
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draturn 2,82 pronica maioris 18,exit 81,quod eft 1 quadratump: 2
pofitionibus p: 1 ,refpeGtu 8,cubi 2,ciufdem radicis pronicze. .
* Allelke dicuntur radices,cum ex multiplicatione mutuaduorum ~ §*
numerorum,in quadratum alterius,duo numeri confurgunt, uelutca
pio 2 & 3,ipfi dicuntur radicesallellee 12,& 18,namex 2in 9,fic 18,

ex 3 in 4,fit 12, inueniuntur autem radices hoc modo,duc utrundg
eorumin fe,& diuide produdtum per reliquum,& r: cubica prou¢ns
tus {unt allellze. Exemplit,uclo r: allellam 4 & 8,duc 8 in {e,fit 64,di
vide per 4 exit 16,duc ¢tiam 4 infe,fic 1 6,diuide per 8
exit 2,igitur Rz cubica 16, 2 cubica 2, funcallellz 4, | 4 $
& 8 ,& ita allelle ¢ & 18 funt Rz cubica §4, & R |16~ " 64
cubica 2, = - | . Hdu 16

- Ex quo patet,qudd omnes g allelle,{unt R cubice numerorit, o™,
{e habentium in triplicata proportione,in qua fe habent fui folidi pro
polfiti priores,& hi funt medij proportionales.

tiones igitur in his,ex hoc funt manifeftg,namcum inuens S+ .,

tz fuerint,reducentur ad radices cubicas,cum quibus operaberis rur
fus,perfecta operatione,reduces ad allellas,

De regula Modi. Capur XXIX,

o= amgay Icitur hacregula (quiamodum exhibet fabricandi re
SR las quotlibet mercature ) Modi, utilifsima magiftri

454 Arithmeticee,ue facilioribus quibuldam inuencis,arte do»
S8 cerent,cuius etiam auxilio,maximam fextilibri part& con
imus. Eft igitur regula hac,folue quamuis quazftionem propofis
tam,modo quo potes,feu pofitione,feu auxilio fexti libri,deinde au
feres pofitionem,& alias,& ferua operatiGes,quas quim po»
tes maxime,ad breuitatem redige,& habebis.regulam de modo pro
omni confimil quzftione.

- Exemplum,Serici uiridis paffus 7,& nigri paflus 3, ueneunt des
narijs 72,8¢ ecodem precio ferici uiridis pafius 2 , 8¢ nigri paflus 4,
ueneunt denarijs §2,quzritur precium,Pones pofitionem, efle =ftis
mationem unius paflus fericiuiridis,igitur 7 paffus uiridis uveneunt
v pofitionibus,quare 3 paf:nigri ueneunt 72 de:m:7 pofitionibus,&
paflus ualebiethorum,fcilicet 24 de:m: 2 4 pofitionibus,& 4 paffus
nigri,ualebiic 96 de: m:9 4 pofitionibus,at duo paffus uiridis ualent
2 pofitiones ex fuppofito,igitur 2 paflus ferici uiridis & 4 nigri uas
lent de: 96 m:7 §pofitionibus,& haec eadé 2ftimabantur §2 de: igis

tuy
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tur de:o6 m:y -;-poﬁnombus sequantur §2de;
quarede: 44>qui fune differentia 06, & ¢2,
axquabuntur 7 po[‘nombus, igitur pof: uas
lets dmanos,g( ¢ltimationem paffus
{erici uiridis effe conum:et,quarc 7 paflus ui
ridis ucneunt 42 de:& 3 paflus nigri reliquis
de: ad 72, {cilicer de: 30, quarepafﬁts unus
de: 10, fericiigirur utriufgs precium habes.
Hucuf¢s pofitione operatus es,nuncuenio ad
regulam , dicotp, intalibus dinide paffus nu-
merofiores,{cilicer 7,8 numerum de™: {cilicet
72, per paflus pauciores , {cilicet 3 , & quod
exit,duc per paflus pofitos in fecunda pofis

tione,correfpondentes paucioribus,8 4 pros -

ducto numeri palluum,detrahereliquos paf»

T Wi e DD
- THE 4 Ds2
7por|71m.7!pof'

3

24m:2 Spolt
3 :

96m: o fpol: |
% zpéf:’_.’_
' _96m°7—;-pof'
52
44m: 75pols
73’ ¥
6 o |

fus fecunde pofitionis,& cum refiduo dnude precij 2 &produc"h dif
ferentiamexibit 2flimatio paflus numeriofioris,in prima poﬁncmz.

Exemplum , diuide 7 & 72 per 3, exit
2 4,& 24 duc per 4,fiunt 9 4, & 96,2 9—;—
abrjce 2,3 96 abfjce § 52 re;lmquumr-y L
& 44, diuide 44 per 7 Lexit 6, prccmm paf’

uirid. nigri

paf7 pal: 3
) pafq. de:52

de: 72

paflusanius ferici ulndls .
Inde ex hoc breuior regula emers.
git,utin tertia figura,dinide 4 per 3, {ci

P ! 3

73
1] ) e
A3 col (BN

licet numerum paflun eiufdem generis
fericiin duabus petitionibus ; exit 14

quemduciny ,& 72, funt 94,& 06,2
quibus abfjce numeros fuprapolitos fe-
cudz pofitionis,& {funt 2 & §2,directos
3 directis,relinquuntur 74 & .H.,dlmdc
numerum denariorum 44 per 7§ numes
rum paffuum;exit 6, precium pairus uis
ridis ferici,& ita conftitues breuifsimam

y 815
3
&

52
72
96
44

—-l-—;-.
e

regulam,ex tam longa pofitionis opmnone,unde merito hzc modi

regula,mater regularum dici poteft,

De regula Aurca. ICapu_t

XXX,
Hae
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EEN0tA il A c regula rerum, quaein ufumueniunt , maxima partem
S0 B amplectitur,nam quaftione ad pofitionem deduca,perfe
S [ Ctap operatione, proximam quzerit ftimationem, qua
Se=teas fic habetur. imo uenare proximiores integros nus
meros,maiorem ac minorem , qui ioni fatisfaciunt , quos non
difficile erit habere,horum minorem uocabimns primum inuentum,
& maiorem fecundum inuentum, & differentiam productorum, diffe
rentiam maiorem,differentiam uero producti primi 8 numeri xqua
tionis,differentiam primam,differentiam autem produdtifecundi &
numeri zquationis,{ecundam differentid. Dinide igicur differentiam
primam,per differentiam maiorem,quod exit,addatur primo inuens
10,& perficiemus xftimationem imperfectam 'quam deducemus ad
@quationem, {cilicet per denominationes equationis , utin primo &
{ecundo inuento,& quod producitur,{ubtrahe 3 producto fecundo,
deinde fubtrahe zftimationem imperfectam,ab inuento fecundo,res
fiduum duc in differentiam fecundam habitam , & tale productum
diuide per differentiam producti =ftimationis imperfecte, & {ecuns
di producti, quod exit,detrahe ex inuento fecundo, refiduum eft =fti
matio rei ualde proxima,cui per iteratas operationes femper propin
_ quius liceraccedere,idem fet,ubi gquatio fic. denominariGis alicuius,
ad numerum,ac denominationes, ut in exemplis patebit.
Sitigitur primo , Gd'qdratum& |2

3 cubi,equalia roo,uides quéd fires |40 —g— 100 — 1 62
eft 2 Gd'qdratum,& 3 cubifunt 40.& |~ 60 B2 o e
ﬁreseﬂ;,tﬁt Qd'qdramm&; Cllhi IZZI o

1 62,igitur inuentum primum eft2,& so | 30 530
productum primum 4o, & inuentum s oS b
fecundum 3 , & productum fecundr | - :;Z * of: > 162
162, & 122,maior differentia, & 60 _';:" | 3% s
differentia prima,& 62 differentia fe- i 3 "l ?;, ,; e

cunda , & nota, quéd inuentum pris LI By | T‘;‘,-;Z,z-

mum femper differt unitate ab inuen 365713 124097

to {ecundo,aliter non recte es operatus , his cognitis , divide 6o

1 22,exit 22,quod adde ad 2,primum inuentum, fit imperfecta wfti-
matio 222, hanc ducito ad §d'Gdramum & tres cubos,fic 8 fere, {ubs
trahe igirur 8 igrodu&um aftimationis imperfedta ;4 162 , produs

&ofecundo,habebis 77,fubtrahe etiam 2 32, ex 3 inuento fecundo,

relinquuntur 2%, ducin 62 differentiam fecundam , fir 2222, diuide
per 77,exit 555 » detrahe ex 3 inuento fecundo, erit xftimatio fatis

O pros
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oxima §d'Gdrati p: 3 cubis ®equalium 10o,hzc,2277% . 8 uelles,
- {les ilt:lrngﬁs operationibus quantumlibet propx':::écedm. .

Quod fi quadratum & 20 , 2quentur 10 rebus, tunc fi resels

{er 7,haberemus quadratum p:20,2quale rebus o £, & fi res-effer 8,

haberemus quadratum p:20,quale rebus 10-Ligitur ut prius , ine

uentum primum eft 7, productum primum | 3

9 Sinuentum fecundum 8, produétum fecuns |~

dum lo;',_s,dilﬁrmtiamaior-,%,differmtia pri= 77 i 3 ook

ma-Zdifferentia fecunda -, dividemus igitur .\';l—g—_";—-/
: d’ﬁamamprﬁnm’pﬁr maiorem differen- >, I‘-T veb
tiam,exibitZ, & addemus hocad 7, inuentum | = 72 | 2517

primum, fict axftimario imperfecta 72, cuius quadratum p: 20 , eft s
quale 9 rebus & 212 ideo quia hoc infenfibiliter differcferé , 3 10,
numero rerum,ideo non utimur alia operatione,{ed dicemus xftima
tionem propinquam efle 7 2.

Sit etiam cubus 2qualis 6 rebus p: 20, dicemus, fi 3 eflentres, 6
res & 20 2quarentur 1 1t cubi,& fires eflent 4,cllent 6 res & 20,2»
gles 1 cubi,igitur inuentum primum eft 3 , & produ¢tum primum
1 3inuentum fecundum erit4 5 produs |4
¢tum fecundum-{£ differentia prima 44, | ; 12
differentia fecunda £, differentia- maior \: Sas. oL ’,I/ :

1n?

o A g G
2% »cum qua dinide differentii minoré, 5 318

exit 17¢. , quam addgad 3,fict 2ftimatio 17s: TP7, 476

x 176 g 3.3 300
imperfecha 3§75 , fequere squationemy . ¢ b 5307
{cilice afflumendo 6 res p:20, & erunt . i SR
1245186154 {344 { 16 L
3335235227 fuicubi, hocautem eft pro- 15

ximum ad 3, ab S?OC detrahemus produ -
étum fecundum,& relinquéur S5 & Z, _80f
fimiliter fubtraho 3 375 aftimationem . - . :
imperfe(ta,i 4 inuento {ecundo,relinquitur 433 ,hoc duco in -Z diffe
rentiam fecund3,ut etiam in primo exemplo,fit 527 diuide per diffe
rentiam producti fecundi, & producti ftimationis, & eft 2 , exit
453245 , detrahe a fecundo inuento,ut prius, relinquitur rei aritimas
tio 3 123%4%, & hoceft proximum ad 3 £2% , & ideoad 3%, &6
res p:20,funt g0 %,& cubus 3%, eft 30 25, &fi velles proximius
pofles operari tertio,ficut primo feciiti , & proculdubio peruenires
ad infenfibilem differentiam,& rario heec uniuerfalis eft, nec indiges-
aliaregula. '
Et fimiliter operaberis,ubi effent tres denominationes a‘riquales
uabus
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duabus alijs,aut tribus,{ed cum duplici ingref{lu,ucl triplici, potes ¢
¥ tiam deducere ad numeros omnia,utin primo cxemplo, & o 105
nes in eo cafu funt longe faciliores, uelut fi dicam qd'Jdratum & ¢
qdrara & 200,2quantur 1o cubis & 12 rebus , ericprimir inuentum -
9, & productn m: 1 52, differentia quia 10 cubi - | o 10
& 12 res fuperant Gd'Gdratt 6 {d. & 200,& fe | 152m: p:68o
cundum inuentum erit 1 0,& produtum fecun o L
dum erit 680 p:quo Gd'Gdramum & 6 quadra- | g5 §32
ta& 200,{u 10 cubos & 12 res,& tunc differentia prima , zs
qualis eft producto primo,& differentia fecunda,producto fecido,
& maior differentia eft aggregatum ex utrogs , & tunc fufficiet pro
prima operatione,diuidere ut prius,differentiam prima per differens
tiam maioré,& quod exit,& eft ;2 ,addemus primo inuento , & fiet
aftimatio imperfe®a 9 412, deinde fi uis proximius accedere,produ
ces hanc zftimationem ad fuas denominationes utring , & collige
differentiam quz uocetur A.quam mulciplica per differentiam ftis
marionis imperfecte & fecundi inuenti,& produdtum diuide denuo
per maiorem differentiam,& quod exit,adde aut minue , fecundum
quod oportet,& habebis intentum,8 hoc modo liceret etiam opera
ri in fecundo & tertio exemplo,{ed nos uoluimus declarare utrumep

modum,ad maiorem in occafionibus facilitatem,idem dic de radicis
bus Cmahzﬁdis » o

De regula Magna. Caput XXX I

et Aecr eft pro magnis quzftionibus foluendis, & ex
0 O B o inuiﬁutgfunr:glﬂzgl:usx-?;{ argenti confolandi, Acuit
B2 (¢ ingenium, & fit per demonftrationes, exigitqy hominem
B 2 ¢expertum,docetur(p per quaftiones,quoniam eft multis
formis,Et fundamentum regulz eft commutatio,
- QvasTio L
Fac de 8 duas partes,ex quarum cubis inuicem ductis,fiat 16.Di
ces'igitur,ex una in aliam fiet Rz cubica 5 6,diuide 8 in duas partes,ex
quarum ductu inuicem fiat R cubica 16,& erunt 4piRV:Iémig
bica 16, 4 m:gz v1 6 mige cubica 16.
: ' Qvestio 1L
Fac de 8 tres partes proportionales,quarum quadratum prima
fit equale reliquis,igitur fient prima duz partes,quarum unius qua
dratum, it 2qualealteri,deinde maiorem diuidemus in duas partes
: O 2 exis
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cxxﬂmtes in continua proportione cum minore, & erupt,
Qvestio 1L

Facex 8 tres partes ' p* R84 m:|
proportionales, quarum | ,* RVIR 631 misodp: fmir 2
quadratum maioris , fit ; Imig 18 ZmiRv: 6;1-_§;m. jod
proporuonalcmtcrmbu £
utriufcp partis,dices 1g|mr,cubus minoris eft f;zcubmacuhmam.
& hoc,quia proportio cubi maioris,ad fuum quadratum,cﬁ ipfa ma
ior,& hzec cadem eft quadrati maioris,ad cubum minoris, igitur cus
bus minoris,eft g §drati maioris,& 2qualis ipfi maiori,quare 8 cons
ftarex minore & fuo cubo,igitur ¥ cub.p:1 rz,gquahseﬂs &fsﬁ]ma
tio rei eft minor pars. Qvwerio " Trrs s

Facex 8 duas partes,ita quod fepruplum maioris, it proportm-

" nale inter quadratummaioris,& cubum minoris,fit &
- 8
maior,& ¢ quadratum eius,&  minor,& » cubus eis gy
us,fitetiamE fcpmplum Ascum igitur ex Ain A ﬁat 5 - : S

& ex Ain'7 E,eric aad7,ut cad E,quarcex I 1" ¢hue- P o
Ead n,:gamr ex A in'p,fitfepruplum &, at & eft fcptuplum A, 1g1mr
ex & in D,fit 49 A,igitur p elt 49,quadratum 7,quare cubus 3 minos

‘ns eﬁ49,8£ B eftr cubtca 49,& arefiduum,

Qvestio v’
- Facex 8 duas partes,ita quod feptuplum maioris, fit proportios
nale,inter cubum maioris & quadratum minoris,fit A maior,& ¢ cus

bus £,& s'minor,& o quadratum ,& & productum 8
ex 7 in A,quia igitur ex Ainquadratuma,ficc, &in |, 7 &

v,fit e erit quadrati & ad7,ut c ad E,quare utE ad b, ' n
proportio autem quadrati 4,ad quadratum B,compo l
nitur ex proportione quadrai 4 ad 7,& 7 ad quadratum B,quare ex
proportione £ ad p,& 7 ad quadratum B,{ed D eft quadrarum z,igis
tur proportio quadrati 4 ad quadratum s,componitur exproportio
ne feprupli 4,8 eft ad p,& 7 adipfum p.proportio igitur quadras
ti 4 ad p,componitur ex proportione e ad p,&7ad p; igiturex res
gulafex quantitatum, feuex proportionit compo[‘ tione,ex-7 in esfit
quadratum  in p, fed & eft fepruplum 4igitur ex 49 in a/fic quadras
tum A in D,igitur ex A in p,{eu in quadratum e;hie 4-9,quarc ex capv
tulo cubl & numeri qualium quadraris,s cftge 7 5 ., p: 1, & A7 m:
R7 4 QuvasTio 5
Facex 8 duas partes,quarit productir totius in minoré,{it propots
.nonalc inter produ&a maioris in totum; & maioris mnunorem,qum
igitur
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igitur minor ducitur in maiorem , & totum erit illorum producioria
. proportio,ut totius ad maioré,item quia totum ducitur in maiore &
minor€erit productorum,ut maioris ad minor?, fed productafunt
_propomonaha,1g1tur ex1i ;‘ elementorum,totius ad maiorem par
tem,ut maioris ad minorem,igitur 8 diuifum erit {ecundum propors
tionem habentem medium & duo extrema,quare partes funt manife
ft=,R: 8o m:4 & r2m:80.
Qv asTION VAN SRt
Fac de 8 duas partes,ita quod produéh:m maioris in minorem,
fit proportionale inter quadrarum minoris & decuplum eiufdem mi
noris,dices igitur,quia minor eftilla,quee m_ultip]icatur in {e,in maio
rem,& in 1 0,quod maior eft proportionalis inter minorem& 10, i gi
tur quadratum maioris,@quatur decuplo minoris,& res notacft, nd
maior erit B 10§ m:4,& minor 1 3 m:R: 105,
Qvastio v
Facde8 duas partcs,quarum quadratummaioris it proportios
‘nale mter quadratum minoris,&X produ&um ex roto in maiorem,pos
ne maiorem 4,& 3 minorem;quia igitur quod fit ex gl
8 in 4,proportionale eftinter 64 & quadraum aex [¢ 4 -3
“demonftratis in fecundo fuper Euclidem , erit 64 =
quarta quantitas proportionalis,cum illis tribus productis,quare 64
ad quadratum a,ut quadrm a ad quadratit & duplicata, igitur 8ad
aut Aad & duplicata,ex 17* 6' elementorum , nam utradp eft media
proportionum fuorum quadratorum,quare cubus azqualis eft pro
ducto ex 8 in quadratum s,hocenimin feptim'o libro demonftratum
eft,quare ponemus A quadratum, erit cubus eius, cubus quadrari 5
&,quee fit ¢,igitur quadratum s,eft@equale § quadrati cubi Gigicurs .
eft,R 4 quadrati cubi €5 quare cum f: cubi quadrati fit cubus , erit B
xqualis cub1 ¢ partiR4,8¢¢eum & fit quadratum ¢, eric 1 qdratum
p:cub, Rt > ®quale 8, g{ ideo muluphcando omnia perg: 8, cm
bus pfqd R 8,2qualis B §12,folue igitur per’capitulum 15" utin
numeris ranonahbus operando per regulas tertij llbn.
Qvastio ix
| Fac ex 8 tres pattes proportionales , quarum aggrcgamm ris
ma & fecundee,& aggregatmcmdae 8¢ rertig,& ipfum 8,fint Ero
portionalia,dico,inuenies primo’ proportionem illarum’ quantitacit
proportionalium,quarumaggregatum {ecundae & tertize,cft propor
tionale inter aggregatum primg & fecunde, & aggregatum omnill;
fint igicur cales quantitates 4 B ¢;8¢quia proportio a 8 C,ad s ceft ue

3 BC,




-_ .~ Hieronymi Carpani
B ¢,ad A B,ex fuppofito qualtionis,& scad as,utcad |AB ¢ p
B,ex 12" quinticlementorum,erit aB c,adBc,utgadc |~
ex 11* eiufdem, fed ex propoertione in s fit ¢,igitur ex proportionein
8 C,fir, A B ¢, fit igitur,ut ex proportione in ¢ fiat D,cum igirur ex pro
portione in B fat ¢,& ex eadem in ¢ fiac », igitur ex proportione in

B ¢ fitc p,& exeademin B ¢ fiebatetiam a B ¢,igitur A B ¢, 2quatur

¢ p,abiecto autem ¢ relinquetur 4 B , 2qualis D , eft autem D quarta
quantitas proportionalis,igitur oportebit inuenire quaruor quantis
tates,continue proportionales , quarum quarta fit qualis duabus
primis,pofitaigitur p* 1, 2* 1 re,3* 1 quadratit, 4* 1 cub. erit cubus
is 1 rei p: 1,8 nora eft ex capitulo,quantiras rei,qug eft propor
tio,diuides igitur 8 in quatuor quantitates {ubca proportione contis
nuatas,ut in {exto libro docetur,{oluimus & aliter hanc quaftionem
in quarto libro, : g
QvastTio =x
Facex 8 duas partes,quarum {epruplum maioris,proportionale
fit inter cubum minoris,& productum maioris in minorem. Sit A mie
nor,eius cubus ¢ & autem maior,& productum Bin A fit ,& feprus
plum s ficp, quia igitur ex Bin A, fits,&ex Bin 7 3 |
firp,eritaad 7,ut ead p,quare aad 7,urpad c,igi
turex ain ¢, fit feptuplum o, fed o eft fepruplum [* 2 7
B,igitur 49 B,22qualia funt quadrato quadrati 4, igi |
tur B eft mquale ;5 §d'drari 4 , quia igitur A cum zeft 8, &= eft
i;'cid'q‘drati Aigitur A cum 35 Gd'Gdradi fui,equatur 8, quare res
55 Gd'qdrati aequatur 8,igitur d Gdramum p:49 rebus, aquarur
392,& quamuis huius non {it capitulum generale , pulchrum tamen
fuerit huculqs perduxifle quaftionem. T
_ itur & quandog impofsibilitas eodem modo pros
pofitarum quaitionum,ut facile eft uidere,

De regula 2qualis pofitionis, Cap. XXXIIL

2% o A regula, eft utilior pofitione fimplici,in omnibus quz
&\ ftionibus,ubi partes 2qualiter multiplicantur , fecus ubi
e | |5 inzequaliter, nam in his fimplex facilior eft,ut fi dicam,dis
P vide 8 in duas partes,quarum una ducta in quadratum al
terius,uel in cubum, fiat 20,per fimplicem pofitionem peruenies ad 8
quadrata m: s cubo,zqualia 20,uelad 8 cub. m: 3 §d'qdrato,2quas
lia 20 infecunda qualtione,fed ponendo 4 p: 1 pofisione, X 4m: 3

politios

ST Pl
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pofitione,peruenies ad 16 pof:p:44.@quales 1 cubop: 4 quadrans,
& in fecunda quaeftione,ad 128 pofitiones p:23 6,gqu3112 1 g{ﬁ
to p:8 cubis,manifeftum eft igitur,quam hec fint prioribus
res. In pofitione etiam fimplici,inuenimus prima operatione, rei aftis
" mationem in zequali differentiam,quz addita dimidio diuidendi , &
detracta , oftendit numeros quzfitos , qui uere {funt =ftimatio rei,
quandp pofummus remefle dlffcrmnam,uoco aut€ pofitionem fims
plicem,cum dico,diuide 10 in duas partes,producentes 20, tunc pos
nimus partem unam rem,aliam 10 m:re,fed gqualem,cum pdno par
tem unam § p:re,& aliam, § m: re, ideo cum ﬁmplexlam per fe nota
fit,de 2equali per qua'.lhoncs & cxunpladmmdmn erit , cum certe
frequentifsimus fit eius ufus ac uriles.
QvasTio
Eft trigonus, cuius laterum diffes
rentia primi ad {ecundum, eft 1,& ite
rum {ecundi ad tertium | eftetiam 1 , &
areaeit 3,pones fecundum igitur pofis
tionem,& primum erit pofitio m: # &
tertium pofitio p: 1 s {equere trigonortt -
ccrulam,datam inlibro fequente,& fiet 5, .

R 3 qdqdratim: 3qdrati uniuerfalis -&N
ter fumpta,a:quahs 3,quare -2-qd'gd” P2 o
®quabitur-3-quadrati p:g,ideogg 1 Gd'
qdratum,xquatur 4 quadratis p:48, &: .
res erit per capitulum deriuativorum,

R ViR §2 p:2,& hoceft latus fecundum,adde i igitur, &tmnun,!nu '
besreliqua latera,uc in figura vides.
VESTIO I

Facde 10 duas partes,quarum cubi cum quadratis iuncti, faciat

w

pdzideSAanad

400 , pones primd 2 . | 25 p:1Gd.p: sorebus
filﬂ?nsglg:%.ﬁ 5.p: 1 pol: 12§ p:3§§d.pi7g rebus pi cu,
nec, n erllS
parct s it pofiio | st poft | 16 .15 G imepg b s
ne,{equere proble T g -

ma,reducendo par 300 p:32qd. xquaha 400
tes ad cubum,& ad quadratum,colliges tandem cadentibus uicifsim
partibus, 3 2 quadrata p: 300,2qualia 4.oo,quarc quadrarum ®quas

b:tur; L& res quztﬁdlﬁ'muamm; Ligitur partes funt § p:
B 35X §mi3g

Quvas
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QvesTio I1In

Fac ex 6 duas partes, quarum quadratorum aggregatum, fic s
quale djﬂ'cre;;i[? mbommc{';)oms qmuaiomn 3 p:1-pofitione,& mino .
gl s i it :1 pof: |9 p:1gd.p: érebus
fequerciipsitisnens ‘; l:n: 1P of: gg:: gd.ri:né' rebus
habebis aggregatum Rt i

e higs R 18 pi2 §d.aggregatum
quadratorum, 2 quas o v reeai
drata p:18, & differen 3P4 POl | 27 P:9 Ql.p:37 POL:p: 1 cub,
ciam ciborum 2 cubos |3 ™1 Pof: | 27 pig §d.m:27 polim:s cu.
p: 54 pofitionibus , & | differentia §4 pof:p: 2 cu.
hac equantur inuicem,igitur cubus & 27 pofitiones ®quatur quas
draro & 9,fequerecapitulum,fiet rei zftimario,id eft differentiz, 52
vicubicar 702 1p: ;5 mig vicubicar o2 4m: & p:;';,quare par
tes erunt, 3 $p:R: Vicubicag 7oz 4 p: fomig vige 7025 m: 5, & mi
nor , 2% piRe vicubicar 702 ¢ m: L m:g: v: cubica R 7025Pizh.

Qvastio I1TIK
Facex 8 duas partes , quarum productum maioris in minos
rem,proportionale fit,inter nonuplum maioris , & ipfam minorem.
Pone partem primam 4. p: s pofitione,8¢ minoré 4 m: 1 pofitione,fes

quere propofirir,habebis pros. : g

ductum maioris ,ino , efle 36 94-P' llpof.*m B

p:9 pofitionibus,& maioris in kit 2 aiioivay £ i

minorem § 6 m: g quadrato, & e pof;.] :56 :n._l_c;!:gm:l P?'fr:l
; 1 , s6p:1§dgdm:32§

minorem 4 m: 1 pofitione , & 144 m: -—3

haec {unt proportionalia,igitur T j s T A

ducto 36 p:opofitionibus , in 112p:s qd'qd.=q -23 qd.

4 m: 1 pofirione, fit quadratit 16 m: 1 quadrato, ducito igiturinuicé
36 p:9 pofitionibus,& 4 m: 5 pofitione,& cadent pofitiones propter
mutuam proportionem,quare producetur , 144 m: 9 quadraris,&
hoc eft zequale quadrato s 6 m: 3 quadrato, quodeeft, 256 p: 1 Gd'
Gdrato m: 32 quadratis,quare reddendo m:partiaduerfz , 112 p:1
qd'Gdrato,2quabuntur 2 3 quadratis,habebis =ftimationem rei , B2
viiirmige 20 5id eft B2 7, quamadde & minued 4, erunt partes
quzfitz,4 p:ge 7,8 4 m:R: 7,& quamuis potuifles {oluere per fimpli
cem,ueniens ad capitulum cubi & rerum,2equalium quadratis & nu-
mero,fuiflet tamen negociuminexplicabilius,fine ulla comparatione,
nam pluf{cp decem alijs ind}ges operationibus , anteds peruenias ad
ucram xftimationem,quze femper eftin natura Binomij,uel recifi ues
xi,non improprij.

Qv a-
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i Qvastio W | 3
Diuide 10 in duas partes,quarum quadrato prime detracto ex
100,& quadrato fecundz detratto ex 97,refiduorum re iunétae, con
Ritpant 17,Si libet ad uitandix laborem,primo uidebis uia tentatiua,
an cafus pofsibilis fit,hoc igitur cognito,pone primum partem § p:
1 pofitione,& reliquam § m:1 pofitione,duc partes infe,& quadras

tir maius detrahe ex 100,
& minus ex 97 , habebis
refidua,ut in figura,quos-
rum R iunte , debent
fequari 17,igitur 17 m:
una illarum radicum 2=
quatur reliquee,quaredu
cemus. in fe, 17mig Vi

7§ m:1 quadratcom: 10

pofitionibus , & habebis
mus 364m: 1 quadrato
m; 10 pofitionibus m: B2
v:86700 m:1146 Jdras
tism: 11§60 rebus ; G
lia quadrato alterius ras
dicis,fcilicer 72 m: 1 qua

spirpofs - gm:s pol.

25 p:1 Gd.p:ropof. | 100

25 p:1 gdomiropol. | o7

7¢m:1 gd.m:10 pof. refid.

7z2m:1 d.p:ro pof. refid.

17 iR vi7§m: 1 gd.m:ro pof.
RVvi72m:1qd.pi1opofl.

364 m: 1 §d. m: 1o pol.m:g: v: 86700

m:11§6 qd.m: 11560 pol.72mix gd.

p:1o pof.

292 m:20 rebus

{ Rv:86700 m:1156{d.m:11560 pof.

86700 m:11§6§d.m: 11560 pof,
85264 p:4o0 qd.m: 11680 pof.
1436 p: 120 pof.xl. 1556 d.

draro p: 10 rebus, abijce 1556 :
fimilia ex utraqs parte,& | quad. 2qL. 3¢5 pol. p: 352

radic€ uniuerfalé folam ex aduer{o omniu colloca,ut in quarto libro
docuimus,acin quinto habebis 202 m:20 reb?, xqualiarz v:86700
m:1 146 qdratis m: 1 1 §6o rebus,quare ducendo denuo partes in fe,
habebis 86700 m: 1 1§6 {drartis m: 1 1 §60 pofitionib? , xglia 85264
p: 400 Gdratis m: 1 1680 rebus,ducad ®quationem reducendo ad 1

qdratit habebis rei xftimation€ efle Rt 27575 Pt 755, fed R 132576,

eft 37%, igitur additis 7 fient 352 , igitur res eft 1 ,& partes 4 & 5,
VESTIO VL |

Eft etiam,ubi pofitio 2qualis,non foluit omnino quaeftionem, &
fimplex foluit. Exemplum,fac de 8 duas partes,quarum quadratum
maioris , fit proportionale inter productum maioris in minorem , &
decuplum totius,ut pote 6o pofitaitach
maiore 1 pofitione, habebis 60 & 1 qua
dratum & 8 pofitiones m: 1 quadrato
proportionalia,quare ducta media in fe-

60| 1dd.|8 pof. m:1 qd.
1 §d'q. 2=q. 480 pofl. m:
I 6o quad. |
YR iplane




- Hreroxymi Carpani
ipfam,habebimus 5 §d'gdratum,gquale 480 pofitionibus m: 6o qua
dratis,deprime,& fiet cubus & 6o res,@qualia 480, & ideo res nora
eit,per politionem autem gqualem,peruenies ad capitulum conftans
ex quing denominationibus,pofier autem folui,X perr mas
gnam,fed hoc ad rem nihil pertinet.

De regulainequaliter ponendi,feu proportionis.
Capuc XX X111

Fad A c regulanos docet,ut pofitis numeris inzqualibus , po
S0 ' fitiones pariter zequales annectamus, fic ut in multiplicas
o & tione,uicifsim (imiles excidt partes. Docebo autem hoe
EPANEE per exempla,quamuis quaftiones qua per hac foluuntur;
etiam perre retro agendi pofitionem,de quain capitulo quin
to di¢tum eft,diflolui pofsint.
Qvastio 1
Exemplum.Sunt duo numeri,quorum differentia eft 4, & quas
dratum minoris cum quadrato dimidfj maioris,& r: aggregari ipfo«
rum quadracorum,conftituit 5 1 o,pofles hancretro agendo dicere,
igitur 1 1 o componitur ex aggregato quadratorum,& Rz aggregati,
igitur pofito aggregato quadrato,erit 1 10 2xquale quadrato & uni
rei,quare res eft 10,aggregatum 100, ideo facies ex 100 duas pars
tes,quart duplum g2 unius,excedat aliam Rzin 4, & folurio clara eft,
uerum hoc modo nos fic ponemus, fit primus numerus minor 2 pos
firiones,quia pars eft 1, erit maior 2 pofitiones p:4, inde accipe pars
tem fecundi, qug eft in fe ducenda,&eft |, pof. | 2pof.p:4
o eritigitur pars muldplicanda 1 polis | ; pof, | 1 pof.p:2
!

tio p: 2,& primus numerus ut dicta eft, GRS 5 -

2 pofitiones,hochabito,pofitum eft, nG arton % e !
permutata quacftionis natura,partes nus | 7 pOE T %
meri ita aprare cumrebus, utin quadras |, ~5% "0 I

tis res ex toto excidant, ficigitur facies, | Por' P
confidera fecundum numeruminfe dus | -P P s

cendum,qualis pars fit primi, utin exem 4ﬂd°P--£§ : 'f’ po
plo,1 pofitio p:2,qua pars eft 2 pofitios i f_l s 2
num,inuenies quod eft$p:2 , ducigitur i_clf.l__E_?_ ¥
denominatorem & numeratoré fradi in fe,& producta junge, & has
bebis §,pro diuifore,deinde duc numeratoremin fe ,& productit in
numerum differentiae, qui eft 4 fit etiam 4,pro diuidendo, diuide igi
3 tur




De Arrrumerica - Lin = §8
tur 4 per §exic-, hoc auferes ex 2 pofitionibus,{cilicer majore parte,
habebis 2 pof.m: £,deinde divide-per4 partem, exit ¢, hocaddes
ad s pofitionem,habebis 1 pof. p: $:ecceuides,quoniam habes 2 po
fitiones m: £, & 1 pofitioné p: £,8¢ proportiofad §, eftut 2 pofitios
nes ad 1 pofitionem,& (i fumpferis duplum maioris,{cilicer 2 pof.ps
3-%,{uperabit minorem fcilicer 2 pof. m: 4,in 4,ad unguem, hoc pers
acto,ex regula uniuerfali,duc partes in f¢, habebis 4 quadrata p: 15
m: 12 pofitionibus,& 1 Gdratum p:2 1} p: ¥ pofitionibus , iunge,
habebis § Gdrata p: 3 §,hac cum radice equantur 1 5o,igitur R ¢qua
tur 1 1om:hoc aggregato,igimr jodé % m:§ quadratis,chuatur R VS
§ quadratis p: 3-5,duc partes in fe,habebis § quadrata p: 3 &, qualia
11406 5 p:2§ qd'qdratis m: 1068 dratis,redde reddenda m:altes
ri parti,& diuide per numerum §d'qdratorum, qui eft 2.4, habebis 1
"qd'idratum P:4§6 g% > 2qualia 42 23 Gdratis , ideo resualet Re v
21 2mig 44228 fedme 41252 elt 2 [Ligiturreseftn 19 35, fed
hxcelt 4 %, igitur res fuit 4 %,{ed prima pars feu maior,fuit 2 pofitio
nes m:5,igicur ipfa fuit 8,8 minor fuit 1 pofitio p: §,igitur fuire,&
eius duplum fuit 1 2,qui excedit 8 in 4,& hoc eft quod uoluimus.
Qvestio 1L

: Eﬂ:mgnm A B C,cuius bafis & B,eft8 p:catheto ¢ p, & & Dtrie
placit o 8,& quadratum e ¢ cumlatere ¢ B, eft 1 82;pofitaigitur ¢ b
re,& a B,re& 8,feucp 4rebus, X an 4res
bus p:8,erit 8 Dres p:2,& proportiogideo !
ucprius,duc4infe,fit 16, duc 1 in fe; fic 1, //T\
iunge,fit 17,divifor,inde duc 1 numeratoré / i
sinfe;fic 1,ducin8 differentiam, fit 8 , diuis - 15

L= (1R (0N L
de per 17,exit-% ,pars minuéda ex 4 rebus, Rl
inde diuide ;% per proportionem qua | 4 pof. 1 pofl. p:2

 eftexit 32, pars addenda uni rei, erit o B TEE b

_ igitur 8D ¥ pofitio p: 32,8 ¢ p,4 pofi- LTTENRS e
tiones m: %, duc partes in {e, habebis ST i
quadrara ¢ p & B p pariteraccepta , & i 3

- 8 .32
ex confequenti, 1c.]matdramm B Celle 17 ?E?'{;l o 7 l t:i Pg Pi'”
‘qdrara_p:;’,:—g—',, equere ut in preceden _3 ‘l?‘m 2.3 0 P°r°
te,addendo ci latus B ¢, eritBR v: 17 1 qd. P:_n 2 P;;—z—po g
quadratorum p:3 235 p:17qdracisp: |17 qd. p3 555 i
3 334 xqualis 182,quare 178 £8 m: 17 qdratis ®quatir R v:17 g
dratorum p: 3 3§, {equereigitur operationem,ut prius, habebis rei
xftimarionem effe 3 %,cumigitur s pfic 1 gpfui;; p:3Z,eritBD s'f:;
ST b &
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A 20,quadrupla s p,quare ¢ D,qux eft § m:quim a B erit 12, *
QvasTio 11L ;
Ex fimiliter,{i diceret,funt duo numeri,quorum differentiaeft r 2,
& quadrarum minoris cum quadrato ;% maioris,& quadraro aggres
,quatur 3 000,tunc ut prius operaberis,ducendo numeratorem
acdenominarorem in {e,& iungendo, fit divifor 109,deinde duco 3
numeratorem in {e,& produ@tum in 5 2,fit y08,diuido per 109, has
beo partem minuendam ex 50 pofitionibus,deinde diuido 432 , per

,exit 3¢5, parsaddenda 3 pofitionis | 10 pof. ' 3 pof.
bus,{i igitur 3 pofitiones p: 3$2,ducan |-X 7% ) 109

tur in %3, numerus qui producerur, erit | 3 —9 —12 sag0.
F2piquam o res m: §25 & ralis eft o8 13_ 360
proportio 325 ad 428 , qualis 10 ad 3, i"”' it Ao
&ideo, quia regulahxc habent infini» | 3 PO P L

tos modos,uelut i dicamus, Lprimi & 11° pof- m: 5,

+fecundi numeri,differentium per 1 2,in fe ducti addita radice, facis
unt 100,tunc qugres eodem modo fuam regula, per regulam de mo»
do,quia hac regula eft ramus illius , quaerendo numeros differens
tes primo in # 2,quorum < unius ita dividatur,in} rem & numerum,
& reliquus in-%rei & numerum , ita ut producta rerum fint xqualia.
Ponendounum numerum p:alium m:& inuenitur per capitulum 9%,
cum quantitate furda,ut in talibus,ponam regulam exemplo adiune
Ctam,dico quod fi quis dicat, -
QvasTro I11IL
* Inuenias duos numeros,quorum differentia fie 14,& § unius in

fe dutum,cum ;. aleerius infe ducto, |~y '
; % —y2 14— 168

& cum g aggregari talium productos 5 163
rum, fiat 1 #0,dico primo,duc denomis | 9—— 16—

narores in numeratores uicifsim,uideli R A T
cet 4in 1,& 3 in 1, & productorii qua 1 é—-i/ 25

{unt etiam 4,& 3,iunge quadrata,habe Lpof. m:12Z
bis 25 prodiuifore,deinde ducdenomi | % 5of 5. 5 T
natores inuicem, 3 in4,fit 12 ,& quod | =73 -z;ﬂ%m-i —
ficin differentiam qua fuit 14, fic 168, _‘:_q..c'!p' o :{pgf
hoc ducito in produc¢tum numeratorir, %q"c.lp. f t‘_tg"ip 25 PO
quod fuit 1, fit etid 168, p diuidendo, 14399-P:7 25
diuideigitur 168,per 2§, exit 5% ,hoc multiplica in ipfas partes , uis
dcliccti&-?;,habebis 2-%;addendum,& » +7minuendum, quia fem
perutdi

& eft,minor pars numeri,minuitur A maiore , & maior ads.
ditur
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et minori;dite igitur-4 poficonis m: 1 37in (e, Bilitd pofiris
nis p:2 Zinfe,& §c1|lligc; ,;{:lu&a,hszbxs 255 dﬁ;lpfi'\:%’abf?
rebus,quare fequeris operationem,utin Pnonbu,sﬂ:‘. tud exempli,
in regula parit difficili,inuenias duos numeros differentes in 4, quos
‘rum 3 minoris in fe ducta, &3 maioris in fe ducta,& aggrggaro prok
‘duroriraddira radice, fiat 1§ ¥o,duces igitur in crucem, 3 1 3 & 4 in

~ 2,&fient 9 &8, quorum quadrara |22 — 6 288
iuncta funt 144 , pro diuifore,imis 3 B SR NI 248 145
liter duces 3 in 4 , denominatores,

145 .

i ! 288
fit 1 2,ducin 4,differentida numeros L6257 64 o ‘3/
3

W B

rum,fit 48,ducin 6, productum nus pols pit 775 3 +
R P pol. min 32 |122 216

meratorum, fit 288, pro diuidendo, | 2L 135 i35 145

inde diuifo 288 per 145,exit 282 ducing & iﬂ%PmeS}:ccptas {es
orfum,habebis 2% & %15 partes addendas ac minuendas ue prius.
QvesTIiOo V.

Et fimiliter dicemus de aggregato,ueluti fi dicat,fac ex 10 duas
‘partes,quarum una infe ducta,8¢ alrerius dimidioinfe du®to , & acs
cepta radice aggregari,totum fic ;o,diCO operaberis per rcgulam dis
¢tam,in quaeftione prima {cilicer,quia eftdeinte |5 —» ) ¢
gris ex una parte, inucnies igit numeros 4 & 2, |T =% Jo— 0
& 3 maiore minues 1 pofitiont,& minoriaddes * S i
2 pofitiones,& ideo in hoc differt 4 regulis nus |, _, ) e
merorum differentii,cetera pariafune, & ideo |’ X? ﬁ'{-
{equendo operation€ , habebis rei ftimationg, 1“‘.’ ; P°{, .
R v:i2mir 155 squod cft dicere 1,ideo nume ‘ it 2 b
rifunce X 4. :

De regula medsj. Caput XXXIIIL

B Acficuocata imeelt , quia medium inquiritur , {cilicet
¥4e\ B proportio,&X quiaad unitatis confufionem uitandam, pos
¥} | nimus partem unam , dimidium unitatis , & eft eius ufus

2 {olum ad quarendum quantitates,qua 2qualiter multis
plicantur,& proportionem feruant,cum autem eam non feruauerint,
ufus regul non eft utilis,uerum in duabus quantitatibus folum exs
 plicatur,de pluribus autem in capitulo 39° dicemus. Patet aiit, quod

{i quis dicat,inuenias duos numeros , quorum quadrata iuncta fint

10,& cubi iundti fint 30,quod regula haec non feruier,quia propors
tio 30 ad 10, qu eft tripla,non {eruatur inter cubos & quadratos,.
A ¥ 3 uarias
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uariata quantitate , at regulam ipfam oftendere quemadmodum &
alias per exempla urile fuerit. ‘ 4 '
THadRE Qvesrtio 1

Tnuenias &lﬁoi-;imncros,quonm differentia ducta in quadratos

rum di jam faciat 1 0,& aggregatum illorum in quadratorum
a attim, faciat 20. Pones igitur ut ditum eft unum illorum, poe
ficionem; aliumZ | Numeri spofc 3+
deinde inuenies | Differentianumerorum 1 pofim: +
differentiam , & [ Aggrega.numerorum 1 pof. p: =
aggregatum , & [ Quadrata 1§d. %
quadrara partiit, | Differentia §dratorum 1qd.m: +
& differentid qua | Aggregatum gdrat. 1 qd.p: £

dratorum, & ags | pdudtir differen™ +p:1 cu. m: +qd.m: 3pol.
gregatum,, ut in | productum Gdrac § p:1 cub.p: $-§d.p: 5 pols
margine,inde du . | + 55700 T TEd. m: Lpol.

cito difterentiam +p:1cub,p:£3d. p: 3 pof.

partiumin diffes | §—— o & j—"d g

rentiam qlladraﬁ ‘5_‘_})_-] .xq:mﬂll‘ 1:qd. p:zpo -ﬁ.__-_i_
torum , & habe- ! Eof.p: & ) I : _}')of.p:—;

bis &+ p: 1 cubo 1 d. m: +pol.p: + 1+ pof.

m: L-quadrato m: - pofitionis,& hoc debet effe dimidium producti
aggregatorum numerorum {cilicet ac quadratorum,quia 10 eft dimi
dium 20, igitur erit dimidium $-p: 1 cubo p: L quadrato p: L pofitios
nis,quare 4 p: 2 cubis m: 1 quadrato m: -} pofitione;gquatur£p: i cu
bo p: - quadrato p: 3 pofirionis,igitur reddendo partes m:ad p:erit
ut-4p: 1 cubo,xquetur 1 }-quadraro p: 3pofitionis,quarediuilis par
tibus,ad faciliorem operationem,qua femper poterunt diuidi,habe=
bimus 1--pofitionis,equalem 1 quadrato.m:L-pofitione p: 3, diuis
{or,namdp cOponitur ex partibus ab initio fumptis,{cilicer 1 pofitios
' ne&-L,quare y quadratum p:-Laquabirtur 2 pofiionibus,& res erit
3 p:re3;funtigitur quantitates in proportione 1 p:R—3-,&—-,quare
in proportione 2 p:rz 3,& 1.Irerum igicur quarramus duas quantita
tes in hac proportione,quarum aggregatum in aggregatum quadras

torum ductum, faciat 20 , nam tas :

les neceflario habebunt etiamreli« |[Numerires 1 res2pig 3

quam conditionem , ponemus igis Quadrata §d. 1. §d. 7p:re 48

turunam illarum rem,aliamres 2 Aggr €8, NUMEro, res 3piRz 3 -

p:® 3,8 quaremus fuaquadrata, |Aggreg.gd.  qd. 8 pire48

qua iungemus,& erunt qdrara 8 | Productum cubi 36 p:R: 1200
PR
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p: 48,8 ducemus in aggregarumnumerorum;fcilicet res 3 piwe 35
& fiunt cubi 36 pig: 1200,diuidemus igitur 20 perRe 1200 pi36 , &

exibit 7 m:R: § 2 -4 cuius Recubica erit numerus minor quacfitus,

maior autem habebitur,ducto minore in 2 p:x: 3,quare numeri qua
fiti erunt, P 4 o

Primusg: vicubica 7 -mig: §2-%

Secundus gz vicubica 19§ MR35 437 T PIR 33075 MR 35400

QvasTio

11X,

Inuenias duos numeros,quort differentiadu&ain diffcrentiam

cuborum,producat 10,8 aggregatum in aggregatum cuborum con:

ftituat 30, hac in quaftione,
procedes ut in precedenti,ue
rum pones partes 1 pofitios
nem & 1, ad facilitatem ma-
iorem,& fequeris ut in praece
denti,donec ueneris ad 1 gd'
qdratum p:1,2quale 2 cubis
p:2 pofitionibus, igitur has
beo quingg quantitates cOtis
nue proportionales, quarum
aggregatum primae & quins
t,eft duplum aggregato fes
cundzx & quarta , igitur per
capitulum quingg quantitatix

continue proportionalium,

umeri 1 pol.
Differentianumer™® 5 pof. m:

I
i
Aggregatii numero. 1pol.p: 1§
Cubi 1 cub. 1
Differentia cuborum 1 cub.m: 1
Aggregatum cuborur 1 cub.p: ¥
Produc. aggregarorum
1 Gd'qGd. p:1 cub.p:s poflip: 1
Productum differendarum
1 d'Gd.m: s cub. m:1 pof.p:1
3 §d'qd. m:3 cub.m:3 pof.p:3
1 {d'qd.p:1 cub.p:1 polip: 1

2§dqd. p:2 | 4cub. p:4 pof.
1 §dgd. p:1 | 2 cub. p: 2 pof.

quaro proportionem,affumendo puta 2 & 4, quorum 4 eft duplus
alteri, & faciendo de 4 primam & quintam, & de 2 fecundam & quar
tam,igitur talis proportio erit ut3p: B3 piRe ViR 6 3 mi2 4 piRe Vi R
3 m: 3,ad unitatem,pones igitur denuo res fub his numeris, nidelicee
1 rem,&X resLp: R IprReviRe 6 3 mi2 g prre vi me 3iindeducito ad
cubum partes per regulas tertij libri,quod non difficile fiet, inde dus
CesTes B3 Pi R VIR 6.3 me2 4 piRe ViR 3 medifferentiam falicer nu
merorum,in differentiam cuborum,qug habetur detracto 1 cubo,ex
cubo dicti iam compofiti ex quatuor nominibus, & productii xquas
bitur 10,diuides 10 pertale productum & eius quod exit R'r: , erit
@ftimatio prima quantitatis,qua duftain L p:R: 3 p: R V: R 6 I m:
2-Lpire v: 23 m: 3 confurget fecunda quantitas,feu fecundus numes
rus VESTIO  IIL |

- Inuenias duos numeros quorum relati primi iundti faciant 20,&

aggres
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aggregatum cuborum in aggregatum quadracorum ductum , faciat

24§,pones ut in praecedente,partes, 1pofitionem | 1 pu::{'.,_l 3
& 1, & relati primi carum func 1 p" R* & 1, & |1P°R 5
_productum aggregari quadratorum in aggres | i cub.p: ’
gatum cuborumelt, s »" R™ p:1 cubo p:s qua+ | 1 §d. p: B
drato p:1, & hocfe habetad 1 »™rR™pr3.ut 25 | 7= k" pry curp:
ad 20,& ut g'adq.,igimrpcr regulam quantita- s Gd.pir -
tum proportionaliir, ducto 1 ?° r® I

p: 1 cubo p: 1 qdrato p:1,per 4, fa- gl;;l;ip‘, it :’- =d bra
ciemus quantum ducto 1 :’ R°P: i, ? = pf : -P-:l- e i

,igitur 4 " R’ p:4 cubis,p:4 G- * s

5::5-8 f: 4.,=cquantu1:- 5 5" R g’i %’ aquatur 4 cub. p: 4qd.

re tandem habebimus 1 #™ R™ 1 pof. p: 1 i o
p: 1,facta detractione, xzqua- | 1qdqd.m:1 cub.p:1 §d.m: 1 pof.
Ie 4 cubis p:4 quadratis,diui- p:1 4.9qd.

de partes per pofitionem p: 1 |5 Gd'qd.p: 5| 1 cu.p:3 Gd.p:1 pol.
qd'Gdrato m:1 cubo p:1 quas

ratom: 1 politione p:1,2qualia 4 quadrais,igitur 1 §d'Gdratum p;
3,22quatur § cubo p: 3 Gdratis p:1 pofitione,{unt igitur quings quan
titates continue proportionales,quarum aggregarum primz & quin .
tze,eft gratia exempli 10,& aggregatum fecundae & quartae cum tris -
plo tertiz etiam 1 0,igitur nota erit proportio , per capitulu § quans
titatum continue proportionalit, & erit 3 Sm: pmvinr Em: £,8Chac

iy 2
eft proportio illarum quantitatum , in fecunda ” igitur pofitio
ne,pones 1 rem,& res innumero fupradicto fen proportione, uel re
ductam proportionem,ut in praecedente quaftione, facta diuifione
per numeratorem,ad relatum ducito,per {uam regulam, cuiadde 1,
relatum primum de 1,& cit aggregato diuide 20,& r: relata prima,
prouentus eft numerus minor;inde multiplica ipfum in proportios
nem,& proueniet maior,& perficere talem operarionem eft res qua-
fi fupra humanum laborem,& nifi effent regule tertsj libri,uix omni

no pofsibile foret.

De regula aggregati. Caput XXXV.

Recgvia 1s
: k‘,; | Icut ex praecedente,& regula iterata,proportio ipla quzcs
g ritur, fic per hanc habemus aggregatum, Eft autem uilis

Y, ;I} ualde,ubiinter partes nulla ﬁppom’mr proportio. Nam

mediz
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medium ad quaerendum plures numeros fimul,cft uel proportio, uel
aggregatum,aut differentia,cumigitur ex praccedente & regula ites
rata proportio habeatur,cum hacautem & aggregatun & differentia,
{aris cBftar,quanto hecillas antecedat internallo. Vocauimus & hic
regulam dupli,quéd duas contingat partes,feu duos numeros. quxfi
tos,ratio uero eius,ut reliquarum,per exempla pater,
QvesTio Ik He

* Inuenias duos numeros,quorum quadrata iuncta fint 20,&pros
ductum unius in alterum,cum ipfis numeris;fit 1 0,dico (quamuis ex
fexto libro folui pofsit) fic per regulam faciemus.Pone aggregatir 5
pofitionem,fen rem,& quia ex uno in alterum fit 10,minus aggrega
t0,igitur ex uno in alteri fie 10 m:re,fac igitur ex pofitide duas pars
tes,producentes 10 m: 1 pofitione,& erunt ex regula capituli de ope

rationibus in {exto libro pofita,
partes, -pofitionis p:Re vi § qua
drati p:1 pofitione m: 10,&4-po
ficionism: B2 v: 4 quadrati p: 1
politione m: 10,horum itags qua
drara iuncta debent efle 20 ,&

quiauna pars eft Binomium al-

Lpof.p:revizqd.p:1 pof.m:io
Lpol.pire vi4-qd.p: 1 pofim: 1o
£§d.p:+qd.p:s pol.m: 1o

Lpol.mirev:+qd.p:1 pofomsio
+polimirev:4-qd.p:1 pofim:to
+qd:p: £qd.p:1 pol.mite .

tera recifum refpectu L pofitidis, - ! qd.p:2 pol.m:20
fufficiet ducere partesin {e;non unam inaliam,ut in libris 3° 4°8¢ °
docuimussideo ducta pofitio infe,fit; quadrati,& duta re vi 4 G«
drari p:1 pofitione m: 10,infe fit-L quadrati p: 1 pofiionem: 1o, g(
tantundem ex alia parte,ut in figura,quare quadrata Binomrj & recis
fifuncta,func 1 quadratum p:2 pofitionibus m: 20, & hoc ®quatur
20,ut dictum eft,igitur 1 §d. p:2 pofitionibus quatur 40,& rei ¢fti
matio erit Rz 41 m: 1,facexr: 41 '
m: 1'duas partes, quarum drata
iuncta fint 20, & ertit per nouam
pofitionem,uel per regulas capituli de operationibus in fexto libro
partes quas a laterc uides. ’
SR P ARMSTETO IR
Inuenias duos numeros,qui iuncti faciant tantum,quantum inui
cem ducti,& edrum quadrata juncta fint 20,fi igitur aggregatum eft
1 pofitio,productum etiam unius inalterum eft 1 pofitio,facex 1 po
fitione duas partes,producentes 1 pofitionem , per regulas capiculi
de operationibus in fexto libro pofitas,feu per quintam fecundi eles
mentorum,& erunt partes quas 4 latere pofui,harum igitur quadras
- ta iuns

p'R1 q%m:;—p:gzv:'._ 1ozm:L
'R IOgMiTMIRViIo-m: &
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ta iuncta funt 20, quare cum habedt |Lpof. p:eev: £ gd.m: 1 pof.
ucin preecedenti rationem Binomij |Lpolim:gv: 4-qd.m:1 pof.
& recifi,{ufficier ducere partes unius | 153, 2 Gd.m:2 pol.
2 o 2 ok S 2 q9:P: 2 q9-m:2 po
eorum in fe,& duplicare.igitur habe * ~
bimus pro aggregato quadratorit |r §4p: LpiR Vi LR 55
1 quadratumm:2 pofitionibus, 2+ |g §ip:imiRvig+mR s
qualia 20 , quarereseritRe 21 pi1,
ideo faciemus ex ipfa partes,ur propofitumeft,& erunc ut uides.
QvasTtrio 1L >

Inuenias duos numeros,ex quorum multiplicatione producatur
aggregarum,X quadrata ipforum cum ipfis numeris faciant 20 , fac
ut in praecedenti,& habebis aggregatumrz 20 £ p: 2, quodeft §,&
quia quadrara partium cum ipfis numeris debent quari 20 , igitur
quadrata ipfa fola ab{qs numeris erunt 1§, fac igitur ex § duas par-
tes,quarum quadrara iuncta fint 1 §,& habebis numeros quos uides
memineris autem,quod in prima operatione,quando |, = pirer?

. . 3% z P *

perueneris ad 1 quadratum m:2 pofitionibus, proag |, ¥ .
gregato quadratorum,ut addas s pofitionem, quod '— .
eft aggregatum numerorum,& peruenies ad 1 quadratumm: 1 po
tione,zqualia 20, | |

QvaesTio 111N

Inuenias duos numeros, qui inuicem ducti producant aggregas
tum,& diuifo 12 per utrumg,quadrata prouenientium iuncta cum
aggregato diuidentium faciant 8o,hzc cu pracedentibus eft fratris
Lucg,in quodam {cripto quod perierat. Poneaggregatum remunam
eam diuide in partes,producentes rem unam,& habebis partes,ut uis
des,cum quibus diuide 1 2,ut in figura,

AL L 12
pill'tﬁs i%-POf-P:B-! v:.ga'zm:r pol. %poi.m:gw-.‘_;_ﬁd@-_' pof.
; 144
Gdraca] -+ NO-0 PO praevo e mteguby 0,
partit 144 3

>X +qd.m:i polip:re vi $qd'Gd.m:1 cub.
144 §d.m:288 pof..
Aggregatum Gdratorum 1 quad.”

Igitur ex partibus ipfis factis quadratis,iunctisqg,ut in quinto li
bro docui te,habebis aggregarum quadrarorum, cui adde aggrega-
tum dinidentium, fiquidem rem unam habebis, 144 §d.m: 238 pofitioniby
1 quad. PEIPT

p:s
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p:1 pofitione,zequalia 8o,multiplica omnia per pofitionem,fient 1 44
pofitionesm:288 p:1 quadrato,gqualia 8o pofitionibus,quare gdra
tum & 64 politiones,equantur 288 res igitur et 1 312ms32 , fac
igitur ex R 1312 m:32,duas partes,producentes gz 1 312 m: 32,&il
L erunt numeri queefiti.

QvasTio W

Inuenias duos numeros,quorum quadrata iuncta fint 20, & pro
ductum unius in aleerum,zquale fit fdrato differentiz,hazc quamds
clara fit,quoniam neceflarie fit eos numeros efl in proportione,que
dicitur habere medium & duo extrema. Pofsit etiam folui ex regula
pofitionis 22qualis,nam plures quaeftiones,multis ac diuerfis regulis
folui poffunt, Sic tamen ex hacregula faciemus,pofito aggregato re,
diuidemus eam in partes,quar quas | H
drataiunéta fint 20, X ertitut uides; '{P"ﬂ p:RViIom: z :]uad.
igitur quadratum differentiz eft 40, spol.m: g viro m: quad,
m:1 quadrato,& hoc zquatur produ Differentia g2 vigo m: 1 gd.

. €to partium inuicem,quod eft-£- quas Quad. differétig 4o m:1 qd,
dratum m: 10,quare 1+ quadratum, | pductumz-quad.m:ro
@quatur §o,igitur res eft g2 3 3 3, ex hoc fac duas partes, quarum qe
drataiunca fint 20,& erunt R 8 L,p:Re 1 3, & R 8 mire 1 3. Erex
hacregula deducuntur oéto quaftiones,quas ego ob uchementem fis
militudinem Sororesappellaui,ad capitula melius,quam alia.
Sequuntur octo quacftiones, qua uocantur Sorores,qru ultimafola
: pro aliarum exemplo declaratur,

QvasTio vI. :

Inuenias duos numeros,quornm quadrata iuncta fint 10, & cus
bi fint 3 0,pones aggregatum numerorum pofitionem, & facies pars
tes ex ea,quarum quadrata fundta fint y0,inde junge cubos illarum
partium,& habebis cubum p: 60,2qualia 3o rebus. '

' QvaesTio VIl
_ Inuenias duos numeros,quorum quadrata iuncia fint 10,& diffe
rentia cuborum illorum fit 1 § , pone aggregatum eorum ut prius,
rem, & habebis1 cub'qdratum,=gle 300 Gdratis p:1100°
‘zlvn-.s TIO  Vill

Inuenias duos numeros,quorum quadrata iunta fint 1o , & ex
ductu cuiuslibet corum in quadratum alterius , produ&a iuncia fas
ciant 20,pones eodem modo aggregatum numerorum,rem,& habe
bis 1 cub'Gdratum p: 300 quadratis p: 800 pofitionibus,zqualia 40
qd'qdratis p: 1600:

Q =2 Quva:
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Qvasrtio 1x.. _ '
Inuenias duos numeros, quorum quadrata iuncta fint 10,8 pro
ducta unius in alterius quadratum mutuo,differant per 4. Pones ut
prius aggregatum,rem,& habebis 1-cub'§dratum p: 00  quadratis
xqualia 4o qdGdratisp:1936. SER ‘
: Qvasrtio: x
Inuenias duos numeros,quorum difterentia quadratorum fit 10,
& cuborum aggregatum fit 100, Pones aggregartum numerorum,
rem,& facies ex ea partes,quartt quadrara differantin 10, & eas dus
ces ad cubir,& habebis 1 §d'qdratum p: 300,xqlia 400 pofitionib’.
3 Qves¥ro : X1 - ;
Inuenias duos numeros,quorum quadratorum differentia fic 10,
& cuborum differentia fit 100.Pdnes ut prius,aggregatum numero
rum,rem,& habebis 1 d'dranm p:33 4, ®qualia 13 fcubis.
QvesTi0/ ' XIT
Inuenias duos numeros,quorum quadratoru differentia fit 10,&
aggregatum produtorum unius in-quadratum alterius mutuo, fit
100.Pones ut prius aggregatum illorum,rem,& habebis 1 Gd'Gdra
tum 2quale 400 rebus p:100.
‘ QvastTio- x111e
Inuenias duos numeros,quorum quadrarorum differentia fit 10, .
& differentia produtoram unius inalterius quadratorum , fit 100,
hancexplicabo diligenter,ut fit forma operandi,atcs exemplar in reli
quis,non {folum feptem procedentibus,{ed 8¢ alijs multis, quz forma
ri pofluntin hoc genere.Ponam igitur illorum aggregatum, rem , &
per regulam de modo,uel capituli operationii in fextolibro , faciam
ex ca duas partes,quarum quadratorit differentia fit 10,8 eft, ut dis

uidas illam differentid fcili= | ; .5 1 %3

cet 10, per duplum diuiden ??,O[pi}a' e & E:;f’m;- 1pof
di,quod eft 2 pofitides,exic | FAVP 1@ ™5 |Zqdp: g P §
ens quodeeft To-addes& | 24ipol.m:1 g 1 %pof.‘r:l: 24
minues dimidio dividendi, |pof. m:#:Z pol.p: 2k

quod eft 1 pofitio , habebis | [if; 22 L pol.in: 228 waliatos -
partes,& quadrataillarum, | _ d:a-:]nuaz ;lpo % E')‘“'.mq -
que fuppone permutato or, L1 99 9%- TG4 S40 RRI0G

dine {uis radicibus,ut in figura patet, duces igitur inferiora in fua fa
periora,{ufficitc in his,quori uolumus differentiimultiplicare, pars
tes difsimiles,id eft quain uno pducit p: in alio m: ficutin aggregan
dis {ufficit multiplicare partes fimiles,nam reliquae per fe cadunt,duc

igitur
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igitur L pofitiSe inm: 5,& 5 in pquadratip: 3%r.qa ubi una P‘:o"
ducit p:alia producic m: & detrahe m:d p:& hoc noneftaliud , quam
duplicare unum illorum produtorum, habebis differentiam unis
us producti abaltero , 2 pofitiones m: 222 jigitur hocgqeur 100,
diuide omnia per 2 3,8 multiplica per 1 cubix , habebis 1 §d Gdramx
®quale 40 cubis p: 100, ita inalfjs,& pofles {uper hoc ftatuere res
gulam-de modo,dicendo,cit duo numeri,quorum quadratorir diffes
rentia eft confituta ex mulriplicatione uicifsim in {drata,debent pro
ducere aliquam differentiam inter ipfa produdia, unc erit §d'Gdranx
aequale Gdrato differentiz Gdratorum,& totidem cubis , quotus ft
numerus,qui prouenit,diuifo numero differentiz produGorum per
quartam partem differentiz §drarorum,uelut (i dicd, inuenias duos
numeros quorum quadratorum differentia (it 6,& productorum uni
us in quadratum alterius differentia fit 60,dicemus igitur 1 §d'gdras
tum 2quabitur 4o cubis p: 36,& ita de alijs.
Regvia 1L ,
Eft & alius modus regulxe aggregati,longe {ubtilior preecedente,
& facit duas pofitides fimul& duas conuerfiones,& nihil eft fubtilius
hisin regulis,& inueni ipfumin quoda fragmento frarris Luce,& tan
dem reduxi ipfum poft multos labores § quia uix poteratlegi in hac
parte,uel percipi imago huius regule,& ego explicabo eam faciliter,
& nifi effet, quod non eft multum generalis hicmodus , quantum ad
oftendendam =ftimationg rei,licet quo ad pofition fic amplifsimus,
nihil aliud poffet excogitari preeftantius,X exemplit ac regula eritin
quftionibus, -
B QvseEsTiOoO XuLIIL
Inuenias duos numeros, ex quorit ductu unius in alterir producas
tur 8,& qdrataiun&ta cii ipfis numeris,faciant 40, Pones aggregarix
illortum numerorum L-quantitatem,& alterum ex illis 1 pofitionem,
reliquus igitur eft -quantit. m: 1 politione, ducinuice,fiunt +-quan’
- pol.m:1 drato,& hocxGrur 8,igitur habes Jdrati p: 8,25 le quan:
titati,cuidam rerum. Sequere igitur capitulum,accipe dimiditi nume
rirerum,id eft -} quantitatis,ut in capitulo quinto doceris,quando G
dratit & numerus gquantur rebus,duc igitur -quantitatis in {e,fit %
- §d'quan:abijce 8,numerix xqionis,fit-> Gd'quan; m: 8 , acciper v:
quam adde , acminue , ad § quantitatis , dimidium numeri rerum,
fiet reizftimatio, feu numeri queefiti, quorum unus eft, §- quantitas
tis p: R v: 55 quad'quan’ m; 8 , & alter , Fquantitatis m: g v: L
quad'quan’ m: 8, horum igitur quadrata, addito aggregato nu=
] e, 3 Meros
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merorum,id eft-- quantitatis, 2quantur
40,quadrata igitur partium,cadentibus
uicifsim multplicationibus 3 quantitas
tis ing v: 7-qd'quan:m:8,quia funt 2~
qualia,m:& p:erunt$gd'quanim: 8, &
+qd'quan:m: 8,iunctaigitur£{d'quan:
m: 1 6,2cqualia cum quantitatis,aggre
gato numeroril ad 4o,pone igitur pro
quantitate rem,erit-y-quadrati p: 1 pofi
tione,equale §6,igitur 1 quadratum p:
2 pofitionibus,2quatur 224, quare res
ualetr 225 m:1,id eft 14, & tantunde
ualet quantitas, fed nos pofuimus dimi
diur quantitatis aggregatum,igitur ag-
gregatum numerog elt 7,fac ex 7 duas
partes,ex quarum ductuinuicem fiat 8,
&erunt 3 Lpig 44,& 3T miR 400

L] - .
1 pof. | --quan:m: s pof.
L quan:pol,m:1 qd.
equalis 8
%lquan:
+2qd. quan:m; 8
qnip.Revi 7z d:gn:m:8
qnm:Rev:=qd.gn:m.8
+qd.quan:m:8
+qd quan:m:8
= quan:
+qd.qn. m: 16 p: 3-quan:
2qualis 40
1 qd.quan. p: 2 quan: ®qs
lis 224

b= b=

xftimaticreirz 22¢m: 1

meri quacfiti,quorum quadrata numeris ipfis {unt 40.

Not®,  Etfiquis quarat,quid profit haec regula, cuity pofsit opitulari
‘praeter primam?Refpondeo,Prima indiget regula particulari fexti li
bri in operando,haec autem libere ufqs in finem agit,deducédo,quod
quiam pulcherrimum ultra id quod utilifsimum eft,nulloalieno indis

gere prafidio, Eft & aliud exemplum.
QvasTio

XVe.

Inuenias duos numeros,ex quorum multiplicatione producatur
-6, quorum cubi iuncti faciant 100, Ponemus - quanritat pro ag-
gregato,& partem unam remsalia ¢rit +-quantitatis m;re, duc partes
inuicem , habebis—t- quan‘pof: m: 1 quas ’ - quan:

drato,gqualia 6,fequere gquationem tandp

1 pof. | +quan:m: 1 pof,

—+- quantitas effe aliquis numerus , & has l% quan:pof:m: 1 qd.

bebis zftimationem, duas zftimationes

@qualis 6

pof.falicet 4 quantitas |-i-quan:p:re vi4% qd. quan:m:é | pof.

o &

tis p: R v: S qd'quan: |-i-quanim:g vi-% §d.quan:m:s | pol.

m: 6, 3-quanticatis m: ) “-cub, quan:m: 4 - quan: | cubus
R V55 qd'quani m: 6, | L b, quan:m:4 - quan: | cubus

horumcubi debent 24«

ri 100, ducad cubum,di -%—cub. quan: m; 9 quan:®qlia 100

mittendo partes, quz in

1 cub. zqualis 72 resp: 8oo

amo fune p:in alio m: habebis ;%-cub'quan:m; 4L quantitatibus pro
fins
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fingulis partibus, quarc in totir §cub'quanim:o quantitatibus,qua
lia 1 00,permuta cub'quan:in cubum rei,8¢ quantitatem in rem,& re
duces ad 1 cubum,habebis cubum,equalem 7 2 rebus p:8oo , & rei
2ftimatio erit zftimatio quantitatis, fcilicet Rz v: cubica 400 p: R
146176 p:re v cubica goo m: Rz #46176, huius igitur dimidium,
quod eft Rz vicubica §o p:Rz 2284 piRe vicubica §o mige 2284 eftag
gre?tum quzfitorum numerorum,& partes funt,Re v:cubicae quafi
t,{ed hoc apparet alia operatione.

. S Imy QA STION . XV

Inuenias duos numeros,quorum quadratorum differentia it 10,
& ex maioreillorumiuncto cum fuis quadratis,fiar 40.Pones aggre
gatum numerorum rem,& unam partem;-quantitatem , reliqua erit
resm: - quantitatis , ducin {e partes, 1 pof.
habebis L qd'quan: & 1 dratum p: L |Lquan: | pof. m: L quan:
qd'quan:m: 1 quan'pof: fume differen [;qd'quan:|s §d. p:5
tiam,quae erit 1 quan’pol. m:1 gd. & |gd. quan: m: 1 quan: pof.
hoc zqtur 10 , igitur rei2ftis |4 quanipirev: 3 Gd'gnimzso | pof.
matio eftL quantitasp: Rev: |Lquanimirev:;gd gnim:so | pof.
+qd'quan:m: 1o, & - quantiz +qd'quan: |3 qd'qn:mi vo |- quan:
tas mig v g {d'quani m: 40, | yigd'quanzp: 1 quan:zquantur 100
horii quoduis aequatur 1 pos |
fitioni,& iam pofitio diuifa fuitin £ quantitatem , & pofitionemm; £
quantitate,igitur cum+ quantitas fit communis utrobid , erit RViE
qd'quan:m: 10,2qualis 1 pofitione m: ;- quantitatis,igitur quadrata
partium,que funt$ d'quan: &4 §d'quanim: 10, cum una, partium,
{cilicet & quantitate,2equantur 40,quare 1 {d'quan: p: 1 quantitate,
®quatur 100,res igitur qua eft quanticas , eftR2 100y m:L , & quia
nos pofuimus--quantitatis,erit una pars,R 2§ 7 m: pdimidium f{ci
licet Rz 100 3 m2 L& minoreritRR Vi 1§ gMiRe 6,-%-},. generaliter in
hac regula,qui plus palet ingenio, plus ualet in Operatione, nam mos
" difunt complures,& de omnibus dicere longt foret, iftaigitur fuffis
ciant,& ad exempla prima regule denuo tranfeamus,
hocmodo. VESTIO XV k., e

Inuenias duos numeros,quorum quadratum fecundi , 2quale fic
ductui primi in aggregatum,& quadrataillorum iunéta fint 10, uiz
des manifefte, quod fi ponatur aggregatum illorum res,ipfa erit di-
uidenda fecundum proportioneﬁabmtcm medium & duo extres
ma,crt'mti:p partes,& v: § quadrati m: +-pofitionis,& 1 £ pofitiones
m: Rev: S-quadrati,harum igitur quadraca erunt § quadraa 1 B2

b 20

il 'k

uxrentes
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20 Gd‘Jdratorum, & erunt 2quas |RV:2 IR SPIR V:z% m:Re §
lia 10igitur ex capitulo argumens |RVI2 PR MR VI2 S MRS
tandi p:& m:§ quadratam: yo, 2 |
quanturie 20 gd'(dratorum,quare partes erunt ut uides.,
: VESTIO XVIIL
Tnuenias tres numeros proportionales,quorum primus & {ecuns
dus wquentur tertio, & quadrata primi & fecundi iuna, fint 10.Pos
nes tertitt 1 pofitionem,facde 1 pofitione duas parres , quarumquas
drataiundia fint 10>-& erunt - pofitionis p: R v: § m: 4 quadrati &%
pofitio m:R: vigm: 3 quadrati,duc 1 pofitionem in minorem,& pros
ducetur quadratum maioris , aliter diuides 1 pofitionem fecundum
proportionem habentem medium & duo extrema,inde duces partes
ad quadraum,& qua | | 3 3
drataiun@a erut 1o, Pﬁl RVES s P RAQs MR as DIREIRS
partes igicur erunt, 2 |RVI2IPIR IS MIR VI2IPIR§
: - 3" |RVito pir 8o.
. QvesTio xIxC ‘
Similiter,fi quis dicat, |p*|Re ViR 31 $pis MR VIR 31 4mig

inuenias tres numeros,pro. | 2*|[ReV: R3S g Pi§ PR VIR 31§ M §
portionales, ex quortdu- | 3* R ViR §o0 p:20

&u primiin fecundum fat ' ;

10,8 primus cum {ecundo ®quentur tertio,eodem modo procedens
do habebis quantitates,

Deregula liber® pofitionis, Capat XXXV

St regulapro quaftionibus ,qua confequuntur propries
|| tates numerorum uniuerfales , quas homo ignorat, inde
#8| quaerens per alias regulas,laborat inaniter,non enim pro
s==&4| portionem exigunt, nec tamen in omnibus quantitatibus
inueniri queunt,tales autem funt.

| ‘QvaesTio L 1 §d. 1pof.

Inuenias quings quantitates,quarum fecunda G- | , qd. 2 pof.
dratum,2quale firaggregato earum, cum quadrato 4pof.
primz,fintq hae quantitates continue proportionas 8 pof.
les,ponam igitur in quacuncp uoluero proportiong, 16 pof.
ab una pofitione inchoando,uelut in figura uides; e- ;
ritcp in dupla (exempli gratia) quadramum fecundee,

4 quadrata,& hoc ®quatur 1 quadrato quod eft qua 131P0 pol.

dra=
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" dratiprima & 3 1 rebus,igitur 3 Jdrata =qntur 33 rebus, & res eris

: 10 $& reliquze fecundit duplam proportion€,ut uides,10 20543
48221654 QvesTiOo 1L

Inuenias duos numeros,in proportione dupla , quorum quadras

* ta,uel cubi,uel relati, fint 2qualia ipfis,& fit exemplum derelatis ;tan

quam magis admirandis,Ponemus igitur in pportione dupla, s pos

fitionem & 2 pofitiones,quorum relata erunt, 32 relata prima,& 1re -

larum primil,iunge,fient 3 3 relata prima,qualia 3 rebus, igitur per

capitulum fimplex,res erit R'r: 2 diuifo 3 per 33, reliqua quantitas

igitur erit R'Re 1-5,fcilicer duplum ge'Re | b

| VESTIO IIL |

Inuenias tres quantitates proportionales ,quarum proportio fie

- tripla,& faggregati,in fe ductum, producat < fecunda quantitais.

'onemus igitur quantitates, 1 pofition€, 3 pof. o pof.harum aggres

gatum eft 1 3 pofitiones,cuius eft 34 pofitiones , & quadratum eft

10-2,& hoceft+ de 3 pofitionibus,igitur 7 34£ quadraca, gquantur
3 pofitionibus,quare pofitio eft ;3% & quantitas feciida erie 51 &
tertia eric -t Qvastio r1un '

uenias tres numeros proportionales, quorum fecundus fit 10,
&5 aggregati omnium in fe duGum;,producat fepruplum fecundi,
ponemus primum rem,igitur tertius erit 123 , & quia ;% aggregari
in fe dudt,producit fepruplum fecunds,igitur producit 70,& g2 70,
eft-% aggregati,igitur aggregatum eft 2 28000, ideo prima & ter
tia,erunt &2 28000 m: 10,& hoc zquale eft 1 pofitioni p: ﬁ%i-,igimr
1 gdratum p: 100,2quatur pofitionibus R: 28000 m: 1 0,igitur pris
ma quantitas fuit B 7000 m:§ MRz V:692§ mM: R2700000 , & tertia
quantitas erit R 7000 M:§ PiR V692§ MiR 700000 , poflet etiam
breuius fieri,{ed abfcp pofitione. :

De regula falfum ponendi. Cap. XXXVIL

Recvra n

: == A c regula triplex eft,aut em ponit m:aut querit R m:aut

B e & querit quod nd eft.Primo igitur querimus queftiont {o-
ey B luties,quee per piuerificari minime poflunt, uelut fi quis
B S dicar;qdrant xGtur 4 rebus p: 32,8 in ead@ xftimarione,
gdratu@Geur 1 rei p: 20, tuncfi uelles fequi 2ftimation? uerd, in pris
ma res cflet 8 ,in fecundaautem quaeftione §, fed fi dicas conuertens
doigitur quadratump:4 rebus , @quatur 32, & Ezs eric 4 , Xin hoe
gii} etiam
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etiam uertim erit,quod quadratum & res,equantur 20,dicigitur , i
4 p:leruithis qualidis,igitur 4 mieft zftimatio 1 Gdrati,zqualis 4 re-
bus p: 32,8 1 quadratum 2equale 1 rei p:20,ideo conuertes capitula,
utin primo capitulodiximus, & fi cafuseft impofsibilis , in utrogs
quaftio falfaeit,per p:& per m:& fi ueraeft, per p: inuno , erit uera
per m:inalio & eiufcemodi generis eft quaftio hac,
& ] . VESTIO I.

Dos uxoris Francifci,eft aurei 1 00 plusds Francifci peculium, 8¢
dos uxoriseius in fe dudta,, eft aurei 400 plus peculio Frarttifciin fe
ducto,queeritur dos,& peculium. Ponemus Francifcum habere rem
unam mzigitur dos uxoris eft aurei 100 m: 1 re,duc partes in {e, fient

1 Gdraum & 10000, p: 1 quadratom: 200 pofitionibus,horix diffes

rentia eft 400 aurei, igitur 3 quadratum #z
P:400 p:200 pofitionibus,xqtur 10000 ?:dPOfI- l ;ggon;;‘l'p_?‘::
p:1 quadrato,abijce communia, habebis v g i oo].; oﬁq 4
96005 xqualia 200 pofitionibus , igitur | g.oo o S o
res cft 48,8¢ tantlt habuit m: id eft debis pof.zqualis 400 ¥

ti,& dos-erit refiduizad 100, {cilicet §2,
igitur Francifcus habuit 48 aurcos dcbiti, fincullo capitali uel pecus
lio, & dos eius uxoris fuit §2 aureorum,& {ecus operando peruenis
res ad qualtiones difficillimas;acinextricabiles.. Talismodi etid hxec
eft. ' QvesTio 1L

Ego habeo aureos 1 2 plus Francifco,& cubus meorumelt,1 16
aurei plus cubo Francifci,ponatur 1 res m:Francifco , ego habeo 12
aureos m:1 pofitione,ducad cubum partes,fient 1 cubus m; & 1728
p:36 qdratis m:432 rebusm: 1 cubo,& horum differentia,eft 1167,
igitur 5 cubus m:p2432 rebus p:1161,¢quabitur 1728 p: 36 quadra
tis m: 1 cubo,abfjcem: 5y cubum & 11671 ex m:ra% parte , fient 432
res xqles 36 qdratis p: §67,quare 1 dratii p: 1§ - @lia 12 rebus,
igiturreseft 1-5,& hochabuit m:Francifcus,& ego 10 L p:& ot funt
aurei Jfiti. QvesTio 11L

Eteodem modo,fi dicam etiam fic,aurei mei funt 52 p:quim illi
Francifti. Et §dratummeorumeeft 128 p :cubo aurcorum Frandifdi,
dabimus remunamm:Francifco;ego uero habeo 12 aurcos m: 1 re,
& quadratum meorumerit 144 p: ¥ quadraro m:24 rebus,& hocx#
qualeeftm:1 cubo p:128,igitur 16 p:1 quadrato p: 1 cubo,zquatur
24 rebus,Et res erit 4 m:8¢tantum habet Francifcus debiti,ego uero
aureos 8 peculij. Recvra 1L |

Secundum genus pofitionis fal{z , eft per radicemm: Et dabo

exemplum,
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exemplum, i quis dicat;diuide 10in duas partes,ex quarum uniusin
reliquam dudtu,producatur 30,aut 40 , manifeltumeft , quod cafus
{eu quzftio eftimpofsibilis,fic tam€ operabimur, diuidemus 1o per
aqualia,& fiet eius medietas §,ducin fe fit 24, auferes ex 24, ipfum

dum, utpote 4o,ut docui te,in capitulo operationum, infes
xto libro, fiet refiduum m: 1 §,cuius g addita&¢ detratta i §,oftendit
partes,qua inuicem ductz producunt 4o,erunt igitur hac,§ p: Rem3
15,& ¢ m:rems 14, |
' g DemoxsTrRATIO
Vtigitur regulee uerus pateat intellectus, fic & B linea,qug dicatur
10, dividenda in duas partes,quarit rectangulum debeat efle 40 , eft
aiit 40 §druplirad 10, quare nos uolumus |
quadruplum totius A B,igitur fiat A p,quas 4 <
~drarum 4 ¢,dimidfj 4 8,8 ex & p auferatur
quadruplum a B,abfcg numero,reigiturre | %°
fidui,fi aliquid maneret,addjta & detracta
ex A C,oftenderet partes,at quia tale refidu
um ¢ft minus,ideo imaginaberis gz m: 1§ ,id eft differentiz ‘4 o, &
quadrupli a 8,quam adde & minue ex & ¢,& habebis quacfirum,fcilis
cetspirevizgm: 40, g m:evi2gmi 4o, feugpiemirs, X ¢
m:Rem:1§,ducy p:gem:i§in § m:gem: 1§, dimifsis incruciationis
bus.fic 2§ m:m: 1 §,quod et p:1 ¢,igitur hoc productum eft 40,natu
ratamg A D,non eft cadem cirnatura 4o,nec 4 s, quia fuperficies eft
remota i natura numeri,& lineae,proximius SpiRm: 1§
tam¢ !-mnc quantitati,qug uere cﬂfophxfhc?, SMRM:IS
quoniam per eam , NON Utin PUro m: Necin | S ——————g—a—
alijs , operationes exercere licet , nec uenari I S 59 4
quid ficeft,ut addas quadratum medieratis numeri numero. produs«
cendo,& 4 R aggregati minuas ac addas dimidium dividendi.Exem
plit,inhoc cafu , dinide 10 in duas partes, producentes 40, adde 24
quadratit dimidfj 10 ad 40,fit 65,ab huius gzminue §,8 adde etiam
§,habebis partes fecundum fimilitudinem,g: 6§ p:§ X R 6§ mi5. At
hi numeri differunt in 1 o,noniundti faciunt ro,fed 82 260,& hucufs
progreditur Arithmetica fubtilitas,cuius hoc extremumut dixi,adeo
eft {ubfile,ut fic inutile,
Qvaestio 11w
Fac de 6 duas partes,quarum quadrarta iundta fint §o, haecfolui
tur per primam,non per fecundam regulam,eft enim de puro m:ideo
duc 3 dimidium 6 in {e,fit 9,minue ex dimidio §o.quod cft 2§, fit res
: T2 fiduum .

D




Cor®,
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duum 16,quius & 4,adde & minue 3 3,dimidio 6,funt partes

s m:harum quadrata’ iuncta funt ;o,&;aggrcgamzﬂ & o
b i Qvaestio w

- Peridem foluitur quaftio haec,fac ex 6 duas partes,quarum una
in reliquam ducta,producatur m: 40,duc 3 ,dimidium 6 , in fe, fir 9
addead 40,fit 49, huius B2 qua eft 7,2dde ad 3, dimidium 6 , & mis
nue , habebis 1o p:& 4 m:qua ducta inuicem , producunt 4o m: &
iuncta,faciunt 6,& ita s0,m:& 4 p:producant 40 m: & iun®a , faci:
unt 6 m:ideo etiam hac quacltio, eft de puro m: & pertinerad prie
mam regulam, -

Ex hoc patet,quod fi quis dicat,fac de 6 duas partes,ex quarum
multiplicatione inuicem , producatur 40 , quaftio eft dem: {ophiftis
co,& pertinet ad fecundam regulam. E¢ fi dicat,fac de 6 duas partes,
ex quarum multiplicationeinuicem producatur 4o m:uel ex 6 m: fis
ant duz partes producentes m:40 , utroqp modo erit quzftio dem:
puro,& pertinebit ad primam re » X tales partes erunt qua die
¢te fune,& fi dicat,quod ex 6 m:hant duz partes,quarum pducium
fit 40 p: quattio erit de m:fophiftico, & pertinebitad fecundam res

gulam,& erunt partes m: 3 p:Rm:1§,&m: 3 mipm: 4.

REcvria mnn

- Poflumus uero uenari genus m:aliud,quod negeft purum m:
ncz rem; fed res omnino falfa, & cGponitur haec regula quali ex am

bobus , & dabo huius unum exemplum,quod eft hoc.

QvasTio VL

Inuenias tres numeros proportionales , quorum g primi detras
&aad primo,faciat fecundum,& : fecundi,detracta 4 fecundo , faciat
tertium., Ponemus igitur primum, s quadrani, & fecundus erit 1 qd.
m: 1 pofitione,& tertius erit s §d. m: 1 pofitione m: B2 v: 1 quadrati
m; 1 pofitione , duc primum in tertium , & fecundum infe , habebis
quantitates ipfas , operando ut uides , &
productum primiin tertivm,eft m: % p:
B gpquod eftym: %, & tantum fit ducto fecundo numero infe.

I*;' |m: & | m:imigm:

Quomodo excidant partes & denominationes multis
plicando, Cap. XXXVIIL 0
Regvia 1L
B sz | 1 hoc& generale fit, & abunde in libro quarto & quin-
S| to demonftratum,nihilominus denuoad facilitatem & uri
@ licatem repetendum erit, fit autem hoc duobus modis, tos
¢ | tidemcp
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tidem& regulis indigemiis , quarum prima particulariseft , & ins
aunta%caﬂi%ﬁ;pimlgmm illorum ;| qua poﬁdmn Geometris
€a ratione , in quaruor denominationibus fuperius a nobis funtdes
monftrata,niic inuentis illis,eius utilitas magna ex parte extincta eft,
docebimus tamé eam ob artis locupletationem, & ingenij eius admis
rationem,cumn etiam ad alia utilis fit,ad qua transferri commode pos
teft,quands nullo ufui generali pofsit cGuenire. Igitur eius regula hge

o ¢ft, Vel uis numeros differentes,quorum quadratum unius, cii cubo
alterius faciant iun&inumert; tunc divides differentiam illam in dus
as partes, quarum triplum quadrari unius,fit ®equale duplo alterius,
per pofidionem;inde inuentis partibus,pones rem,p: parte, cuius fus
mitur triplum quadrati,pro parte cubanda,& partem quadrandam;
rem meparte,cuius fumitur duplum,inde peracta operatione, perues
nies ad cubum,ac quadrata zequalia numero , excidentibus rebus.

Qvasrio 1.

Exemplum.Inuenias duos numeros,quorum differentia it 8, &
cubus unius,cum alterius §drato iun&us,?aciat 100 , fac p° per pofis
tiont duas partes,quari triplum §drati unius,(ic g?te duplo alterius;
quas inuenies effe,2 & 6,nam triplum 4,gdrati 2,eft 12,quod eft du
plum 6 refidui,igitur pones partem cubandd pofition€ p:2,& dran
dam pofitionem m:§6,iunge cubix 1 pofitionis,p: 2,cum Gdraro 1 pofi
tiGis m:6,habes 1 cub. p:7 qdratis p: 44,2qlia roo,igitur 1 cub. p:7
dratis, xqeur §6,& rei xftimatio, erit .
R vicubica 152 pire 72 S piRe vi cus pof. pi2
bica 1§ mi 72 1S m:2 L& quia par pol.m:é 54 )
tes fuertit,res p:2,8 res m: 6,ideo huic cub.p:1 "POLB: 6qd.p:8
adde 2,8 minue 6,habebis partes, ucuni |12 pof.p:1 qd. p: 36
des i latere. Eft-atit manifeftum , quod cub. p:7 qd.p:44
una illarum eft m:purum,& fi voluiffes | qualis 100
tit effent ambg p:oportuifiet ponere,quéd cubus & gdratum talium
NUMErorum XquUarentur NUMero maiori,ut puta 1060.loco 100.

|Revicub.1s & pire 72 i pirevicubaa s S mip 72 4S mid

|Revicub.ig zfg-p:mn;_—.z, piRvicub. 1§ Smig72Smidl

Beasdon mods facies, (i uolueris,quod numerorum Jiﬂ'trenciﬁ

in aliquo numero, cubus & quadratum differant in afsignato numes

ro,eadem regula inuenies partes difterentiac,quibus inuentis, pones
econtra,{cilicet pofirionem m:numero,cuius fumitur triplum gdrati,

& pofitionem p:numero,cuius fumitur duplum,inde fequeris operas

tionem,ut in exemplo, koo D

: R 3 Qv -
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Inuenias duos numeros,quoris differ@tia fic 8,8¢ differétia cubi uni.
us,a {drato alterius,fit 100 facies ex 8 duas partes, ut dictireft, & es.

rii 2, & 6, ponesigit remm:z2, X ré p: pof.m:2
¢cuba rem m: 2,& qdrata rem p:6,& | pof, p:6 |
fumcdlﬁ'amnam thabebis cubum: 7 cub.p: 12 pol.m:6§d.m:8
quadratis m:44,2qualem 100 ; quare |53 pof.p:s gd.p:36
cubus 2quabitur 7 quadratis p:144.8 | 0= = qdmig4 ®
rei xftimatio erit e vicubica84 12 p: | ks 100

cubica 841 m: R yid

R7013 3 P:RVE
7013 4 pi2+,8& quianos pofuimus partes,rem m: 2,& rem p:6,erize
numeri queeliti,uc uides, | ;

Ec (imiliter, (i dicat,duas fac partes ex aliquo numero , quorum
quadratum unius,cum cubo alterius iunctum , faciat aliquem numes
rum,facies enim duas partes ex numero diuidendo,ut {fupra,quarum
uni,{cilicet cuius fumitur triplum quadrati,addes rem;alteri cuius {u
mitur duplum ipfius,detrahes rem,inde perficics operationem, utin
exemplo.

IR vicu, 8422 pige 7013 $piR Vicu.84 22 miRe 7013 $pi ¥

|Rvicu.84 2 pire 701 3 5pim vicw. 842 mige 70135 p:8 &

| QvasTio 1L
- Facex 8 duas partes,quarum cubus unius,cum quadrato alteris
us,faciat 400, facies ex 8 duas partes,ut prius,qua erunt 6 & 2,& po
nes 2 p:re,& 6 m:re,duces 2 p: 1 politione ad cubum,& 6 m: 1 pofis
tione ad quadrarum;habebis jungendo 1 cub. p: 7 quadratis p: 44,

aqualia 400sigitur 1 cub. p:’7 qua-
dratis,equatur 3 §6,quarerei 2ftima
tio,eft grv:cubica 165 £-p: 27167
,{—%p:mv:cubica 1652 m:R 27161
4= m:2 $,quare cum partes fint 2 p: 1
pofitione , & 6 m: 1 pofitione, ipfz
erunt quales uides,8 +m:R: v:icubica
1652 p:R: 27161 L3 miRe vicubica
165> MR 27161
ca 16§ S mR 27161 L3 m:t

R 1 pof.

6 m: 1pof,
8 p:6 qd.p:12 pof.p:1 cub.
36 p: 1 §d.m:12 pof.
44 p:7 qd.p:1 cub.
aqualia 400
i cub. p:7 §d. ®qual. 356

2
gm vicubica 16§ 2 piR: 271 61 23 p:rev: cubi

Et fi dicat de diuifione numeri afsignati,in duas partes , quarum

differentia cubi unius a quadrato alterius, fitnumero dato zqualis,
tunc femper pones —5- p: 1 pofitione,pro parte qua cubari deber,& re
fiduum numeri dividendi,detracto -4 m:1 pofitione, pro numero in.

fe
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{e ducendo,inde facta detractione,habebis cubum & res equales nu
mero,quare erit cognita utragp pars confeftim, ,
ESENY VESTIO - L

Exemplum,Diuide 8 in duas partes,quarum cubus unius,exces
dat quadratum alterius,in 30.Ponemus itags partem primam 4; &
fecundam 7%,& addemus ad $,vem, & fiet4-p: 1 pofitione, & minues
mus rem ex 7 5,8 fiet 7 3 m:re,inde fequemur operationem,& habes
bimus pro cubo, 4 p: 1 pofitione , hoc, £ pr apof.
3 cubo p:1 quadrato p: §pofitionis p: . v m rpol
25> pro quadrato, 1 quad.m:1§5po s=piipolip:r d.p:r cus
fitionibus p: §8 Z,horum differentia e+ ;’% z_,:,; i S‘LPOEP: 5 §d.
rit 1 cubus p: 1§ $pofitionib? m: §8 25 - : T
& hoczquatur ro,igitur cubus &

roz §8%2 | rgZ pol.p:s cub.
pofitiones,zquatur 68 22,& rei zeflimatio m%lﬁta eft,cui addemus §
pro prima parte,& minuemus eam i 7 %,pro fecunda parte , & fi uos
luiffemus,quod quadratum fuperaflet cubum,detraxiffemus 10 nu-
merun aquationis,ex §8 22,8 haberemus 1 cubii p: 1§ 3pofitionis
bus,equalem 48 22,8 modi huius primg regulg funt innumerabiles,
& {unt quafi parsregulee de modo.
Wit Ao Rievra 11: e _
Verum alia regula quae muleum apud nos in ufu ft,& fadilior, ta
lis eft; & etiam exemplis ut reliquee facilius explicabitur,
’ QvesTio v, \FAy
Facigitur ex 8 duas partes,quarum afflumptis quadratis fimul,
item cubsis fimul,ductoq uno aggregato per alterum , fiat numerus
perfetus,poflem dicere,quod faceret etiam numerum terminacum,
ut 10000,uel alium,datur etiam maximus quem poteft producere,&
et 32768,8 producitur ex cubo totius,in quadratum totius , datur
etiam minimus quo minorem producere non poteft, X eft 4006. Vi
dendum eft igitur primo,an inter hos duos numeros, cadat numerus
perfectus,& cft 8 128,qui fi noncaderet , effet qualtio impofsibilis,
pone igitur unam partem 4 m: 3 pofitione,aliam 4 p: 1 pofitione, &
fient quadrata,1 6 p:8 pofigionibus p: 1 quadrato,& 16 m:8 pofirios
nibus p:1 quadrato,qugiuncta erunt 32 p: 2 quadratis,excidentibus
rebus,cubi etiam erunt,64 p:12 quadratis p:43 pofitionibus p: 1 cus
bo,& 64 p: 12 Gdratis m:48 pofitionibus m: 1 cubo, qui iundti, funt
128 pt24 quadratis,quare ducemus 32 p: 2 quadratis,in 128 p: 24
quadratis , & fient 4096 P: 1024 quadratis p:48 qd'Gdracis , & hec
funtaequalia 8 ¥ 28;igitur habebimus,facta detradtione & diuiizlone,
W 1 gdgd
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s d'Gdratum p:2 1 4 Gdratis,zequalia 84,quare res <ft R ViR 3oy 7
: m? 1 og';,pm:s igimrafcl.imt 4 p:di(ga radice g( 4m:dicta radice, - .
QvesTio VI
‘Facde yo duas partes, quarumradices quadrata cubicarz Bacize
26,pone quod tales R2fint 1 pefitio, facex 3 pofitioneduas Partes
quarum quadrata iuncta fint 1 0,¢0 quod radices ralium partium de.
bent aggregare 1 pofitionem,ex regulis igitur fexti libri,uel ex B
clide,habebis partes,ut uides,id eft, L pofitionem PiRVIS M % quas
drati &} pofitionis mire v:§ m: yquadra 4
tisifte reducendae funt ad cubum , & quia |3 Polp:Ry: §m: Ld.
in cubando Binomium. , oportet ducere |zPol-m:g vi§m:-Lad.
quamlibet partium in {e,& triplare,8 addere quadrato alterius par=
tis,& productum ducere inillam alteram partem, ideo cum talia pro-
- ducta afsimilentur,& fint 22qualia,& unum fit p:aliud m: quando du
ceremus triplum quadrati prima partis cum quadrato{ecundzr in fe
- cundam,ideo fufficier ducere,triplum quadrati fecundse partis;quod
eft ¥ g m: 3 quadrati cum quadraro primz partis,quod eft$ quadras
i, fice torum 1 ¢ m:---quadrati,in primam partem qug eft--pofitio,
fed quia heec operatio geminanda eft, propter duas partes , habebi-
mus multiplicationem 1 § m: X quadrati,in 1 pofitionem,quz eft du-
plum X-pofitionis primae partis,igitur tandem producentur 1§ pofie
tiones m; +cubi,eequalis 26,quare # cubus p: §2,2quabitur 30 po-
fitionibus,& rei 2ftimatio erit ex capitulo fuo,R 27 m:1, inde habe-
bis partes,ut uides, & in uerificatione operationis,multomagis hacre
gula indiges ad facilitatem , uerum | g §
de hoc diximus in tertio libro fuo lﬂzﬁ.s_m:;'p:mv:m CFm:2
1)  Apeimiimigvig G%m:z
Qvestio wvin
Etad hanc reducitur quaftio illa,quidam emit Croci lib. 2. Cic
namoni lib. 2. Piperis lib. §,precijs proportionalibus, ficut fe habuit
precium totius piperis,ad precium cinamomi , fic precium cinamo»
mi,ad precium croci , ita quéd precium croci fuit minimum,& pipes
ris maximum,& cinamomi medium,& hgggeria precia, iuncta imul,
fuerunt ¢ aurei, Denuo {ub eifdem precijs emit crocilib. 30;cinamo
mi lib. 5o, piperis lib. 40,aureis 100 , quaritur fingulorum precia.
Haec queftio,d fratre Luca pofiraeft,fed in numeris pportionalibus,
nam fic exiftimat eam admedum difficilem,fed non eft,nam cumpre
cia haec, § librarum piperis,& 2 cinamomi,& 1 croci fint proportio-
nalia,ipfamanebunt etiam proportionalia,infuis aggregaris, diuide

mus
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mus igitur 30 lib,croci per 1, | Crocus Cinamomiz Piper Aurei
& ot fecunda quantitasper | .30 . §0 . 40 } 100
primam, &itago cinamomi ! 3 2 s I (5
per 2,& g0 piperis per §,8¢ex | T3 3¢ 8 | 1oo
ibunt numeri in margine,id | '
eft 30,pro croco,2§ pro cinamomo,& 8 pro pipere , manifeftum eff

igitur quod hi funt numeri trium quantitatum pportionalium, qua

unt precia 1 lib, croci,2 cinamomi,& § piperis,& quod prima quan
titas {eu precium,{umptum 3o uicibus,& fecundum 2§ uici.bus,gt ter
tium 8 uicibus faciunt 1 00 aureos,at ueroiftx quantitates , uc dictix
eft,{unt 6 aurei,fimpliciter fumptz , facigiturex 6 tres quantitates
proportionales,quarum prima ducta per 30, fecunda per 24, terria
per 8,faciant 100.Ponemus igitur,mediam 2 pofitiones, relinquens
tur reliquae, 3 m: s politione p:R:v:io m:3 quadratism: 6 pofitionis
bus,& 3 m: s pofitione m: gzv: 9 m:3 quadratis m: 6 pofitionibus,

ducendx igitur {unt fin-
gulz per {uos numeros,
quia igitur primg partes
Binomiorum funt 2qua
les, & ambze p: tantum
eritducere eas per 30,&
per 8 ; quantum per 38,
& fimiliter , quia radict
uniuerfaliumuna e¢ft m:
ducenda per 30, alia p:
- ducenda per 8, tantum
erit, cum fint 2quales,
quantum, {i ducant per

22 differentiam 30 & 8,

& producentur: partes,

3 m: 1 pof.p:re v: 9 m:3 §d.m:6 pof.
; 8

"3 m:1 pol.mig:v:ig m:3 gd.mi6 pol

30
2 pof. 25 sopol.
pPr3miy pof. |miRvio m:3 ﬁdmm'
38 . 22
114m:38poll | mirevig3§6 MR 1452
quad.m:2904 pof.
114m:38 psf.‘
~ sopof.

MR V4356 m:1452 d.m:2904
pof.2qualia 100

quas uides i latere, & ipfee erunt 2quales 100,iunge & detrahe fimis

lia,habebis 14.p:1 2 pofitionibus,

2qualiare veilli,quae et m:& ideo

«quadratum quadrato,id eft 196 p: 336 pofitionibus p: 144 quadras

tis,xqualia 4356 m: 1452 qua

panes,habcb

is m: 2904 pofitionibus , xGlia

is 4160 equalia 1§96 quadratis p: 3240 pofitionibus,
quare's §d.p:z 3y, 2quur 2 355,eftigit rei xfti
m: 1 53, Precium igicur unius

: 94602
OR 3332250

libr crodi, eftaurei 4 ;3, m: »

4494602 & precium duari librarum cinamomi,eftg 14332586

3705791

TO57941)

i T}}" & precium quindg libraru piperissCﬁSR! 33es7ovs Pl :_%JP

{iigieur



figitur diuiferis haee precia proportio” i |
iiig?runz,rc&rmdo [hgunla fingulis , pﬂgnm]po' 1, f“.'“{'_d“,':rp" 2,
tertium per §,habebis precia librarum nguramm,umu cuitfGy ges
neris,& (i duxeris ea per duosnumeros , il ecunda emptione,, pres
 cium croci per 30,cinamomi per §05 PIPErS Per 40,habebis quitum
Pc_c b idé . ﬁ l. ,_.. '!]_l_:'it« .-
s B QvRsTIO Vilk
Eodem modo foluitur quaftio h‘-‘l‘fsf“ €X 14 tres partes propor
tionales, quarum maior ducta per 1,m€d_13 per 3, minor per 4 > pros
dudta hxeciunéta,faciant 3 6,peruenies enim per modum {uperioris,
ad 1 Gdratum p: 4 pofitionibus,equalia §35,quarc reseft g 755
-m:45,& eft4,media quantitas,poficamedia quanticate 1 pofitione,
non utin priore,2 pofitionibus.
' | A TIa 1T
‘Diuide 14 intres partes proportionales,utducta prima per 2,
fecunda per 3,talia produ&a 2quétur tertize multiplicarae per 7.Pos

nes fecundam,efle 2 pofitiones, reliqua eruntut uides, dudia fecuns
da per 3,fiunt 6 pofi= | .. 2 pof.-

tiones , modo prima p* 7 m:1 pof.p:nw:-ﬁ) m:14 pol.m: 3 Gd.

habet. multiplicari p | 2 L AR : fin:2ad.
2 Bk Ber,Sche ‘; 7m:1 pq[lm.ﬂzv:-wm.lq.po m:3 qd.

bent detrahi,igitur camambze partes fint fimiles , & prima inambas
bus fir p: & fecunda in prima fit p: in tertiam: ideoprimam partem
fufficit muleiplicare p differentiam 7 & 2,qua eft § , 8 producentur
pro tertia parte, 3 § m:§ pofitionibus,quibus demptis 6 pofitionibus
producto fecunda partis,habebimus 3§ m: 11 poficionibus, pro dif
ferentia tertrj & fecundi producti,primum autem producetur,ducto
oaggregato primi & tertij,in radicem uniuerfalem, & fir g vz 3960
m: 1 1 34 poliionibus m;243 quadratis,hacigitur @quatur 3§ m:13
pofitionibus,quare quadratum quadrato,igitur 1224 m: 770
tionibus p:121 quadratis,2quantur 3966 m:11 34 politionibus m:
243 quadratis,xqua partes,habebis 2744 ¢qualia 364 pofitionibus
P 364 quadratis,quare 1 §d.p:una pofitione 2quantur 7, quare
rei xftimario eft cognita , et eius duplum eft parsfecunda, fcilicer &
31 %’-m:_l. QvasTio =X

Facde 8 tres partes proportionales,ut aggregatum quadratorit
prima & {ecundze, triplum fit quadrato fecundae, pones quantitatem
mediam 2 pofitiones,cius quadratum eft 4 quadrara, cuius triplum

-eft aggregatum quadratorum primze & tertiz,cft autem prima 4 n&‘

il
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# pofitione p:Rz vt 16 m:8 pofitionibus m;3 quadratis,& tertiaclt 4
m: 1 pofitione m:R: v: 16 m:8 pofitionibus m:3 quadratis,deducens
cgofigim'r lgczc ad quadrata,uides quod oportet multiplicare R v3in
efemel , 3 ,
Pﬁ:nﬁi:i e fg:;nd, 4m:1 pof. | piRevir6m:8 pofim:3 Gd.
mjff;: 2 4m:q pol. | pfnzvi 16 m:-S pof.m:.; cld. ;
i srodn@a s 4m:) pol. |mgvirem:8 polm:3qd. -
plicare,deinde 0s m:i pOf?iE'I!R! vi16m:8 pol.m:3qd.
POrmt d'um 4 N _r- . .""'d - . r * ‘"'1
R v:in primi par 32mii6pof.p:2§d. |p:32mi16polim: 6§
tem bis,quare cum in una pducatur p:in alia m:{uppofitis, partibus
zqualibus,nihil producet,igitur habebimus aggregatum quadrato
rum 64 im: 3 2 pofitionibus m:4 qdratis,& hoceft gquale 12 quadra
tis, triplo quadrati fecund=,igitur 1 §dratum p:2 pofitionibus gqua
tur 4,3 res eft g g man, & duplu&n eius,eft quantitas media fcilicet sz
&9 me2,&X reliquee,uc nides, quadras ,———; e
R e e o i R
-drata autem prima & tertiz , 72 m: 9 Wi < 'm_
R 2880 probata eft.Sed fi diceret , quod quadrata prima & tertiz,
triplaeflent quadratis fecundae & tertize, tunc difficulter per hancres
gulam foluitur,uerum facilius longe,per primam regulam 39’ capis
tuli,ponendo quantitates 1,1 pofitio,& 1 quadratum, habebis 1 qd'
. dracum p:triplum de 1 quadrato p:1,quare res nota eft, |
- - VESTIO XI. _
«+ Sidicas’, facex 8 duas partes , que uicifsim diuife per alterius
quadratum,producant iundta prouenienda 1o , pones partes 4 p: 1
pofitione & 4 m:1 pofitione,& per hanc regulam,peruenies ad capiz
 tulum derivativum,qd'qdraci & drat & numeri, & eft facilis.
VRESTIO  XII
-~ Inuenias quatuor numeros continue proportionales,quorum ags
- gregatum, primi fecundi & quarti,fit § §,& aggregatum primi & ter
& quarti fit 17,tunc dices, igitur cam hec aggregata differant,pes
differentiam fecundae & tertize,igitur tertia eft 2 p:quam fecunda,po
namigitur fecundam, 1 pofitionem m: 1,& tertiam 1 pofitionem p: 1
nam fic differentia illarum erit 2,relinquetur igituraggregatum priz
ma & quarrae 16 m: 1 pofitione , duc fecundam in tertiam, fic 1 §d.
mz:1,fac ex 16 m:1 pofitione duas partes,ex quarum multiplicatione
dnuicem,producantur 1 quadraﬁi m:1,& erunt partes ut uides, quia
& 2 igitur




| F58 th-iou?u’: CarpaArT’
igitur pportioquars |8 m:Lpof.p:rvi6s m:8pof.m:3qd. | 4
e ad rertiam, eft ue | 8 m:Lpofim:g vi65 m:8 polim:3qd. | p’
fecundz ad primam, ppof. p: 1 3° |

ex conftituo,quia p+ ppofime. 3. . 2"
du@um fecundz in 2cub. p: 6 poﬁ ,
tertia, zquale eft pro

ducto prima in quartam,fufficiet ad demonftrandum,quéd fintcon
tinue proportionales, quod cubi fecunde & tertiz iuncti equales
fint, produdtis quantitatum quarte & primz, in {ua quadrata mus
tuo, attales cubi , fiuntfolum ex muldplicatione tripli quadrati fes
cundze partis,cum quadraro primae,in iplam primam , eo quod relis
qua multiplicatio tripli quadrati primz partis,cum quadraro fecuns
dz in ipfam fecundam,excidit,eo quod inuna eft p:in alia m: igitur
habemus cubos iunctos, 2 cub. p:6 pofitionibus,& tantum debet fie
ri ex multiplicatione quadratorum prime & quarte quantitatis , in
ipfas quantitates uicifsim,hocairtut demonftratum eft, zquale eft
ductui unius quantitatis in alteram , multiplicato in aggregativmn
iplarum quantitatum,ex dictis in fexto libro , duc igitur quantitares
inuicem,& quia g: v:{unt fimiles , multiplicatio in crucem nulla erit,
quare fufticier quadrare utramdp partem,& minuere unamab altera,
quia m:in p:facit m: producentur igitur i partibus fimilibus 1 Gd.
m: 1 ,aggregatum etiam radicum eft 16 m:1 pofitio,eo quod Rr v:ex
cidunt,igitur productum erit 1 6 Gdratam: 1 cubo p: ¥ pofitione m:
16,& hocxquatur 2 cubis p: 6 pofitionibus,igitur 3 cubip: 5 pofitio
nibus p: 1 6,2quantur 16 quadraris,quare res eft in capitulo ,uides
autem quoniam inextricabilis quaeftio ad magnam reducitur facilitas
tem,& poller redudi ad regulam de modo,nam ubi differentia eft 2,
{emper 3 cubi p:§ pofitionibus, p:numero medio inter duo g2
ta per zquidiftantiam,gquantur totidem quadratis,quotus eft nume
xus. Qemsrie " Xirn
Eft trigonus 4 B c orthogonius,& eius perpendicularis ad bafim
A D,cuius latus A B,cum B D.eft 36,& A ¢ cum ¢ p,eft 24, quaritur
area,pone B ¢ 1 pofitionem,erit igitur quadratums ¢ 3 §d, & ideo
caom A& e p,fint 36, & rurfus ac &cp,24, g5
erunt omnia latera trigoni 6o, quare A3 & B G,
erunt 60 m: 1 pofitione,oportetigiturex A3 & @
a c,facere duas partes,quarum quadrara iuncta * e
fint 2qualia quadrato B ¢,fecundum doérinam
47° primi elemen, Eudlidis, quare ex regulis fexti libri noftri, diuis
' de 6o
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de 6o m: 1 pofitione per zqualia,fit 30 m: Lpofitiones, ducin e, fit
900 m: 30 pofitionibus p: % quadrati , detrahe ex dimidio quadrari
B crelinquitur§ quadrati p: 36 pofitionibus m: 9oo,cuius Bz,addita
& detrata,a dimidio aggregati A B & & c,oftendit partes , eft igitur
A B 30 m: I-pofitionis p:r: v:¢-quadrati p: 30 pofitionibus m:900,8¢
' A C 30 m:-pofitionis m:R: vi I quadrati p: 30 pofitionibus m: 900,
quarefiderrahatur A B exaggregato A 3 & B b, relinquetur BD 6 p3
+ pofitionis m:R v -quadrati p: 30 pofitionibus m: 900,& fimiliter,
detratta a c,ex to A ¢ & ¢ p,relinquitur ¢ p,+pofitionis m:
6 p:R:v: +-quadrati p: 30 pofitionibus m:9o0,eft autem manifeltum
ex demonfiratione 47°, primi elementorum Euclid. quod differens
tia quadrati A 3,3 quadrato A ¢,2qualis eft differentie quadrati s o,
4 quadrato ¢ p,difterentia aurem duarum quantitarum, eft femper in
partibus difsimilibus,nam quz fimiles funt,nullam producunt diffes
rentiam,quare cum quadrata partium conftent ex nouem multiplicas
tionibus,quarum tres funt quadrata partium,erunt illa tres omnino
fimiles,comparando a s ad A ¢,& R pad ¢ p , & fimiliter mulriplicas
tiones duze 30 in +-poficionis,{unt communes s 3& 4 ¢, cumu .
producant m:& ita in 8 p & ¢ p,communes {unt multiplicationes , 6
in B2 vinam utrings prouenitidem m:differentia igitura 3& ac, ex
parte 4 B,elt multiplicatio 30 in g2 v:& ex parte A ¢, multiplicatio -
pofitionis in R: v:quare differentia quadratorum a 3,& A ¢, eftillud
quorum R V: 224 quadratoru p:27000 pofitionibus m: 810000, ex
cedit R v qd'qdrati p: 7 ;-cubis m: 22§ quadratis,eadem eft ratio
ne differentia 8 p & ¢ b quadratorum,eft qua 3 pofitiones excedunt
Rev:i-L d'qdrati p:7 Lcubis m:224 quadratis,oportuiffer atrr coms

AB 3om: 2 pof. p:gev: + §d. p:30pof. m: 900

Ac 3om: & pof.m: g v: 3 qd. p: 30 pofl. m: goo

8 p L pol. p: s m:ge vz § qd. p: 30 pof. m: 900

¢ p L pol. m: 6 p: R v: % qd. p: 30pof. m: 900

pars gd. A B difsim. R v:225 §d.p:27000 pol. mi810000
pars qd. a c difsim. R v: = gdqd. p:7 + cub. m: 225 qd.
pars @d. 3o 3 pol. (o)

parsqd.cp R v: ;- §dgd. p: 7 £ cub. m: 225 Gd.

plendo operationem,omnia quadruplicare,fed hoc uitauimus , quia
figdruplum eftaequale qdruplo,igitur & fimplum fimplo , haigia
tur differentice gquales fupponuntur,& radices v:etiam {unt idé,igis

- a3 tur
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igitur ex comuni fententia, 3 pofitiones 2equantur illi R v: prima, id
eft,Re v:22§ quadrarorum p:27eo00 pofitionibus m: 810000, igitur
216 quadrata p:27000 politionibus 2quantur 810000,& 1 Gd.p:
22§ politionibus,zquabit 3750, res eritge 7656 3m: 621, quod

eft 24,8 tantafuit & c,unde habes alias. Binr e
QuvesTio XIlk -
‘Rurfus difponatur trigenus 4.8 c,orthogonius,cum-perpendicu
lari A0,& fint A Bcum ¢ D 29,& A ¢ cum B D 3 1,quegritur area,pones
mus B ¢ pofiionem,& eruncrurfus & B& a ¢ eadem , ut in {uperiorg
quaftione,{cd caue, ne maius latus ponas ex parte maioris numeri,
ut in priori,detrahe igitur & Bex.20,& A C, ex 31,8 habebis quanti
tates,ur uides,differentia igitur quadratorum a 8 & 4 ¢, 2qualis eft
differentize quadratorum 8 0 & ¢ p,eft autem differentia quadrato«
rum A B & A c,ut prius,at differentia quadratorum e p & c s eftue
uides,{umpta codem modout in priori quaitione, fedeft fuperatio
abfoluta,non autem mutua, ut in priori quzftione , quia igitur quas
dratum 4 B,excedit quadratum A< in differentia quadrati 8o, ad
‘quadratum ¢ p,erit differentia quadratorum 8 o & ¢.p, addita quas
drato A c conflituens quadratum 4 B,quarer - v:22§ quadratorum
p:27000 politionibus m: 810000, quabitur I pofitionis p:r: v: &
qd'qdrati p: 30-cubis m:9o0 quadraris,nam hac Rev: eft aggregariz
exr: v:differentiz Gdratorums & cp , & partis quadrati A c,in
qua {uperat quadratum & 8,quare ducendo partes in fe , habebimus
~ 675 -3quadrata p:27000 pofitionibus m: 3 §d'Gdrati m: 30cubisms:
810000,2qualia g v:224 qd'dratorum p: 27000 cubis m:8 10000
quadratis,& cum duxeris partes in {e,peruenics ad rem,qug non has

:
A3 3om:pol. p:e v: £4d. p: 30 pof.m:ooo
© ac zom:+pol.m: R v:$§d: p: 30 pofim:goo

‘B D +pol.p:1 p:Rv: 1 qd.p: 30 pol.m:900

cp rpol.m:1 m:evigqd.p:30 polim: 900

pars §d. 4 adifsim. Rzv:22¢ gd. p:27000 pol.m: 810000
 pars gd. a cdifsim. g v:--qd'qd. p: 7 £ cub. m:225 Gd.

parsgd. » p quafuperatguadratum c peits-

pol.p:r v:%qd Gd. p:7 +cub.m: 225 §d.

bent zftimationem,& ideo foluenda eft regula particulari. Volui tas
men,ur intelligeres faciliratem operandi in hoc,& quacftionem ualde
difficilem,nifi Geometrico auxilio diffoluatur , manifeftum eft enim
_ quod
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quod B ceft 2§,utin priorequaftione,uerim generalis debet efle {o
luno,hmrmgiuu' trigonis € 2§34 B20,ACI§,AD 12,8 o w,c D9,
arcugmn* ciuseft 150, -

)

Dc rcgula qua plunbus peﬁtiom'bus mseninms ipniocamts
‘ ‘quantitatem, Caput XXX] xgn

Rzavz.a I.

8 X rcg!ﬂaﬁmills eft rcgula:cl’c medio,eft autem talis, Cﬁo
i i ftitue quantitates totidem in denominationibus liberis,
f;?\} i quorus eft numerus qugrcndamm,lndc intienies propors
=t tionem, qua inuenta,denuo pones res {ub numero quans -
titatum inuentarir,ucég propofitum eft,perfice operationem,& habes
bls ®quarionem,qua habita,habebis rei zftimationem,
QuvesTio 1.

Exemplum. Inuenias tres numeros proportionales,quorum qua
drathm primi fic mqualc fecundo & tertio; & quadratum tcrtr; fic =~
quale quadratis primi & fecundi,quia igitur quadratum tertij 2qua
le et quadratis fecundi & primi,ipfum fic 1 Gd' qdramm,a:qualc 1§
drato p:1,quare res Jeu proporuo,cﬁ RV R 14 Pt higitur ponemus
res L, RVIR I EPi LR 1 ,_,quadrammlgxturprmquaﬂﬂ
titatis,quod eft 1 quadratum, ®quatur fes | :
cundae & tertice fcilicet toridem rebus,igis | * ! pof. #gd.,
tur rei xftimatio, et a fgrcgamm exfecun |1 19d. 1gdqd.

“da& :ema,(}iam dividere aliquid per unitatem,qui eft HINGrus g
dratorum, non diuidere, igitur rei @Rimatio eft, R 15p. + piRe
ViR 1% 4_ p:+> & fecunda quantitas,eft quod producitur ex hac, i ing
v m 14Pp: ,_,&tema habebitur, ducendo rem quam habcs ing 14
prs ' QvasTio 1 .
Inuenias tres numeros proportionales, quorum tertius fit adqua
lis {ecudo & primo, & quadrar primi,fit 2quale aggrcgato fecundi
& terti), pones primum quadratir, fecundum rem, tertium unitatem,
& quia tertius,equalis ¢ft fecundo & pnmo,rgltm‘ ¥ quadratum,
quatur ¥ reip:1 &propomacmm 1 4P partesigitur ervnt, 1 po
fitio, & poﬁuonesm 15p:5 & pofitiones 11p: g 1 -5 & quia quas
dracii primi 2quale eft aggregato fecundi & ters |-
tr),:ouur i quadratum ®quatur pofitionibuswe (8§ P 2

1P Pl S PERTY; quartmw(hnnuoeritm 3=P 2 ”‘iF
SP z&pamsutmdes. ' prozes- JBA 30 ZPaS T

Quvaess
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QuvesrTrais iy, - '
Inuenias quatuor quantitates proportionales , quarum qua
tum quarte,equale fit quadratis primze, & fecundze , & quantitates
junctae fimul,faciant 10,capiam 1,rem , quadratum & cubum,igitur
§d'cubus,gquatur 5 quadrato p: 1, quareres ualet ex capitulo deriua
tiuori,R V™R Vicubicet piR-EEpiRv: #
cubica 2 m:g: 2%, igitur pofitaprima unita | ' ! E"r‘ 1Gd. s ffb
te, haec eft fecunda quantitas , &rertia erit 1 ¥ 7 qd.— 1 cubgd.
quadratum huius,{cilicet 2 v cubicatpire 23 piRe vicubica & m: e
Z3,,quarta erit cubus fecunda feu proportidis,inde iunctis quatuor
quantitatibus {cilicet unitate,re,quadrato, & cubo , & diuifo 10 per
aggregatum,exibit prima quantitas,qua ducta in rem habebimus fes
cundam, hac denuo,ducta in rem,habebimus tertiam , qua ducia per
rem,habebimus quartam.
QvesTio 1111
Inuenias quatuor quantitares continue proportionales , quarum
quadratum quarte,equale fit quadratis prima & tertix,& aggrega
wum<arum fit 10,capiam ut in praecedente 1,rem,quadratum, cubu,
eritigitur cu'Gdratum @qualis §d'Gdraro p:1,quare ex capitulo deri
uativoru,rei eftimatio et R v™:R vicubice 32 pir L5 p: TP v
cubicaZZ mig: 2% & huius Gdratu,quod eft idem, abieta g v™: eft
tertia quantitas,inde ductis inuicem fecunda & tertia, uel fecunda ad
fuum cubum , u¢l tertia ad quadratum ,& addita unitare confurgit
quarta,quibus quatuor quantitatibus iunctis, i per eas diuiferis ro,
is primam quaefitarum,qua ducta per fecundam, & tertiam &
quartam,praecedentium , habebis fecundam & tertiam & -quartam
quantitarem quas querebas, :
o REEVL A 1L |
Alia eft regula nobilior pracedente,& eft Ludouici de Ferrarfs,
qui eam me rogante inuenit,& per eam habemus omnes gftimationes
fermé capitulorum §d' Gdrati & quadrati rerum , & numeri, uel d
- quadrat mbi,quadmti%( numeri , & ¢go ponam ¢a per ordinem,
hoc modo ut uides.
qd'ad. equaledd. rebus & numero
qd §d. 2qualeqd. cubis & numero
qd'qd. =equale cubis &'numero
qd'qd. =quale rebus & numero
qd'qd. cum cubis 2equalia §d. & numero
qd'qd. cum rebus xqualiad. &numero
7 qdgd.

T EET R
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- 7 §d'qd. cum cubis 2qualia numero
8 qd'qd. cum rebus zqualia numero
- 9 gd'qd. cum §d. =qualia cub. & numero
10 §dqd. cumqd. =equalia rebus & numero
11 §dgd. cum qd. & rebus xqualia numero
12 qd'qd. cumGd. & cubis zequalia numero
- 13 §d'qd. cim@d. & numero @qualia cubis
14 qdqd. cum@d. & numero xqualia rebus
15 qd'qd. cum numero 2qualia cubis & qds
16 gd'qd. cum numero ®qualia cubis
17! §d'qd. cum numero 2qualia rebus &gd.
18 §d'qd. cum numero=qualia rebus
19 §d'qd. cum cubis & numero xqualia Gd.
20 qd'qd. cum rebus & numero xqualia gd. :
In his igicur omnibus capitulis, qug quidem {unt generalifsima,
ut reliqua omnia fexaginta {eptem {uperiora , oportet reducere capis
tula,in quibus ingredicur cubus,ad capitula,in quibus ingreditur res
ut feptimum ad quartum , & fecundum ad primum, deinde quares
mus demoniirationem hoc mado.
DemonsTrATIO 1
Sit quadratum A g, divifum induo quadrata Ao & pr,&duo 3
fupplementa o ¢ & p &,& uelim addere gnomonem K & Gcircticirea,
ur remaneat quadratum totum A H, dico quéd talis gnomo , conftas
bit ex duplo 6 ¢ addit linear,in ¢ 4,cum quadrato G ¢,nam ¢ G cons
ftat ex G cin ¢ r,ex diffinitione data in initio fecundi elementorum,et
¢ reltaequalis c 4,ex diffinitione quadrati,& per 44°™ primi elemen
torum,, K ¥ eft xqualis ¥ G, igiur " H
duz {uperficies ¢ e & r x,conftant
ex G ¢,in duplum ¢ & ,& quadrata

G c eft ¢ u,ex corrolario quartxzfe E : -
cundi elementoru, igitur patet pro : 3 &
pofitum, fi igitur & p fic y §d'qd™ s _

& cpac pE,3 quadrata, & D Fo,
erunt B A § quadratum,& B ¢ 3 nes
ceflario,cum igitur uoluerimusad
dere qdrata aliqua,adoc &b &,
& fuerint c L & k m,eritad Bplen A o Sl G
dum quadratum totum neceffaria fuperficies L 8 », qua ut demons
- ftratum eft,conftat ex quadrato & ¢ numeri quadratorum dimidiati,

: nam
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nam ¢ L eftfuperficiesex G ¢ in & ,uroftenfum eft,& A s eft 1 Gdras

tum,quia ponimus,4p 1 {d'gdratum,FLuero& mN, fiuntex cc
in ¢ B,ex 42 primi elementorum,quare {uperficies L x m,& eft nume
rus addendus,firex & ¢ induplum ¢ B,id eft in numerum quadrato-
rum,qui fuit 6,& & ¢ in feipfam,id eft numero quadratorum addiro,
& haec demonfiratio noftra eft. |

Hoc peracio,femper reduces partem qd'gdrati ad g2, id eftad-
dendo tantum utricp parti,ut 1 §d'gdratum cit quadrato & numero,
habeant radicem,hoc facile eff,cum pofueris dimidiumnumeri quas
dratorum,radicem numeri,item facies , ut denominationes extrema
fint plus,in ambabus @quationibus;nam fecus,trinomium feu Binos
mium redactum ad trinomium,neceflario careret radice.

Quibus iam peractis,addes tantum de quadratis,& numero uni
parti,per tertiam regulam,ut idem additum alteri parti,in qua erunt
res faciat trinomium habens r: quadratam per pofitionem, & habes
bis numerum quadratorum,& numeri addendi utrigs parti,quo. has
bito,ab utroqs extrahes R quadratam,quz erit inuna , 1 quadratum
p:numero;ucl m:numero,ex alia, 1 pofitio uel plures p: numero , uel
m:numero,uel numerus m: pofitionibus, quare per quintum capitus
lum huius,habens propoficum.

Q.vasrion v,

'Exemplum,.Facex 10 tres partes proportionales,ex quarum du
&u prime in fecundam, producantur 6. Hanc proponebat loannes
Colla,& dicebat folui non pofle,ego uero dicebam,eam pofie folui,
modum tam€ ignorabam,donec Ferrarius eumn inuenit. Pones igitur
mediam 1 pofitionem prima erit—2- & tertia erit cubi, quare hzc
zquantur 10,ducendo omnia in 6 pofitiones,habebimus 6o pofitios
nes,zquales 1 gd'qdraro p:6 quadratis p: 36,adde ex quinta regula,
6 quadrara utrigg parri,habebis 1 §d'qdratum p:1 2 quadradis p: 36,
axqualia 6 quadratis p: 6o pofitionibus,nam fi 2qualibus 22qualia ad
datur,tora fient 2qualia,habent autem 1 fd'qdratum p: 12 quadras

tisp: 36, radi it 7 '
stfﬁfl qchf::‘i 1qd qd.p::gd.p: 36 a:qﬁ;&poﬁ

S, quili habes § £ 4o FT 3 &8 A St
ll')mt 6c¢.1‘.|l:1—:1drata p: 1 qd'qd. p: 12 §d. p: 363@36‘:{&' p: 60 pof.
60 politionib?iam apol. 1 qd.p: 12 pof,

haberemus negocium,{ed non habent,addendi igitur funt tot qua-
drati & numerus idem ex utrad parte,ut in priore relinquatur trinos

smium habens radicem,in altero autem fiat, firigitur numerus quadra
torum
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torum 1 pofitio,& quia,utuides in figuratertizregule , c 1 & nx,
funtex duplo ccina 5,& 6 ¢ eft 1 pofitio , ponam numerum quar
dratorum addendorum {emper 2 pofitiones;id eft dupli 6 ¢,& quia
numerus addendus ad 36, eft L m, &ideo quadratum ¢ ¢ cumeo
quod fit ex  c duplicato in ¢ ,feu ex 6 cin duplum ¢ 3,& eft ¥2,nu
merus quadratorum priorum,ducamigitur 1 pofitionem,dimidium
numeri {dratorum additortr, femper in numerum Gdratori priorir,
& infe,& fient 1 Gdratum p:'s 2 pofitionibus-addendaex alia parte,
& etiam 2 pofitiones pro numero quadratorum, habemus igitur ites
rumex communi animi {encentia , quantitates infrafcriptas , inuicem
z_ilualts,& ueracp habent radicem,prima ex regula tertia, fed fecuns

- quantitas ex luppos e L LD VO
ﬁmﬁ;‘-m, ducta pff:; 1 §d'qd.p:2 pol.p:r2. §d* p:1gd.p:i2

parte tri 5 - . pof. additi numerip: 36 zqualia. .
nm,ﬁtu:]zzglrgﬁmtfiru 2 P°£6 qdﬂtOrﬁspifio_poﬁp: 1 qd. pii2
midize partis {fecundx pof. numeri addii.

trinomij,quia igitur ex dimidio {ecundz in {e,fiunt 9oo,quadrara,&
ex prima in tertiam , fiunt 2 cubip: 30 quadratis p: 72 pofitionibus
quadratorum;fimiliter erit deprimendo per quadrata , quia ®qualia
per 2qualia divifa,producunt 2qualia,ut 2 cu. p:30 quadratis p: 72
. pofitionibus @quantur 900,quare 1 cubus p: 1§ quadracis p;36 pofi
tionibus 2quantur 450. | _
Sufficit igitur deducendo ad regulam,habere femper 1 cubum p:
numero priorum quadratorum,addira ei quarta parte p:numero pos
fiionum tali,qualis eft numerus gquationis primus,ut fihabuerimus
1 d'Gdracum p:12 quadratis p: 36, ®qualia 6 quadraris p: 6o pofis
tionibus,habebimus 1 cubum p: 1 § quadratis p: 36 pofitionibus s
qualia4§0,dimidio quadrari dimids) numeri pofitionum, & (i habes
remus 1 {d'Gdratum p: 16 quadratis p:64 2qualia 8o pofitionibus,
haberemus 1 cubum p: 20 quadratis p: 64 pofitionibus 2qualia 800,
& fi haberemus 1 §d'Gdratum p:20 quadratis p: 100,2qualia 8o po
fitionibus,haberemus 1 cubum p:2¢ quadratis p: 100 pofitionibus
zqualia 800,igitur hoc habito,in priore exemplo habuimus ; 1 cub.
p: 1§ quadratis p: 36 pofitionibus 2equalia 4506, igitur rei 2ftimatio,
per 17" capitulum,eft R v:cubica 2871 p: R 804494, pige vicubis
ca 2875 m:r 80440 1mig , hicigitur cft numerus quadracori, qui
duplicatus, eft addendus ex utragp parte,quia fupponuntur 2 res ad»
dendee, & numerus addendus ex utrags parte,ex demonftratione, eft
quadratum huius,cum eo quod fitex hocin 12,numerum quadratos

2

rum,
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rum,manifeftum eft agtem; quod s quadraga primi a.ﬁngld. eme
perefts qlmdﬂm;:almﬁonmn?n quadratorum,abi¢ alio, id
eft p:r: vicubica 287 £ prig o449 L prre vicub. 287 - miR 30449 ¢
p: 1,& hoc quiadinvidium prioris numeri quadratorum fuit 6 , &in
* addito trinonﬁofﬁ:my,’igimmmm fuit,urdixi,uerit reliqua pars,
fuit quadrata-6 p:duplohuius numeri,igitur fuitnumerus quadraro
rumg: v: cubica 2300 p: B §148752 p: R v: cubica 2300 mi R
5148752 m:4,&numeras rerum ex {uppofito fuit 60 , & numerus
eft (ut oftenfumeft) quadratum dicte quantitatis, plus duodecuplo
ipfius quantitatis,uerum quia ex {uppofito,ex numero quadratorum
in numerum @quationis fit quadratum dimidij numeri rerum, igitur
diuifo 900 quadrato dimidfj numeri rerum,per numerum quadrato
rum,exibit numerus,quantitates igitur {unt hee, ut uides , & quia las
tus A G eft compofir ex lateribus duorum quadratorii A D& p u di-

~quadrata = v:cubicas3oo pig 5148752 pigrvicibicazzoom:m 5148752 m:4
res . ‘g0 <

s -9%0
numerus K v:cbica 3300 pim 5143752 pigz vicubicaz joom:m 5148752 Wi 4

‘mifsis fupplementis ; erunt B primae & tertiz harum quantitatum
iuncte inuicem, Rz vitotius aggregati,quare R prime & tertiz quan
tatis,2equantur 1 quadrato p:Revicubica 287 1-pir: 80449 z PR VS
cubica 287 -+ m:iR 80449+ p: 1;{ed R prima -quantitatis , eft numes
rus rerum,quia eftr: toridem *quadratorum , & R tertiz quantitaris
elt numerus,quia tertia quantitas eft numerus, habemus igitur 1 qua
dratum p:numero,zqualia rebus & numero,minue minorem numes
rum de maiore , accipiendo Re;id eft accipiendo B2 denominatoris &
numeratoris,habebis 1 quadratum p:hocnumero toto;m:numeroin
frafcripto 2Glia numero rerix, huic {cilicet, R univerfalifsima g2 vicys

- “mv:cubica 287%” Smg_‘.i_p:l}fv cubica ’87?:.'m* 3014-9.‘.:__;!%
20 . f
BV: TRV anri300pB 148752 PR V=€U-=i°°m=qrr|487n m:4

‘bicx 2300 p; R §348752 p: B V: cubica 2300'm: B §148752m:
4 necrefert,quod numerus ille fit compofitus ex p: & m: nam tan-
tum refert dicere, 3 quadratum p:8>xquatur 6 rebus, quantum dice-
re 1 quadratum p:10o m: 2 , 2quatur 6 rebus , fequere igitur capitus
lum quintum, de quadrato & numero , 2qualibus rebus, ducendo
dimidium numerirerum in fe,& auferendo numerum 2quationis, in

~de refidui fumendo Rz uniuerfalifsimam, quamaddes dimidio nume

Tl res
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ri rerum, & habebis rem qua fuit media quantitatum proportionas
liumquefitorum. . - -

% QvesTio v .
: Inuenias numerum,qui fic 2qualis radici fuz quadratx , & duas
 bus radicibus cubicis pariter acceptis,dices igitur fi talis numerus fue
rit cu'quadratum radix {ua quadrataneceffario eft 1 cubus,& duze ra

dices cubicz funt 2 §d. igitur y-cu'qdratum , quabitur 1 cubop: 2
gdratis,deducendoigitur adiinferiores denominationes per d. erit
¥ §d'Gdratum equale ¥ pofitioni p:2,pofui atit 2 radicibus cubicis,
quia cum regula fit generalis,hoc tam& modo dupliciter {olui poteft,
ut patebit. Name fi 1 §d'Gdrarumaequatur 1 pofitioni p:2 , igitur 1
gd'gdracumm: 1 2equabitur 1 pofitioni p: 1,nam abaqualibus 2qua
lia anferuntur,divide igitur ambo haec,per 1 pofitionem p:1,commu
nem diviforem,habebis 1 cubum m: 1 Gdraro p: 1 pofitione m:1 , %
qualia 1,igicur 1 cubus p: 1 pofitione, |y 5dgd. m: »
- ®quacur § quadrato p:2,igiturex 18° | 4 pof, p: ¥
capitulo, rei ®ftimatio cft B2 vicubica g2 g ;
2203 e vicub. e 323 m: 2 p: = 'Pci L
. %> Xeu'qdrant huius eftnumerus quae- Boaglit e o) L P
~ fitus,cuius B2 quadrata,& 2 radices cus :
bicze funt illi zequales , & tales radices funt duplum quadrati huius
quantitatis cum {uo cubo. | :

At regula generali fic faciemus quia enim 1 §d'Gdratum ®qua-
tur 1 pofitioni p:2,addemus ad utramdp partem, 2 pofitiones quadra
torum,cui fuh{cripfimus §d. ut intelligas non effe ex genere priorum
dmzﬂr;mgqnqnhfed efle politiSes | ; gd'qd. p:2 pof.p:1 §d.

_ quadratoru,igitur numerus addens numeri Jd. numerigd. -
dus,eft 1 quadratum numeri §dras | 5 pof, p:g pof. p: 2p: 1 qd.

torum,& hoc eft,utintertia regula | jumeri gd. numeri §d

huius capituli,quadratum b £, nam -

hic additio {upplementorum eft ut X qu:Jpn?fnii’j cub.
 DC, AC, D E, ad quadracu fimplex . r

& p.jgicur fufficic addere quadrari | % ZCUAME 2 CUPFDoL.

¥ ,ablp additione fuperficierum FRGUL L anpi2 pof.

_¥L & m N,quee erant neceflariz in exemplo quintz quaeftionis , quia
igitur additis 2 pofitionibus p: 1 quadrato numeri quadratorum, ad
-1 pofitionem p:2,fit totum 2 pofitiones numeri Gdratorump: 1 pof. -
p:2,p:1 quadrato numeri quadratorum, & hoc habet radicem,opor
tet ut quadratum dimidij mediz qmmitatis-,qu:tT eft 1 pofitio,eques
. 9 tur
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rum,manifeftum cﬁmaquod R quadra;a primia feme
pc&rtﬁ 1 quadm?p:flimd;o numeri quadmormn (¢ alio, id
p:R: vicubica 287, P 80440 L prre vicub. 287 L migz 80
B4 &WMGMMmﬁmquadnmmﬁnw*gm
~ addito trinomio fait m: ¢.igitur torum fuit,utdixi,ueri reliqua pars,
fuit quadrara-6 p:duplohuius numeri,igitur fuit numerus quadraro
rumg: v: cubica2300 p: R §148752 p: B2 v: cubica 2300 m: R
$148752 m:4,&numerus rerum ex fuppoﬁto fuir 60 , & numerus
eft (ut oftenfum eft) quadraturndn&z quantitatis, plus duodetuplo
ipfius quantitatis,uerum quia ex {uppofito,ex numero quadratorum
in numerum quationis fit quadratum dimidfj numeri rerum, igitur
diuifo 9oo quadrato dimidijnumeri rerum, per numerum quadrato
rum,exibit numerus,quantitates igitur {unt ha, ut uides , & quia las
msaec&compoﬁmcxlum’bus duorum quadratori A D& p k dis

~quadrata = v:cubicas3oopik 5148752 pigrvicubicazjoom:m £148752 m:4
-ges . ‘60 1 ’

900
- numerus R v:cubica 2300 pime 5143752 p:g: vicubica 2 3oom:n 5148752 M4

‘mifsis fuppltmmus serunt R primae & tertize harum quantitatum
iun&z inuicem, Rz v:totius aggregati,quare R prima & tr.mz quan

tatis zquannn- 1 quadrato preevicubica 287 2pige 80449 prReve
cubica 287 - m:R: 804494 p: 1,{ed R prima. ‘quanitatis , eft numes
rus rerum qma eltr: toridem: quadratorum & R tertiz quamx:aus
elt numerus,quia tertia quantitas eft numerus, habemus igitur 1 qua
dratump: numero,zqualia rebus & numero,minue minorem numes
rum de maiore , accipiendo Re;id eft accipiendo Rz denominatoris &
numcratoﬁs,habcbis 1 quadratum p:hoc numero toto;m:numero in
frafcripto 2Glia numero rerix, huic {cilicet, R uniuerfalifsima g2 vicys

g V:cubica zﬁlp:pimy‘...p 8 v cubica 1.87'.'.:5:; ioﬂg_i.pzq.
30 .
‘mv: eV m-:;oop:tﬂ-l-&rﬂ PR Vicu. ‘§°°"m 14875 mie

bicx 2300 p;R: §348752p: R V: cubica 2300'm: B §1487¢2m:
4 nec refert,quod numerus ille fit compofitus ex ‘p: & m: nam tan-
tum refert dicere, 1 quadrarum p:8,zquatur 6 rebus, quantum dice-
re 1 quadratum p:3oms 2, 2quatur 6 rebus , fequere igitur capitu-
lum quintum, dcquadrato & numero , 2q uahbusrcbus ducendo
dimidium numerirerum in fe,& auferendo numerum @quationis, in
«de rgﬁchn {umendo Rz uniuerfalifsimam, quamaddes dimidio nume

Yires
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Qvastio viL
Si quis igitur dicat, inuenias numero qui ductusinge cubicam
fuam p: 6 faciat 64,dices igitur , pofito eo numero 1 cubo, habebis
mu:;n“g' d'Gdratum p:6 cubis 2qualia 64,quare per feptimam tranf>
mutandiregulam [eptimi capituli huius habebimus 1 §d'qd. 2quas
le 6 rebus p:4,unde habica ftimatiene ex hoc capitulo per nonam
regulam eiufdem capituli,habebimus intentum. Et quibu{dam adeo
uidebuntur difficiles hae operationes , utuix eas ueras efle credant,
nos autem oftendimus modum,quo quantitates it irrationales 2+
quiualentes numeris , ad numeros reducancur, & dedimus demons
ftration€ utramap, & Geometricam 4 caufa,& Arithmeticam ab effes
(o QvesTio ViiL
Facex 6 tres partes proportionales,quarum quadrata prima &
fecundie iuncta fimul faciant 4,ponemus primam 1 pofitionem,quas
dratum cius eft 1 quadratum,refiduum igitur ad 4,eft quadratum fe
cundx quanticatis;id eft 4m:1 quadraro,huius radicem,& 1 pofitios
nemdetrahe ex 6;habebis tertiam quanticatem, ut uides,quare ducta
primain ter , 9 ' it
tiz habebis |7 pol. | vire4mr Gd. If m:1 pc_:-f.n_z:mvu}m.l qd.,
& poficiones | S pol.m:1 Gd.m:re vi4Gd.m:3 -."|d-’.qd.
m:1 quadra | 4|6 pol. m:gzv: 4 quad. m: 1 Gd'qd.
tom:rev: 4 |6pol. m4xqual. g v:4 quad.m:s gd'qd.
quadratorit |36 quad.p: 16 m:48 pofl.equantur
mr§dgde | 4quad. m: 1 §gd'gd. |
- gqualiagm: |32 quad. p: 16 pr1 Gd'qd. qualia48 pol.
1 qdgdrato |, qdqd. p: 32 quad. p: 256 ®qualia 48
: fccun a‘.’;ab’ po.{: P: b3 40 :
fjce 1 (dras - | ol
tum m:ex partibus;habebis 4 equalia 6 pofitionibus m:g: v:4 quad.
m: 1 §d'qdrato,quare 6 politiones m:4 axquantur R v:4 quadratos
rum m: 1 §d'gdrato,quare quadrata horum eriam equalia funt,a qui
bus abfjce 4 quadrata comunia,ex utracg parte , habebis tandem 32
quadrata p:16 p:1 Gdqdrato,zequalia 48 pofitionibus,quare adden
do 240 utriqs parti,id eft reliduum quadrari dimidij numeri quadra
torum,habebis 1 Gd'gdratum p: 32 quadratis pr2§6,2qualia 48 po
fiionibus p:240,addesigitur 2 pofitiones quadratorum p: s quadra
to p: 32 pofitionibus numeri quadratorum utricp parti,prima igicur
pars habent radicem neceffario,& quia uolumus fecundam etiam ha
bere,qua eft 2 pofitiones quadratorum p:48 pofitionibus,ex prioris

bus




B ~>HreRonym: Carpant ;
bus p: 1 quadrato p: 32 pofitionibus numeri quadratorum p: 2 40,du

* cemus primam partem trinemij in tertiam ut uides; & dimidium fe-
cundz in {e,& fient §76 quadrata zqualia 2 cub. p: 64 quadradis p}

| pany

480 ;;;f. quadratoril _ 576] quad. |
acthaadic el fon 2pof.p:48 polip:1 §d.p:32 pol.piz40
p: 32 quadratis,p: P‘?c' quad. ﬂ?:l!'neriqmd. '
240, quare per47 capitu | © N\ g -
lum huius, habebimus 1 2 cub.p:64quad. p:480 pof. |Gd.

cubum zqualé 101 4 res
rum p:420+<,inde habita huius eftimatione per {uum capitulum,mi
nue 10 %;tertiam partem numeri quadratorum,ut in €0 17° capitulo
habes, & confurgit rei fi¢te aftimatio, habebis igitur 1 quadrari p:
1 6 p:dicta @ftimatione,ex una parte,equalia rebus que funt g dus
plizftimationis inuenta p:R: aggregati ex quadrato dicte ftimas
tionis,& eadem ¢ftimatione ducta per 32,8 240 numero addito,hoc
aurem uc liquet, eft minus priore numero,quia fi loco 240 adderens
tur 256, eflent equales,igirur 1 quadratum p:eftimatione inuenta p:
16 m:re v:illa trium quantitatum, id eft quadrati ftimationis cum
eadem dudia per 32,& cum 240 tand uno numero,equantur rebus
quie funt fecundum radicem dupli 2flimarionis inuentz, quod eft |

propofitum,
: Qvasrio 1xM
Inueniasnumerum,cuius §d'Gdratum , cum quadruplof{ui, & 8
gquetur decuplo fui quadrati,dicemus igitur 1y Gd'gdratum p:4 pol.
p: &,@quantur 1 o quadratis. Q uare femper pofitiones dabimus qua .
dratis,& auferemus 3 Gd'Gdrato, &

habebimus 1 §d'Jdratit p:8,2equa- | ! 34Gd-pi4 pol.p:8

fe 20 quadratis m:4 pofitionibus;& | ____1° qd.

quia uidemus numerum quadrato- |} §d'qd.p:2 |10 gd.m:4pof.
rum efle magnum,& rerum parutr, {1 §d'gd.m:2 Gd.p:8

ideo conabimur minuere numerum 8 gd. m: ¢ pol.

quadratorum potius,quam augere,
& faciemus ur diminutio fitex utras
que parte 2 quad.nam 3 minoriimo
d 2 quadraris fcmper fermé eft inci-
piendil, quia non oporter ut uenias
ad m: quad. ex parte rerum; quia
fic non haberent radicem,fubductis
igitur 2 quadratis ex utrag parte,
habebis

1 Gd'qd.m:2 Gd. p:1
8 Gd.m: 4 pof.m:7

2 pof. |1§d. p: 2 pol.

1 gd'éjd:m:z pof.m:2
qd.p:s qd.p:2pol.p:r
8 Gd.m:2 pof.qd.m:4

pol.p:1 qd.p:2 pof.m:7
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habebis 1 §d'qdratum | 8 m:2 pof.gd. |4 pof. | ¥ Gd. p#2 pofim:7
m:2 quadratis p:8, 2+ 4quad, | 8 mezpof.
qualia 8 quadraris m:

pofitionibus, darum ;ﬂ‘ig;}fg;ﬁ?‘.‘“m*’ e
eft aire, quod fi 5 §d' g e A -
gdratum m: 2 quadra 3 v riasd vt bl ineenlt Bt DA L
tis debet habere radis | ¥ €ub. p:30 2quatur 2 quad, pii§ pof.
cem,Oportet ut numes pol. 2 '
Y ficp:r, federac p:8, . P g S
igitur oportebit auferre 7 ex utragp parte, habebimus igitur ¥ §d'§s
dratum m?2 quadratis p: 1 ,22quale 8 quadratis m: 4 pofitionibus n:
7,addemus igitur per m:ut diGum eft, 2 pofitiones quadratorumad
reliqua 2 Gdrata meex regula,& addemus per p:ut in eadg, ad nume-

-rum 1 {drati p:2 pofitionibus ex utracg parte,quare habebimus par
tes zqles, qua enim addunmur & minuuncur funt 2Glia, igitur §m: 2
pofitionibus quadratorum m: 4 pofitionibus,p: 1 quadratopr2 pofi» -
tionibus m:7 numeri, habent radicem, multiplicando igitur primam
partem,quz eft 8§ m:2 pofitionibus quadratorum,in tertiam,quae e
1 quadratum p: 2 pofitionibus m:7,fit illud quod uides 4 latere , pro
numero quadratorum,& hoc zquale efle debet 4 quadratis , qui‘eft
numerus produtus,ex dimidio medize partis in fe, quare abfjciendo
quad. utringg, fiet illud multinomium,zquale 4,quare tandem redus
¢tis partibus ad {uas confimiles erunt 2 cubi p:6o,2quales 4 quadra
tis p: 30 pofitionibus,& 1 cubus p:30,2qualia 2 quadratis p;: 1§ pos
ﬁtionil:lus,quarc res ualet 2,uel per capitulum,uel etiam folo fenfu ex

eriendo. L3S R
5 Circa quod notanda {unt tria. Primum, quod reduxi rem ad ex» Not™.
perimentum in numeris,ut uideres ueritatem rei facilius , flultumeeft
enim {emper difficultatem addere difficultati,fecundum , quod 1 cu=
bus p: 30 gqualis 2 §d.p: 1§ rebus,habet aliam rei ¢ftimarion€ quim
2,qua cognita eft ex fuo capitulo,fed pro nunc ne operatio longior
euadat,eam relinquimus. Tertium notandum eft,quod tu uides , des
monftrationem fic tenere in m:ficutin p:& quod numerus femper cft
addendus neceffario,quia confurgit ex quadrato numeri quadratos

rum cum numero quadratorum priorum , feu quadraca fint addenz

da feu minuenda,ducto in dimidium numeri quadratorum minuen#
doru. Hocftante,diximus quod rei aoftimatio eft 2,8 addendz funt
2 res per m: quadratorin,igitur minuemus 4 quadrata ex utrads pars
te,habebimus'igitur 1 d'Gdratum m: 6 Gdratis ;{/ 1,zqualia 4('lqua,

ratis

— e

-
4
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dmnqm'4poﬁnombus m:7.pronumero-autem addendus eft qua-
dratus numeri dimidij quadratorum detra

¢torum,;& hoc du:mdlum eft 2, quadrariz . qd’qdmm4:lg;ld|;;
cuius eft 4,& fimiliter produ&um X M | —=gma e o,
mero priorum quadratorumin rei @ftima | 1 ?1 - — _qr'P
tionem,quod productum cft 4, igitur ade | & quad. m:4pol. m: 7

demus § utriqsparti, & fent tandem ueuie |Mi4quad.  p: 8
des,1 gd'gdratum m:6 fdratis p:9, gquas 4§d. '-":I;:P"fP L.
lia 4 qdratis m: ; 1. quad. m: 3
‘*pof:l?cmhb“sfﬁ lqdqd.m 6qd.p+9_l;.m ot

i,m Hum diosg | 2pol. mis

autem quod am- 1 2 S oA sl 'lmzpof

bo hacc habentra |y d.xequal. 2 pof. i
d;lqcsduphces,ut 1qd.p:2 pol.xcqual.4| R gm:s

“-‘d""f’&d fa&'a €17 praftimatio | = 2*zftimario
du:;'l;roncucmunt resReg i1 |resesmer

e u;;madduo quad. 4p:re 12 [quad. 6 iRz 20°
capitula,uel ;] 9 1gdgd.28 G zads qd‘qd. 56 mir: 2880
podramru:)nmicl{l:pe:': 4resRe48p:4 _’4‘re'sr;z 8om:4

uel 5 quadrarum | 99 99-R:768 E;) T qd'qd-im:p 2850 prg
i:'ufh?fic:?ﬁ:; aggreg. R 1 200 p:40 | aggreg. 6o mixg 2000
Eapuul.afum xfti | 10 quad. 4o plaonids qd. Som: R"“E‘f

mationes funt r:-
pi&Rem: l,d1c0101t11r quod i =flimationibus 1 qdqdran p:

" 4politionibus p:8,xquantur 10 quadratis,cuius probationis -expe-
rimentum habes a latere dilucidum,ut patet,non declaro autem,an fa
ctaalia pofitione perueniremus ut duu cum 1 cubus p: 30,equabatur
2 quadratis p:1 § rebus,ad alias duas zftimationes, fed fite delectac
operatio,per teipfum pozes illud inquirere.
VoS T LD:. s,
Inuenias tres numeros proportionales , quorum aggregatum fi fit
8,& quadratum certi,fit 2equale aggregatoex quadratis primi & fe-
,Ponemus eos per primam regulam 1,1 pof 1 quad. eruntigi-
turquadrata 1,1 quadrarum, 1 qd qd igitur 1 q ‘qd. Zquatur 1 q-
drato p:1,quareex capnulo derivatiuorum 24°,habebimusrei fti-
mationem R V:8 § 3 p: +, & tertia quantitas,eft cius quadratum, {cili
cet R 1 4 p:+, X prima fuit 1,igitur torum aggregatum eft 5% p: R

E-
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4 L pR ViR 14 p: 4, hocatitnoneft |7 ip"

8,ut propofitxeft,dicigitur pgrregu | pierg 3

lam trium quanditaciy, i1 L PiIR1g (RVIR I LpIE 2"

e vire 1 fprreffec8,gdeflecupri |y 30w 1 T vine 1 L ps -
?mquaﬁ:as:%&s PR B i Gl o
per 1 tp:R I PR VIR 1 i & exit4 PR VIR 0O P10 MIRR VS
R 1920 p318,& hacelt prima quantitas, qua habita fi duxeris eam
per R 1 3p:-+habebis tertiam quantitatem , qua fi duxeris denuoin
~ primam quantitatem ultimo inuentarum,rz v™* produdti,eft fecunda
quantitas,& ne mireris quod tertiam quantitatem preponam fecuns
da in operatione,quia eft longe fimplicior.

_ QvasTio xI.

Si quis dicat,inuenias numerum,qui duCtus in R fuam cubicam
m:3,faciat 64.Pones illum 1 cubum,igitur ductus in g2 cubicamm: 3
producic 5 §d'Gdratum m: 3 cubis,equalia 64, igitur 1 d'Gdratum
m:3 cubis,equatur 64,dico quod poffumus {oluere modo {eptima

uzltionis,& etiam alio modo, fine tran{mutatione,quo poteft etiam
lslolui {eprima quaftio,& facilius,{ed uolui docere ambos modos , ut
melius {cires operari,debes igitur fcire duo. Primum,quod ut res de
bent femper manere abalia parte,a qua eft numerus cum quadratis,
& non 4 parte d'qdrari,fic cubi,feu p:fen m : debent manerecu gd'
gdrato.Secundum,qudd ut numerus rerum nund debet uariari, fic
nec numerus cuborit. Et poflumus addere tertium his , {cilicet, quod
ubi {unt res,peruenimus ad 1 Gd'gdratum piquad. p:numero,equas
lia quad. rebus piuel m:& numero p:fic hic peruenimus ad §d'gdra
wm p:quad. p:numero, 2qualia §d'gd. cubis p: uelm: & quad. p:
Hoc intellecto, fic foluitur quaftio,addes ad numerum 2 pofitiones
qdratori, igitur ducto eius dimidio in {e,fit 1 Gdrarum numeri quas
dratorumquadratorti,diuifo igirur eo per 64,habes-2 Gd. numeru

qd*gdratoru y | = < -a . N i=

(c:l[ua:le uides,§d | &% ‘]f*:l pi1|m:3cu.|pi2 P’?lﬁ ﬁ.t_?;]_- z_;_);f. |64
addidiftiad has ' 19 S e L. L ek b
bendam radicem 2 quad. pro numero §d'gd. & 2 pofitiones pro
~ numero quad. igitur addes eademad 1 §d'gdratumm: 3 cubis, &

habebis 3%-quadrati p: 1,pronumero Gd'§d. & m:3 cubis & 2 pofi-
- tionibus,pro numero quad. igitur ad hoc uthabeat radicem,oportet

ut extrema inuicem ducta,producant,quantum dimidiir media quan
tiraris in fe,eft autem dimidium 1 % cubi,quod duétum in fe;producit
2 pau'quadrara,& 5 quadrati p: 1 numerigd'gd. in 2 pofitiones nu

2 men
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meri quad, producit 7 cubi p:2 pofitionibus numeri cu'quadrati, nd
" gd'gdratum inquadgamm,pmdln’:::g 'quadratum, habes igitur -
cubi p:2 pofitionibus numeri -cu'f;jd..;Sualia 24 cu'qdratis , igituruc

cu'qdratum,ad cu'Gdratumin qualicate,ficnumerus ad numerum,
quare £—cubi p:2 pofitionibus,qualia 24;quare 1 cubus p:64 pofi
tionibus qualia 72,quarerei zftimatio, p:R: v: cubicar 11005 %
p: 36;m:ge vicubica R # 100§ 5= m: 36,8 duplum huius pro §dratis
addeturutricp parti,;radix igif, ex una parte eft 8 p:rebus fub nume-
ro zftimationisrei,ex aliaaut fdrara fub numero gev: 2 Gdrati,hus
ius arftimariois addito 1 , m:pofitionibus {ub numero gz dupli huius
zftimationis. QY EESTEIO X I

Si quis dicat, 1 {d'§dratum p: 3,2quatur 12 rebus, addes 2 pofi
tiones quadratorum,& 1 quadratum numeri quadratorum , quare
fichabebit 8 quadratam fine numero ut clarum eft , igitur addemus
ex alia parte pro numero quadratorum 2 pofitiones,& pro numero
7 quad.m;3 habe 1 Gdqd.p: 3 | 12pof.
bie paroes ut i Sobab At e s

%! 1 §d'qd.p:2 pofip:1 Gd. [2pof. [ 12|51 Gd.m:3

plicatis partibus, |’ 1%
}JAth 2 f:)ubos w. 119dqd. p: 6 quad. p: o | 6 quad.p:12 pof.p:6

quales 6 rebus p: 36,8 1 cubum,2qualem 3 rebus p: 18, & res ualet
3,igitur partes funtut uides,& erit 1 quadratum p: 3, Bz prima pars
tis,equalis rebus 8 6 p:numero B2 6,& res quafita erit, R ViR 6 mz
ITPpiRIE QvaesTio XL

Inuenias numerum,cuius §d dratum cum duplo cubi , fit 1 p:
ipfonumero,igitur dices, s d'qdracum p:2 cubis@quanturad 1 po
fitionem p: 1 ,hic non datur locus radici {ubtrahendzae , nec diuiioni.
Sed dices ex prima regula,inuenias tres numeros. proportionales,
quorum aggregatum ad aggregatum fecundi & tertij eandé habeit
rationem,quam aggregatum fecundi & tertij ad primum. Pones igis
tur cos 1,1 pof. 1 quad. habebis igitur 1 Gd'Gdracum p:2 cubis p: 1.
quadrato,xqualia 1 quadrato p:1 pofitioni p:1,quareabiccto 1. qua.
drato communi,habebimus 1 §d'Gdratum p: 2 cubis,2qualia » pofi-
tioni p: 1,ergoiam fcimus rationem quantitarum, quia uero ex aggre
gato in primam,fir quadratum aggregari fecundae & tertiz,igiturtas
le aggregatum eft diuifum fecundum proportionem habentem me=
dium & duo extrema,& eius minor portio eft 1,igitur refiduum (&
eft maior portio) eft R 1 }p: +, & hoc gquatur (ut fupponitur) 1 .
drato p:1 polfitione,igitur quantitates {unt ur nides. iy <

: ' edie
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M:chzi‘g:mrqummaus (quaeftres) ' qd'qdnm p:2 cubis s
quantur ipfi quanutau p:i,id pnma 1
J cﬂ:mv*ml‘*p 3p: -'-,&pcrhgc 2t mmv*ml—pwm. +
modos hart regulartt, !3*qd. re 1} p'lmnzv'ml—‘rp.i
§ exempla hzc diligenter cum fuis opcranombus animaduertas,

De modis fuppofitionum generalium ad artem maiorem
pertinentibus & regulis qua extra ordinem funt,
ac zftimationibus diuerfi generis ab his qua -
- di¢te funt, Cap. XL.

== Vm fuerit cubus 2qualis quadratis & numero,fi ab2ftiz p°~
=3 marione illa detrahatur,numerus quadratorum,relinques
33 9 tur aftimatio cubi& totidem quadratorum,gqualium nu
2549 mero exiftenti in proportione eadem cum numero prima
- eequationis in qua eft ipfa fecunda 2xquatio feu ftimatioad primam
imationem. Exemplum,cubus 2quatur 2 quadratis p: s 11,8 2/t
matio eft 2+, dico,quod fiabijcias 2 numerum quadratom relinques
tur ;,ael’umauo cubi & 2 quadratorum, zquahum ,qm numerus
eft in cadem proportione cum 1 ZZnumero prioris equatiSis,in qua
tftimatio fecunda,ad 24 pnmam xftimationem , cuius demons
Aratio it heec. DesmonsTrATIO,
‘ Ponatur a B 2ftimatio prima, & 4 ¢ numerus quadratorum &
- erit B ¢ 2eftimatio alicuius cubi & quadratorum,fecundum & ¢ nume:
-rum eequalium alicui numero,qui fit g,ponaturuero d numerus, qui
-cumquadratis A B fecundum numerum A ¢ 2equetur cubo 4 B, quia
igitur cubus & 3 ®quatur productoex 4 ¢ & ¢ 3 in quadratum A 5,
item producto ex a Cinquadrati 4 o 2
© ABCINUMEroD mtnazquahspro: s s
ducto c B in & 3 quadratum, & fimi |
liter cubus ¢ & cum producto A cin b .{_%,_}h
quadratum ¢ B,@quatur E nUMEro,

& zquatur etiam producto ex 4 8 in quadratum B ¢,igitur producti
A B in quadratum B c,2quatur &,uerum producti B¢ in quadratum
ABad productum 4 8 in quadratum B c,ut & ® ad B ¢ ex demonfiras
tis in feptimo fuper Euclidem;proportio igitur pad s,ut a2 ad s ¢,
quod erar probandum, fimiliter fequitur,permutando proportiones
@quationum numerorum ad fuas ftimationes eafdem efle,cum =t
ﬁ:anonum differentia fuerit numerus quadratorum.

A8 M 3 Cum
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2" Gmf:i‘::ntaﬂms&qzﬁm,zquaha numero, item cubus 2.
qualis cotidem quadratis eidemnumero, eritproportio aggregasi
ex prima ftimatione & numero quadratorum, ad refiduum , quod
fit detracto 4 fecunda aftimatione numero quadratorum, ut fecundg
ftimationis ad primam duplicata,uclut fi dicam,cubus & 3 quadra-
ta,equantur 20,& cubus 2zquatur 3 quadratis p:20,in prima zftima
tio reieft 2,infeciida eft B2 vicubica 5.1 p:R: 120 p:Re vicubica 11 m:
R 120 p:#,dicoquod fi addas 3 numerum quadratori,ad 2 primam
seftimationem (& fiet §) & minuas idem 3 , ex fecunda ftimatione
(Xfetrevicu. 11 PiR 120 piR Vicu. 13 mig 120 m: 2) quod pros
portio § ad hanc radicem, eft uelut & vicubice 1 1 p:R2 120 PR Vicus
bica 13 m:82 # 20 p:12ftimationis fecundz,ad 2 ftimationem pris
mam,duplicata,cuius rei eft demonfiratio hac,
DemoxsTrAaTION -

Sitzftimatio prima s ¢,{ecunda 4 B ,numerus quadratorum
munis, 4 D,quiaigitur cubus a 8, @qualis eft productis AD &D B in
quadratum & B,& 4 B eft numerus quadras | e ity 17l
torum,eritprodutum ex p & in quadratum 4 RS el
& B,2quale numero ®quationis,quare X cubo B c cum producio 4p
in quadratum B c,igitur quod ex 8 pin quadratum A B,quale cft ei,
quod ex aggregato 4 p & ¢ B inquadratum ¢ B,igiturex 34 11' &
%* 6' elementorum, 4 o & ¢ Biunétorum,ad B p,uclutasad B¢ ,ras
tio feu proportio duplicata.

Cum fuerint quadrata ®equalia cubo & numero,conuertetur cas
pitulum in capitulum rerum zqualium cubo & numero,& xftimatio
fecunda femper eft addenda uel detrahenda tertize parti numeri quas
"~ dratorum,ut habeatur prima,& modus eft,{umc differentiam numes

" xi aequationis propolfiti,& dupli cubi Tp{d. & ed pone pro numero,
qui cum cubo ®quatur rebus totidem,quotus eft numerus,qui eft ter
tia pars quadrati numeri quadratorum,ergo inuenta fecunda ftima
tione,pro habenda prima,addes e Tpgd. (i numerus fuit maior dus
plo cubi Tpgd. uel minues, fi numerus fuit minor duplo cubi 7pgd.
& conflatum uel refiduum,eft 2ftimatio prima.

Exemplum,Cubus & 80,2quantur 9 quadratis,dupla cubum 3,
qui eft Tpqd. fic 54, differentia cuius ab 80 eft 26, igitur cubus p:26,

itur 27 rebus,eft autem 27 tertia pars Gdrari 9, igitur zftima=

tio fecunda eft 1,quee addita ad 3 TpGd:conflituic 4.,:1§nan'onc" pri
-md,ga numerus qui eft 8o, eftmaiorduplo cubi Tpqd.quodeft §4.
i\h’ud exemplum,Cubus p:§ , 2quatur 6 quadratis , duc gt infe
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fit 36.hnius tertia pars eft 1 2,;numerus rerum,inde detrahe § numeri
~ zquationis,ex 16 duplo cubi 2 Tpqd.& relinquitur 1 1,igitur 5 cub.
pi1 1 2quatur 1 2 rebus,zftimatio autem eft 1 , detrahe igitur 2.ex2
Tpgd. quia numerus eft minor duplo cubi Tpgd.relinquitur ftima
tio cubi p: § 2qualis 6 quad.. | :
DexornsTRATION |
- Demonfiratio autem huius eft,;ponatur 4 38 numerus quadratos
rum 9,4 ¢ 2ftimatio rei, cuius cubus p: 8o 2quatur A3 ductz inA ¥
quadratum A ¢,& fit A D tertia pars A8, fis ~

militer p & £8 & a ¢ fuperficies 2quidis —L A
flantium laterum, & tertia pars quadrati A -

exprima 6',quia igiturex e ain a c;fitcubus < [T c

A Fpi8o,critquodex s ¢ in A F 8o,quod igi e
turexs pin AF,8opreoquodexcpinaF,
detractoigiturquod ex B pin A 1, &eft dus B

plum cubi a p,fiet quod ex 8 p in gnomong,
26p:eo quodex ¢ Din A F,atquod ex B p in gnomonem ; zquale eft
quadruplo ¢ p in quadratum 4 1,& duplo A pin quadratum 1 ¥, ¢0
quod linez & &,E D,D 4,0 H,& reliqua fuplementorum funtacquales
inuicem,quadruplum igitur ¢ pin quadratum 4 #cum duplo Anin
quadratum H F,2equatur 26 p:¢o quodex CDinF A ,atex CDin FA,
ficcubus ¢ p,& duplum 4 p in quadratum ¢ 1,& ¢ p in quadratit Ax
femel,igitur ablato eo quod ex ¢  in quadratum & Hiemel,& ex 4D
in quadratum 1 £ bisutringg,erit triplum ¢ o in A B;%equale cubo ¢
“pi2s,acquod ex ¢ pin A Hter,gquale eft ei,quod ex ¢ pin 4 efemel,
cum D H{it tertia pars » 6, igitur quod ex cDinA G tertiam partem
quadrati & B,2equale eft cubo ipfius ¢ pp:26. |
- Cum quzftionis folutio ad multitudinem denominationum pers
uenerit,folutio plerungp {perari poteft,nam ex mala tractatione {zes
pius hoc euenit,unde ad pauciores & notas denominationes dedus
Ga foluitur,& generaliter. At cumad u;agimlum paucarumfed inzes
qualitt denominationit peruenerit, quaftionis folutio,nunds generas
liter ad cognitionem perueniet,cum femper in id incidat capitulum,
quod uniuerfalem weftimationis inuenienda regulam non habet, ues
lut fiad capitulum &' P!, quadratorum,rerum acnumeri deuenerit.
Cum uero hoc in omnibus,tum maxime in Geometricis quaftio
nibus,quaegraues {unt,plurimum conferre folet,ut preeuvias alias , ac
minus difficiles quacftiones foluas, huiuslibri auxilio,demum in regu
las de modo folutiones has contrahes,inde illarum auxilio pedetens
: 2 j V 4 tim
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tim procedens per pofitionis preecepta& regulas,ad aliquod tandem
horumecapitulorum notorum peruenies, ex quo dilucida folutio ap-
parebits |
& Prater hasautem acftimationes, aliz quazdam emergunt , quas
rumnumerus eft infinitus, nec ullius earum generalis eft ufus,uerum
quz maxime {unt frequentes,tribus modis fiunt. Aut em regula par
ticulari,utinfexto libro oftenfum eft. tum magisin capiculis omnis
bus quantitati continue proportionalium,ut facile eft experiri. Alize
‘aurem ex iterata regularum uel capitulorum operatione, Vel mixrio
nhe,ut cum ad queefiti folutionem pluribus capitulis,uel regulis indis
gemus. Exemplum habes,preter reliqua,in quarta quacftione capitu
li 3§ huiuslibri,ubi eam quaftionem ad finem deduxeris, & expref>
fius etiam in fecunda quacftione 3 1 capituli huius. Tertiomodo has
bebis uarias zftimationes,cum capirula uel regulas non in numeris,
{ed iam uariatis 2ftimationibus exercueris,ut {i dicam, facex R ultie
mi 8 m:®: 2,duas partes,ex quarumductu in radices alterius mutuo
fiant numeri, qui iuncti inuicem faciant 4,0peratio perueniet ad abfo
nam quantitatem. ,
»* = Nawra producti ex partibus numeri in g quadratamuel cubam
* uel alterius generis partis relique , eft de genere aibi,uel §d'Gdrad,
excepro quod quantitas fumenda eftproximior maxime , non minos
-ri.Exemplum, (i quis dicat , facex 10 duaspartes , quarum produs
¢tum unius in quadratum aleerius faciat 0,& poftmodum uelis dices
re,fac ex aliquonumero duas partes,ex quarum ductu unius in
dratum alrerius,fiat 1 8,tunc uides quod ralis productioeft ex genes
re cubi, quia igitur,fi proportio effer cadem , hierec hoc ex 20 , quod
eft duplum 10,ut 18 eft duplum 9,at quia eft ex genere cubi,inuenies
mus duos terminos proportionalesinter 10 & 20, & {unt gz cubica
2000 & R cubica 4000,igitur numerus quafitus | o 18
eft gz cubica 2000, namuna parsefti: cubicaz | 10 20
aliag 14¢8,ductaRecubica 1458 in quadratum ‘Rcu. Ran.
Rz cub. 2 fit g cubica §832,quzeft 18. Dicoigi- l 2000 = 4000
tur quod fi dixiflet , ut facias de 1o duas partes , ex quarum mutua
multiplicatione in Rz alterius fiat 12,quod haec habet rationem cubis
cam,unde i diceremus , inuenias numerumex cuius du&u uicifsim
partium in mutuas radices fiat 24.& uclis ex primis partibus inuenis
- re alias,tunc inter 10 & 20 eadem ratione , qui fe habentut o & 18,
accipies in ratione cubica duos terminos medios proportionales , &
maior illorum qui eft Bz cubica ge00,eft terminus quafitus, nam una
pars
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pars eft g2 cubica 4,alia R cubica 2016, ducuuicifsim in g2 quadratam
alterius fiunty: cubica §832,& R cub. 216, quefunt 18 & 6, & he
iunétx faciunt 24. '

Quexlibet 22quatio cubi 2qualis rebus & numero, conuertitur in
confimilem, cuius numerus rerum conftat ex diuifione prioris numes
ri rerum per numerum equationis,& numerus aquationis eft B2 uni
tatis diuifze per numerum 2quationis,ut in exemplo,cubus zquetur
6 ?ﬁﬁombm p:2.divide 6 numerum |, b, xilis 6 pof.p:2

itionum per 2 numerum gquationis, ey SR
Pc:ibit 3 numerus poﬁdonunc: ecundze | - e bl

¢.» ®quationis,diuide etiamunitatem per 2 1 cub. xqlis 4 pof. p:4

=t . 1
numerum quationis,exit Lcuius &z eft | ab. xc}‘h‘s 1 pof-p:s
numerus aquationis , & itain duobus | cub. "“‘_11{5 f pof. P9
reliquis exemplis. Inuentio autem ftis 1! cub. xglis 3 pof.p: 3
mationis unius per aliam,eft ualde difficilis,ueruntamen dico , quéd
habita fecunda xftimatione,ipfa erit Rz numeri rerum multiplicandas
rum cum unitace per 1 cub. & per pofitiones , & numerum priorem
ex alia parte,inde addes tot quadrara uerigs parti, quotus eft numes
rus,qui prouenit diuifa unitate per quadruplum quadrati eiufdem fe
cunda eftimationis,& habebis §d'Gdratum p: cubo p: quadraro ex
una parte,habentia R,quz erit quad. p: pof. & exalia quad. p: pof.
p:numero , habentia fimiliter radicem , quae erit politio p: numero,
quare per capitulum,habebis ftimationem,ut in tertio exemplo,has
bes fecundam rei eftimationem 1,prohabenda prima duc 1 pofitios
nemp:1 (prores 1 cub. 6 pol. p:
gula fumit 1) fed 1 pof.p: 1 ‘ : goﬁ Ez '9

1 pol. eft propter O R W P T e

% qd'qd. p: s cub. |6 qd. p: r§pol.p: o
c&ﬁ-;grzi’qt?d 1qd C.‘_d.P: I 'cu.p: ;',—qd.'] 63 qd.p:aspol.pio
fuitetiam 1 in 1 cu 1§d.p:3pol. | 23 pol.p: 3

bum,& 6 polfitiones p:9,habebis 1 §d Gdratum p:1 cubo, xqualia 6
quadraris p:9 p:1§ pofitionibus,deinde adde utriqs parti § quadras
11, eft quod prouenit femper diuifa unitate per quadruplum qua-
drati numeri pofitionum additarum , & habebis partes habentes gz
quadratas,quare res eft 3.

Quinquies exfcriptus,maneat tot millibus annis.

Artis Magnaz Hiero. Cardani de Regulis Algebri, Finis.
Norimbergz per ininsiiapminms cxculum.

Amme M, D. XLV.















	Spiegel
	[Seite]

	Titelblatt
	[Seite]

	Einleitung
	[Seite]

	Index Eorum
	[Seite]
	[Seite]

	I. De duabus aequationisbus in singulis capitulis
	Seite 3r
	Seite 3v
	Seite 4r
	Seite 4v
	Seite 5r
	Seite 5v
	Seite 6r
	Seite 6v

	II. De numero omnium capitulorum
	Seite 6v
	Seite 7r
	Seite 7v
	Seite 8r

	III. De aequationibus capitulorum simplicium
	Seite 8r
	Seite 8v
	Seite 9r

	IIII. De subiectis aequationibus generalibus & singularibus
	Seite 9r
	Seite 9v

	V. De inuenienda aestimatione capitulorum compositorum minorum
	Seite 9v
	Seite 10r
	Seite 10v
	Seite 11r
	Seite 11v
	Seite 12r
	Seite 12v
	Seite 13r
	Seite 13v
	Seite 14r
	Seite 14v

	VI. De modis inueniendi capitula noua
	Seite 14v
	Seite 15r
	Seite 15v
	Seite 16r
	Seite 16v
	Seite 17r
	Seite 17v

	VII. De capitulorum transmutatione
	Seite 17v
	Seite 18r
	Seite 18v
	Seite 19r
	Seite 19v
	Seite 20r
	Seite 20v

	VIII. De aestimatione generali & equatione, cum media denominatio aequatur extreme & numero
	Seite 21r
	Seite 21v

	IX. De secunda quantitate incognita no multiplicata
	Seite 21v
	Seite 22r
	Seite 22v

	X. De secunda quantitate incognita multiplicata
	Seite 23r
	Seite 23v
	Seite 24r
	Seite 24v
	Seite 25r
	Seite 25v
	Seite 26r
	Seite 26v
	Seite 27r
	Seite 27v
	Seite 28r
	Seite 28v
	Seite 29r
	Seite 29v

	XI. De cubo & rebus equalibus numero generaliter
	Seite 29v
	Seite 30r
	Seite 30v

	XII. De cubo equali rebus & numero generaliter
	Seite 31r
	Seite 31v

	XIII. De cubo & numero equalibus rebus generaliter
	Seite 31v
	Seite 32r
	Seite 32v

	XIIII. De cubo aequali quadratis & numero generaliter
	Seite 33r
	Seite 33v

	XV. De cubo & quadratis aequalibus numero generaliter
	Seite 33v
	Seite 34r
	Seite 34v
	Seite 35r

	XVI. De cubo & numero aequalibus quadratis generaliter
	Seite 35r
	Seite 35v

	XVII. De cubo & positionibus aequalibus numero generaliter
	Seite 35v
	Seite 36r
	Seite 36v
	Seite 37r
	Seite 37v

	XVIII. De cubo & rebus aequalibus quadratis & numero generaliter
	Seite 37v
	Seite 38r
	Seite 38v
	Seite 39r
	Seite 39v
	Seite 40r
	Seite 40v
	Seite 41r

	XIX. De cubo & quadratis aequalibus rebus & numero generaliter
	Seite 41r
	Seite 41v

	XX. De cubo aequali quadratis rebus & numero generaliter
	Seite 41v
	Seite 42r

	XXI. De cubo & numero aequalibus quadratis & rebus generaliter
	Seite 42r
	Seite 42v
	Seite 43r

	XXII. De cubo rebus & numero aequalibus quadratis generaliter
	Seite 43r
	Seite 43v

	XXIII. De cubo quadratis & numero aequalibus rebus generaliter
	Seite 44r

	XXIIII. De 44 capitulis deriuatiuis
	Seite 44r
	Seite 44v
	Seite 45r
	Seite 45v
	Seite 46r

	XXV. De capitulis imperfectis & particularibus
	Seite 46r
	Seite 46v
	Seite 47r
	Seite 47v
	Seite 48r
	Seite 48v
	Seite 49r
	Seite 49v

	XXVI. De regulis maioribus singularibus
	Seite 49v
	Seite 50r
	Seite 50v

	XXVII. De transitu capituli particularis in capitulum particulare
	Seite 50v
	Seite 51r
	Seite 51v

	XXVIII. De operationibus radicum pronicarum seu mixtarum & allellarum
	Seite 51v
	Seite 52r

	XXIX. De regula modi
	Seite 52r
	Seite 52v

	XXX. De regula aurea
	Seite 52v
	Seite 53r
	Seite 53v
	Seite 54r

	XXXI. De regula magna
	Seite 54r
	Seite 54v
	Seite 55r
	Seite 55v

	XXXII. De regula aequalis positionis
	Seite 55v
	Seite 56r
	Seite 56v
	Seite 57r
	Seite 57v

	XXXIII. De regula inaequaliter ponendi seu proportionis
	Seite 57v
	Seite 58r
	Seite 58v
	Seite 59r

	XXXIIII. De regula medii
	Seite 59r
	Seite 59v
	Seite 60r
	Seite 60v

	XXXV. De regulata duplici aggregati
	Seite 60v
	Seite 61r
	Seite 61v
	Seite 62r
	Seite 62v
	Seite 63r
	Seite 63v
	Seite 64r
	Seite 64v

	XXXVI. De regula liberae positionis
	Seite 64v
	Seite 65r

	XXXVII. De regula triplici falsum ponendi
	Seite 65r
	Seite 65v
	Seite 66r
	Seite 66v

	XXXVIII. De regula duplici, qua excidunt partes multiplicando
	Seite 66v
	Seite 67r
	Seite 67v
	Seite 68r
	Seite 68v
	Seite 69r
	Seite 69v
	Seite 70r
	Seite 70v
	Seite 71r
	Seite 71v
	Seite 72r

	XXXIX. De regula duplici, qua per iteratam positionem in uenimus ignotam quantitate, ubi habentur capitula alia generalia qdqd. & qd. & rerum & numeri
	Seite 72r
	Seite 72v
	Seite 73r
	Seite 73v
	Seite 74r
	Seite 74v
	Seite 75r
	Seite 75v
	Seite 76r
	Seite 76v
	Seite 77r
	Seite 77v
	Seite 78r
	Seite 78v

	XL. De modis suppositionum generalium ad arte magnam pertinentibus, & regulis quae extra ordinem sunt, tamen aestimationibus aliis diuersi generis ab his quae dictae sunt
	Seite 79r
	Seite 79v
	Seite 80r
	Seite 80v
	Seite 81r

	Leerseiten
	Seite 81v
	Seite 82r
	Seite 82v

	Rückdeckel
	Seite 83r


